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الكفاءة القبلية:
الكفاءة المستهدفة: التعرف على متتالية عددية وطرق توليدها
المدة:02 ساعة

الثالثة علوم تجريبية
المحور: المتتاليات العددية
الموضوع: عموميات على المتتاليات "تذكير"



	مراحل الدرس
	الــــــــــــــــــــــدرس
	ملاحظات

	































	
حساب الحـــــــــــــدود

دراسة أمثــــــــــلة

مثال01:



 متتالية عددية معرفة على  بـــــــ:       
· 



احسب الحدود  ،  ،  و  
الإجابة:
· 



حساب الحدود  ،  ،  و  



     ،    

             
مثال02:



 متتالية عددية معرفة على  بـــــــ:       
· 



احسب الحدود  ،  ،  و  

الإجابة:




حساب الحدود  ،  ،  و  




     ،        ،   ،  

مثال03:



 متتالية عددية معرفة على  بـــــــ:       
· 



احسب الحدود  ،  ،  و  




الإجابة:
· 



حساب الحدود  ،  ،  و  


          
                   


                   
            

مثال04:




متتالية عددية معرفة علىبـحدها الأول:وبالعلاقة التراجعية:
· 


 احسب الحدود  ،  و 
الإجابة:
· 


حساب الحدود  ،  و 



    ،   
   [image: ]


مثال05:



لتكن المتتالية المعرفة على كما يلي:  .
1) 



أحسب ،  ، و.
2) 


أكتب بدلالة  الحدود  ،.

الإجابة:
1) 



حساب ،  ، و.




   ،     ،      ،   .

2) 


كتابة بدلالة  الحدود  ،  .


   ،      




اتجاه تغيّر متتالية


لدراسة اتجاه تغير متتالية يمكن أن:
1) 
ندرس إشارة 
2) 

نقارن بين  و1 (حدود المتتالية  من نفس الإشارة)
3) 



إذا وجدت دالة حيث من أجل كل عدد طبيعي :  ندرس تغيرات الدالة 

 أمثـــــــــلة تطبيقية

مثال01:



لتكن  المتتالية المعرفة على كما يلي: .
· 
ادرس اتجاه تغير المتتالية. 
الإجابة:
· 
دراسة اتجاه تغير المتتالية. 


 
ومنه .





  من أجل كل عدد طبيعي، أي من أجل كل عدد طبيعي، . 
 إذا: المتتالية متزايدة.

مثال02:[image: ]



 متتالية معرفة على ، ادرس اتجاه تغيرها في كل حالة:
1) 
 .  
2) 
 .
3) 
 .
4) 

   و    .
الإجابة

دراسة اتجاه تغير المتتالية  في كل حالة:
1) 


  
ومنه: المتتالية  متناقصة تماما على 
2) 


 
ومنه: المتتالية  متزايدة تماما على 

3) طريقة 01:




لدينا:   و   ومنه: المتتالية  متزايدة تماما على 



طريقة 02:
 
ومنه: المتتالية  متزايدة تماما على 




لدينا:  ومنه:  ومنه: المتتالية  متزايدة تماما على 

التمثيل البياني لمتتالية

تعريف


التمثيل البياني لمتتالية عددية   هو مجموعة النقط  

أمثـــــــلة:

مثال01:






لتكن المتتالية  المعرفة على  كما يلي: . و  دالة معرفة على المجال  بالعبارة 
· 

مثل الحدود   في المستوي المنسوب إلى معلم  
الإجابة


تمثيل الحدود   في المستوي المنسوب إلى معلم  
[image: ]

[image: ]










مثال 02:






في الشكل المقابل  هو التمثيل البياني للدالة  المعرفة على  بالعلاقة:  و  مستقيم ذو المعادلة 





 المتتالية العددية المعرفة على  بحدها الأول ومن أجل كل عدد طبيعي : 
· 
 أعد رسم هذا الشكل في ورقة الإجابة، ثم مثل الحدود   على محور الفواصل دون حسابها مبرزا خطوط الرسم [image: ]

· 
ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية 







التخمين:....................................................................................................

مثال 03:











نعتبر المتتالية العددية المعرفة على بحدها الأول ومن أجل كل عدد طبيعي :
  ولتكن  دالة معرفة على المجال  كمايلي: 
و  هو تمثيلها البياني و  مستقيم ذو المعادلة 
· 

 أعد رسم هذا الشكل في ورقة الإجابة، ثم مثل الحدود   على محور الفواصل دون حسابها مبرزا خطوط الرسم ثم ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية 
[image: ]








التخمين: .............................................................................................................


مثال04:







لتكن المتتالية المعرفة بحدها الأول  والعلاقة التراجعية  حيث  عدد طبيعي و  دالة معرفة على  بالعبارة: ، 


أعد رسم هذا الشكل في ورقة الإجابة، ثم مثل الحدود   على محور الفواصل دون حسابها مبرزا خطوط الرسم ثم ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية 

[image: ]















[image: ]










	


التذكير بما تام دراسته في السنة الثانية (تعريف وترميز، طرق توليد متتالية، اتجاه التغير، التمثيل البياني



























































































التذكير بطريقة تمثيل حدود متتالية معرفة بحدها العام أو بعلاقة تراجعية




الكفاءة القبلية:
الكفاءة المستهدفة: التذكير بالمتتاليات الحسابية من خلال أنشطة
المدة: 03    ساعات

الثالثة علوم تجريبية
المحور: المتتاليات العددية
الموضوع: المتتاليات الحسابية


	مراحل الدرس
	الــــــــــــــــــــــدرس
	ملاحظات

	































	
 تذكيــــــــــــــــر
المتتاليات الحسابية



من أجل كل عدد طبيعي  :  
التعريف





الحد الأول: 
الحد الأول: 
الحالة العامة: 
عبارة الحد العام



  : المتتالية متناقصة،  : المتتالية متزايدة،  
 : المتتالية ثابتة
اتجـاه التغيـــــــر




،، ثلاثة حدود متتابعة من متتالية حسابية بهذا لترتيب تكافئ: 
خاصية ثلاثة حدود متتابعة



   مجموع حدود متتابعة















عدد الحدود = الدليل الأخير – الدليل الأول +1


[image: ]










تطبيـــــــــقات

تطبيق 01:[image: ]


أكد أن كانت المتتالية  حسابية أم لا في كل حالة:
1. 
 
2. 

3. 

4. 


تطبيق 02:


 متتالية عددية معرفة على  بالعبارة:   .
1. 
أثبت أن  متتالية حسابية يطلب تعيين أساسها.
2. 

هل العدد  حد من حدود المتتالية  ؟ ما رتبته؟
3. 
أحسب المجموع:  
تطبيق 03:



 متتالية حسابية معرفة على  بـــــ:    و   
1. 
عين أساس المتتالية  وحدها الأول.
2. 
أكتب عبارة   بدلالة n.
3. 
أحسب المجموع:  

تطبيق 04:


 متتالية حسابية حدها الأول .


1) احسب حدها الثاني علما أنّ: .


2) احسب الحد الرابع  علما أن: .




3) احسب الأساس   وحدها الأول  واكتب عبارة  بدلالة 
تطبيق 05:



 متتالية حسابية معرفة على  بـــــ:    و   
1. 
عين الحد الأول للمتتالية 
2. 
أكتب عبارة   بدلالة n.


تطبيق 06:



 متتالية حسابية معرفة على  بـــــ:     و   
1. 
عين أساس المتتالية [image: ]

2. 
أكتب عبارة   بدلالة n.
تطبيق 07:



 متتالية حسابية معرفة على  بـــــ:  
1. 
عين أساس المتتالية r وحدها الأول  .
2. 
أكتب عبارة   بدلالة n.
تطبيق 08:





لتكن  و  متتاليتين معرفتين على الترتيب:  و ، 
1) 
أثبت أن المتتاليةمتتالية حسابية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول.
2) 




أكتب بدلالة ثم أحسب المجموع مجموع  حد الأولى من المتتالية. 

تطبيق 09:


 متتالية حسابية متزايدة تماما معرفة من أجل كل عدد طبيعي n بـــ: 
1) 


أحسب  ،   و  .
2) 


أحسب الأساس  وال حد الأول  ثم أكتب عبارة  بدلالة n.
3) 
هل 2015 حد من حدود المتتالية  ؟
4) 

 أ- أحسب بدلالة n المجموع:  
ب- عين قيمة العدد الطبيعي n حيث:  
5) 


نضع من اجل كل عدد طبيعي n:  
أ- بين أن  متتالية حسابية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول.
ب- أحسب بدلالة n المجموع:  






تطبيق 10:



 المتتالية الحسابية المعرفة على  بـ:   
1) 

أحسب حدها الأول  وأساسها  
2) 

أكتب عبارة الحد العام  بدلالة .
3) 



بين أن العدد 2019 حد من حدود هذه المتتالية ثم أحسب كلا من المجموعين:  و حيث:  ،  
· 

استنتج حساب المجموع  حيث: 
4) 


 المتتالية العددية المعرفة على بـ: 
· 
 أحسب المجموع: 
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الكفاءة القبلية:
الكفاءة المستهدفة: التذكير بالمتتاليات الهندسية من خلال أنشطة
المدة:03 ساعات

الثالثة علوم تجريبية
المحور: المتتاليات العددية
الموضوع: المتتاليات الهندسية


	مراحل الدرس
	الــــــــــــــــــــــدرس
	ملاحظات

	































	تذكيــــــــر:
	المتتاليات الهندسية
	

	

من أجل كل عدد طبيعي  :  	
	التعريف

	




الحد الأول: 
الحد الأول: 
الحالة العامة: 
	عبارة الحد العام

	



،، ثلاثة حدود متتابعة من متتالية هندسية بهذا الترتيب تكافئ: 
	خاصية ثلاثة حدود متتابعة

	
         

	 مجموع حدود متتابعة



تطبيقـــــــــــات
تطبيق01:


 متتالية عددية معرفة على  بالعبارة:  .
1. 


أحسب الحدود  ،  ،  .
2. 
أثبت أن المتتالية  متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول.
3. 
أحسب المجموع:  
تطبيق 02:



 متتالية هندسية معرفة على  بـ:   و  
1. 


أحسب الحدود  ،  ،  .
2. 
أكتب عبارة  بدلالة n.
3. 
أحسب المجموع:  

تطبيق 03:



لتكن  متتالية هندسية معرفة على  بـحيث:   و  
1. 
عين أساس المتتالية q وحدها الأول  .
2. 
أكتب عبارة  بدلالة n.
3. 
أحسب المجموع:  
تطبيق 04:




 متتالية هندسية حدودها موجبة معرفة على  بــ:    و 
1) 

أحسب  ثم 
2) 
استنتج أساس المتتالية  .
3) 

تحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي   :             
4) 
أحسب الحد الخامس للمتتالية.
5) 
أحسب المجموع:  
تطبيق 05:




[bookmark: _Hlk133833178][bookmark: _Hlk133833584]نعتبر  متتالية هندسية حدودها موجبة تماما والمعرفة على  بــ:   و  
1) 



أثبت أن أساس المتتالية  هو  ثم أكتب  بدلالة  
2) 


أحسب بدلالة   الجداء  حيث:    
3) 







[bookmark: _Hlk133833650]نعتبر  المتتالية العددية المعرفة على  بــ:  
أ- برهن أن المتتالية  حسابية أساسها  وحدها الأول.
ب-أكتب عبارة  بدلالة .
ج- أحسب المجموع:  

تطبيق 06:




نعتبر المتتاليةالهندسية حدودها موجبة حيث:و 
1) 


بين أن أساس المتتالية هو  ثم عين حدها الاول.
2) 

اكتب عبارة  بدلالة .
3) 
احسب المجموع:      
4) 





لتكن المتتالية  المعرفة من اجل كل عدد طبيعي  بـ:       
أ) بين أن  متتالية حسابية يطلب تعين أساسها.
ب) احسب المجموع  حيث: 

تطبيق 07:



نعتبر المتتالية العددية   المعرفة بحدها الأول  والعبارة   من أجل كل عدد طبيعي n 
1) 

أحسب كلا من   ،  .
2) 

[bookmark: _Hlk120792938]لتكن  المتتالية المعرفة من أجل كل عدد طبيعي n بالعلاقة 
1) 


 بين أنه من أجل كل  من ، فان  
2) 

استنتج طبيعة المتتالية معينا اساسها وحدها الأول 
3) 

[bookmark: _Hlk120793068]أكتب عبارة الحد العام  بدلالة 
3) 

أحسب المجموع  بدلالة .
4) 



عبر عن  بدلالة  ثم استنتج انه من اجل كل عدد طبيعي  : 
5) 
عين اتجاه تغير المتتالية  

تطبيق 08:


 متتالية عددية معرفة كما يلي: 
1) 

برهن بالتراجع أنه في حالة تكون المتتالية ثابتة 
2) 


في كل ما يلي ، ونعرف المتتالية العددية كما يلي: 
1) 

أحسب , .
2) 


 أثبت أن  متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها  وحدها الأول
3) 

 أكتب عبارة  بدلالة . 

تطبيق 09:





 متتالية عددية معرفة بــ  ومن أجل كل عدد طبيعي : 
1) 

أحسب ، .
2) 

لتكن المتتالية  المعرفة بــ:  
1) 


أثبت أن المتتالية  هندسية يطلب تعيين أساسها  وحدها الأول
2) 

أكتب عبارة الحد العام   بدلالة .
3) 


بيّن أنه من أجل كل عدد طبيعي:  ثم استنتج اتجاه تغير المتتالية.
4) 

عين العدد الطبيعي  بحيث يكون: 


تطبيق 10:




 متتالية هندسية حدودها موجبة ومعرفة على  بحدها الأول  والعلاقة: 
1) 

بين ان أساس المتتالية  هو 
2) 

أ- أكتب عبارة الحد العام  بدلالة .

ب-أدرس اتجاه تغير المتتالية  
3) 


نضع:  ، أحسب  بدلالة  
· 

 جد العدد الطبيعي  حيث:  

تطبيق 11:





لتكن المتتالية العددية حيث:  ومن أجل كل عدد طبيعي  : 
1) 



أحسب كلا من  ،  و  ثم خمن اتجاه تغير المتتالية 
2) 



نعتبر المتتالية  المعرفة من أجل كل عدد طبيعي:  
1) 
بين أن المتتالية  هندسية أساسها 3 يطلب تعيين أساسها وحدها الأول
2) 


عين  بدلالة  ثم استنتج أن المتتالية  متزايدة.
3) 

نضع من أجل كل عدد  غير معدوم: 
1) 

أحسب  بدلالة .
2) 



بين أنه من اجل كل عدد طبيعي : واستنتج عبارة  بدلالة 

تطبيق 12:






نعتبر المتتالية الهندسية  ذات الأساس  والحد الأول  حيث   ( أساس اللوغاريتم النيبيري)
1) 


 أحسب بدلالة  المجموع  حيث: 
2) 




نعتبر المتتاليتين  و  المعرفتين كمايلي: من أجل كل عدد طبيعي  : ،  
· 


بين أن: المتتالية  حسابية، حدد أساسها  وحدها الأول 
3) 

أثبت أن: من أجل كل عدد طبيعي ، 
4) 


استنتج المجموع  بدلالة  حيث: 



تطبيق 13:




المتتالية الهندسية  حدها الأول  وأساسها  موجبان تماما: 
1) 

بين ان:  و 
2) 

أ- بين ان:  و 


    ب-أكتب  بدلالة 

    ج-هل العدد 1024 حد من حدود المتتالية ؟
3) 


المتتالية  معرفة على مجموعة الاعداد الطبيعية  بــ: 
1- 


تحقق ان:  حيث  متتالية حسابية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول 
2- 

من اجل كل عدد طبيعي  نضع: 


       بين أنه من اجل كل عدد طبيعي : 

[image: ]







 











	





































الكفاءة القبلية:
الكفاءة المستهدفة: البرهان باستعمال الاستدلال بالتراجع
المدة:02 ساعة

الثالثة علوم تجريبية
المحور: المتتاليات العددية
الموضوع: الاستدلال بالتراجع



	مراحل الدرس
	الــــــــــــــــــــــدرس
	ملاحظات

	































	
نشـــــــاط

لتكن الخاصية  التالية: 



من اجل كل عدد طبيعي  حيث:  :        .
1) 

تأكد أن الخاصية  صحيحة من أجل .
2) 


بفرض أن:  صحيحة من أجل عدد طبيعي   أي: 
· 


أثبت أن  صحيحة من اجل عدد طبيعي   أي: 
· ماذا تستنتج؟
مناقشة النشاط

1) 

التأكد أن الخاصية  صحيحة من أجل .



      من أجل لدينا:  ومنه: الخاصية صحيحة من أجل.
2) 


نفرض صحة الخاصية من أجل عدد طبيعي حيث أي:.
· 

اثبات صحة الخاصية من أجل  أي:.

     لدينا: 

    ومنه:  .
· الاستنتاج


       " من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم،  "



مسلمة:



        خاصية متعلقة بعدد طبيعي  .    عدد طبيعي.



   للبرهان على صحة الخاصية  من أجل كل عدد طبيعي أكبر من أو يساوي ، يكفي:
1. 

نتأكد من صحة الخاصية من أجل  أي .
2. 




نفرض أن الخاصية صحيحة من أجل عدد طبيعي كيفي أكبر من أو يساوي أي (فرضية التراجع) ونبرهن صحة الخاصية من أجل  أي .    

تطبيقــــــــات
تطبيق 01: ت 91 ص 31



 نعتبر المتتالية  المعرفة بِـ  و .
1) 
برهن بالتراجع أن المتتالية متناقصة تماما.
2) 

برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي،  .

الحل:

1) 
أ) البرهان بالتراجع أنّ المتتالية  متناقصة.





   متناقصة معناه:  
  لدينا:      و       ومنه: 


   ومنه: الخاصية صحيحة من أجل  







 نفرض ان  صحيحة من أجل العدد الطبيعي   ونثبت صحتها من أجلأي: 
  لدينا:  ومنه:  ومنه: 




ومنه الخاصية صحيحة من أجل   إذا هي صحيحة من أجل  
    وبالتالي  متناقصة على 












   ب) البرهان أنّه من أجل كل عدد طبيعي  ، 
لدينا: و  إذا الخاصية محققة من اجل 
نفرض من أجل كل : صحيحة ونثبت صحة 
لدينا:  ومنه: ومنه:  صحيحة 
  إذا: حسب مبدا الاستدلال بالتراجع 





تطبيق 02:



لتكن المتتالية المعرفة بحدها الأول  وبالعلاقة:   
1) 

نضع
- برهن بالتراجع ان المتتالية  ثابتة[image: ]

2) 
نضع 
· 
برهن بالتراجع ان 
الإجابة
1) 

نضع ، البرهان بالتراجع ان المتتالية  ثابتة



لدينا:  ومنه:   إذا: الخاصية صحيحة من أجل 



نفرض صحة الخاصية من أجل عدد طبيعي : أي ونبرهن صحتها من أجل.



لدينا  ومنه . إذن الخاصية صحيحة من أجل.


إذا: حسب مبدأ البرهان بالتراجع الخاصية صحيحة من أجل كل عدد طبيعي. إذن ثابتة.
2) 

نضع  ، البرهان بالتراجع ان 


   لدينا:   ومنه: الخاصية صحيحة من أجل


  نفرض صحة الخاصية من أجل عدد طبيعي : أي


  ونبرهن صحتها من أجل أي: 


       لدينا:  ومنه:   

     ومنه:   


     ومنه:   ومنه:  

     إذن الخاصية صحيحة من أجل.
      إذا: حسب مبدأ البرهان بالتراجع الخاصية صحيحة من أجل كل عدد طبيعي 

      أي: 



تطبيق 03: ت 88 ص 31





المتتالية  معرفة بِـ  ومن أجل كل عدد طبيعي ،  .
· 

برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي,  .


تطبيق 04: ت 89 ص 32





المتتالية  معرفة بِـ  ومن أجل كل عدد طبيعي،  .
· 

برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي,  .
· 
أثبت أن المتتالية  متزايدة تماما.

تطبيق 05: ت 92 ص 32





 المتتالية المعرفة بِـ  ومن أجل كل عدد طبيعي ،  .


1) أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي ,  .

2) برهن أن المتتالية  متناقصة تماما.
[image: ]













	






































الكفاءة القبلية:
الكفاءة المستهدفة: دراسة نهاية و سلوك متتالية
المدة: 03ساعة

الثالثة علوم تجريبية
المحور: المتتاليات العددية
الموضوع: خواص المتتاليات



	مراحل الدرس
	الــــــــــــــــــــــدرس
	ملاحظات

	































	
تقارب متتالية عددية

تعريف:


 متتالية عددية و  عدد حقيقي.







نقول ان المتتالية  تقبل  كنهاية إذا وفقط إذا كان كل مجال مفتوح يشمل  فهو يشمل أيضا كل حدود المتتالية    ابتداءَا من رتبة معينة ونكتب:    أو    ونقول إن المتتالية  متقاربة.

ملاحظات:



 ندرس دائما نهاية متتالية عند وغالبا ما يطلب دراسة نهاية متتالية بدون التحديد عند.

     العمليات على النهايات تبقى صحيحة في المتتاليات.
· إذا لم تكن متتالية متقاربة نقول عنها أنها متباعدة.

مثــــــــال01: 

· أحسب نهاية المتتاليات التـــــــالية:




1)  .    2)   3)      4) 

5) [image: ]








المتتاليات المحدودة

تعاريف:


  متتالية معرفة على.
1. 




القول إن المتتالية محدودة من الأعلى يعني وجود عدد حقيقي  حيث من أجل كل عدد طبيعي ،   . نقول إن  عنصر حاد من الأعلى.
2. 




القول إن المتتالية محدودة من الأسفل يعني وجود عدد حقيقي  حيث من أجل كل عدد طبيعي  :  . نقول أن  عنصر حاد من الأسفل.
3. 
القول إن المتتالية محدودة يعني أنها محدودة من الأعلى ومحدودة من الأسفل.

مثال:





 متتالية حدها الأول    ومن أجل كل من، .
1) 
برهن بالتراجع أن المتتالية متناقصة.
2) 

برهن بالتراجع أن المتتالية محدودة من الأسفل بالعدد  

الرتابة والتقـــــــارب

مبرهنة
تقبل بدون برهان.


     إذا كانت متتالية متزايدة ومحدودة من الأعلى فإنها متقاربة.


     إذا كانت متتالية متناقصة ومحدودة من الأسفل فإنها متقاربة.

تمرين




   متتالية عددية بحدها الأول ومن أجل كل عدد طبيعي  :   
1. 

برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي أنّ:  
2. 
بين أن المتتالية متناقصة، ماذا تستنتج؟
3. 
احسب نهاية المتتالية 



[bookmark: _Hlk217291430]تمرين باك 2024 الموضوع الأول




المتتالية العددية المعرفة بحدها الأول ومن أجل كل عدد طبيعي : 
1) 

أحسب الحدود ثمّ برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعيّ
2) 


المتتالية العددية المعرفة على بــ
1) 



بيّن أنّ المتتالية هندسية يطلب أساسها ثمّ أكتب عبارة الحد العامبدلالة
2) 

بيّن أنه من أجل كل عدد طبيعيّثم أحسب
3) 
نضع من أجل كل عدد طبيعي


· 



أحسب بدلالةثمّ استنتجبدلالة

تمرين باك 2024 الموضوع الثاني
1) 


 الدّالة العددية المعرّفة على المجالبــ
· 


شكّل جدول تغيرات الدّالة ثمّ استنتج أنّه من أجل كلّمن فإنّ
2) 



المتتالية العددية المعرفة من أجل كل عدد طبيعيمن بــ
1) 


بيّن أنه من أجل كل عدد طبيعيمنفإنّ
2) 



أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعيمنفإنّ
ثمّ استنتج
3) 


نضع من أجل كل عدد طبيعيمن
· 


بيّن أنهثمّ عيّن العدد الطبيعيحيث يكون[image: ]







	





































الكفاءة القبلية:
الكفاءة المستهدفة: معرفة واستعمال مفهوم متتاليتين متجاورتين
المدة: 02 ساعة

الثالثة علوم تجريبية
المحور: المتتاليات العددية
الموضوع: المتتاليتان المتجاورتان



	مراحل الدرس
	الــــــــــــــــــــــدرس
	ملاحظات

	































	
نشاط 04 ص 07

تعريف:
 تكون متتاليتان عدديتان متجاورتين إذا كانت وفقط إذا إحداهما متزايدة والأخرى متناقصة، والفرق بينهما يؤول إلى الصفر.

مثال: ت 136 ص 37







نعتبر المتتاليتين  و المعرفتين بِـ:  ،   ومن أجل كل عدد طبيعي  ،  ؛  .




1) أحسب  ،  ،  و .



2) من أجل كل عدد طبيعي ، نضع: . 
     بين أن المتتالية  هندسية وعين نهايتها.


3) أدرس اتجاه تغير المتتاليتين  و ثم استنتج أنهما متجاورتان.



4) برهن أن هي المتتالية المعرفة من أجل كل عدد طبيعي  بِـ:  .

    *  برهن أن متتالية ثابتة 



    *  عين   النهاية المشتركة للمتتاليتين  و


مبرهنة:


 إذا كانت  و  متتاليتين عدديتين متجاورتين فإنهما متقاربتان ولهما نفس النهاية.   

 



بكالوريا علوم تجريبية 2015 الموضوع الثاني: (واجب)

I) 


الدالة المعرفة على المجال بــ: 


1 / عين اتجاه تغير الدالة على المجال  .



2 / أدرس وضعية بالنسبة للمستقيم  ذي المعادلة 



3 / مثل  و  على المجال  .






نعتبر المتتاليتين و المعرفتين علىكما يلي: و    








1 / أ – أنشئ على حامل محور الفواصل الحدود:    ،  ،  و   ،   ،  ،  و  دون حسابها.


ب – خمن اتجاه تغير وتقارب كل من المتتاليتين  و 
1) 




أ – أثبت أنه من أجل كل من :  و حيث:  


ب – استنتج اتجاه تغير كل من المتتاليتين و 



2) أ - أثبت أنه من أجل كل  من :.



ب – بين أنه من أجل كل  من :



جـ - استنتج أنثم حدد نهاية كل و 
[image: ]
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