
4ème A.M.\ الانسحاب و الأشعة حول تمارين سلسلة مقلع] - أبنائھ و : متوسطة

1 التمرين
ثم التالية العبارات شعاعية بمساواة ترجم كيفي. مثلث ABC

.H ، G ، F ، E ، D النقط أنآۜܡ
.A إڲى بالنسبة B نظ؈فة D (1)

.[BE ] القطعة منتصف C (2)

.−→AC شعاعھ الذي بالانسحاب B صورة F (3)

الأضلاع. متوازي BDGF (4)

.ADGC الأضلاع متوازي مركز H (5)

2 التمرين
واحدة. استقامة عڴى ليست نقط ثلاث C ، B ، A

.−−→BD =−→
AC بحيث D النقطة أنآۜܡ (1)

.−→C E +−−→
C A =−→

0 بحيث E النقطة أنآۜܡ (2)

.C EDB الرباڤي نوع استنتج (3)

3 التمرين
.A ࢭي قائم مثلث ABC

: بحيث I و H ، G ، F ، E ، D النقط →−أنآۜܡ
AF =−→

AB +−→
BC ؛ −−→

DE = 2
−→
BC ؛ −−→

AD =−−→AC
.−→I A+−→

B A =−→
0 ؛ −→

AF +−−→
BD =−−→

AH ؛ −−→
BG =−→

BE +−→
BF

4 التمرين
: التالية الأشعة ل مثِّ مع؈ن. ABC D

.−→w =−−→
AD −−→

C B ؛ −→v =−→
B A+−→

BC ؛ −→u =−→
BC +−−→

C A
5 التمرين

.[EF ] منتصف I و الأضلاع متوازي EFG H

الشكل. أنآۜܡ (1)

؟ −−→
E H شعاعھ الذي بالانسحاب E صورة ۂي ما (ا) (2)

ل. علِّ ؟ −−→
E H شعاعھ الذي بالانسحاب F صورة ۂي ما (ب)

.−−→E H شعاعھ الذي بالانسحاب I صورة ، J النقطة أنآۜܡ (3)

ل. علِّ ؟ [G H ] للقطعة بالنسبة J النقطة تمثل ماذا

.−−→EK =−→
EG +−−→

E H بحيث K النقطة أنآۜܡ (4)

.[EK ] منتصف J أن ب؈ن
6 التمرين

H و G ، F ، E النقط ثم ABC D الأضلاع متوازي أنآۜܡ (1)

: بحيث
.−−→H A =−→

F B ؛ 2
−−→
CG =−−→

C D ؛ −→
C F = 1

2

−→
C B ؛ −→

E A+−→
EB =−→

0

، [AB ] للقطع بالنسبة H ، G ، F ، E النقط تمثل ماذا (2)

؟ ال؅فتيب عڴى [D A] ، [C D] ، [BC ]

.EFG H الرباڤي نوع استنتج (3)

7 التمرين
واحدة. استقامة عڴى ليست نقط ثلاث C ، B ، A

.−→AC =−→
BE بحيث E النقطة أنآۜܡ (ا) (1)

الأضلاع. متوازي ABEC الرباڤي أن ب؈ن (ب)

الذي بالانسحاب A النقطة صورة ، G النقطة أنآۜܡ (ا) (2)

.−−→C A شعاعھ
.[GC ] منتصف A أن ب؈ن (ب)

.−→AG +−→
AC استنتج (ج)

.−−→AH =−→
AB +−→

AG بحيث H النقطة أنآۜܡ (ا) (3)

.−→EC +−→
BE +−→

AB +−−→
C A =−→

0 : أن ب؈ن (ب)
8 التمرين

كيفي. مثلث ABC

.−→AB =−−→
B H بحيث H النقطة ع؈ن (1)

.−−→HC =−→
C E بحيث E النقطة ع؈ن (2)

.(AE)//(BC ) أن برهن (3)

9 التمرين
كيفي. مثلث ABC

: بحيث N و D النقطت؈ن أنآۜܡ (1)

.−−→AN =−→
AB +−→

AC و −−→
AD =−−→BC

.[DN ] منتصف B أن ب؈ن (2)

10 التمرين

.[C M ] منتصف ، K ع؈ن ثم MEC مثلثا ارسم (1)

.K إڲى بالنسبة E نظ؈فة ، N النقطة أنآۜܡ (2)

.−−→C N =−−→
E M أن ب؈ن (3)

الذي بالانسحاب M النقطة صورة ، D النقطة أنآۜܡ (ا) (4)

.−−→C N شعاعھ
علل. ؟ [ED] للقطعة بالنسبة M النقطة تمثل ماذا (ب)

: الشكل نقط باستعمال التالية المساويات أتمم (5)

.−−→E M +−→
EC = . . . (ج) −−→

C N +−−→
N D = . . . (ب) −→

EC +−−→
MD = . . . (ا)

11 التمرين
كيفي. مثلث EFG

الذي بالانسحاب E النقطة صورة ، K النقطة أنآۜܡ (1)

.−→FG شعاعھ
.−−→EK +−→

EG =−→
EL حيث L النقطة أنآۜܡ (2)

.[F L] القطعة منتصف G النقطة أن ب؈ن (3)
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4ème A.M.\ الانسحاب و الأشعة تمارين حلول مقلع] - أبنائھ و : متوسطة

1 التمرين حل

A B

C

D

E

F

G

H

.−→AB +−−→
AD =−→

0 أو −−→D A =−→
AB مثلا (1)

.−→EB = 2
−→
EC أو −→EC = 1

2

−→
EB أو −→EC +−→

BC =−→
0 أو −→EC =−→

C B مثلا (2)

.−→C F =−→
AB أو −→AC =−→

BF مثلا (3)

.−−→DG =−→
BF أو −→GF =−−→

DB مثلا (4)

−−→
G H =−−→

H A و −−→
C H =−−→

HD مثلا (5)

.−−→H A+−−→
HD +−−→

HG +−−→
HC =−→

0 أو

2 التمرين حل

A

B

C

E

D

−→
C E

−−→
C D

متوازي ABDC الرباڤي يكون بحيث D النقطة ننآۜܡ (1)

الأضلاع.

بالتاڲي و −→
C E =−→

AC أي −→C E =−−−→C A يعۚܣ −→C E+−−→C A =−→
0 (2)

.C إڲى بالنسبة A نظ؈فة E أي [AE ] منتصف ۂي C

السؤال من و −→
AC =−−→

BD أن الأول، السؤال من نعلم، (3)

يعۚܣ هذا و −−→
BD =−→

C E أن إذاً نستنتج −→AC =−→
C E أن الثاني

الأضلاع. متوازي C EDB الرباڤي أن بالضبط

3 التمرين حل

.A إڲى بالنسبة C نظ؈فة ۂي D (1)

.DE = 2BC و الاتجاه نفس ، المنڍى نفس −→BC و −−→
DE للشعاع؈ن (2)

عڴى تنطبق F فالنقطة بالتاڲي و −→
AF = −→

AC إذاً −→
AB +−→

BC = −→
AC : شال علاقة حسب (3)

.C النقطة

G النقطة ننآۜܡ : الأضلاع متوازي قاعدة نطبق إذاً المبدأ نفس −→
BF و −→

BE للشعاع؈ن (4)

الأضلاع. متوازي BEGF يكون بحيث

.−−→F H =−−→
BD بحيث H النقطة ننآۜܡ إذاً المبدأ نفس −−→BD و −→

AF للشعاع؈ن ليس (5)

.H عڴى تنطبق I أي A إڲى بالنسبة B نظ؈فة ۂي I إذاً متعاكسان −→
B A و −→

I A الشعاعان (6)

A B

C

D

I

E
F

G

H

4 التمرين حل

A

B

C

D
E

F

−→u
−→v

−→w

.−→u =−→
B A إذاً −→BC +−−→

C A =−→
B A : شال علاقة حسب (1)

قاعدة نطبق إذاً المبدأ نفس −→
BC و −→

B A للشعاع؈ن (2)

ABC E يكون بحيث E النقطة ننآۜܡ : الأضلاع متوازي
.D عڴى تنطبق E بالتاڲي و −→

BC = −→
AE منھ الأضلاع متوازي

.−→v =−−→
BD منھ −→

B A+−→
BC =−→

B A+−→
AE =−→

BE =−−→
BD : إذاً لدينا

.−−→AD −−→
C B =−−→

AD +
(
−−→C B

)
=−−→

AD +−→
BC : لدينا (3)

F النقطة ننآۜܡ إذاً المبدأ نفس −−→BD و −−→
AD للشعاع؈ن ليس

.−−→AD −−→
C B =−−→

AD +−−→
DF =−→

AF فيكون −−→
DF =−→

BC بحيث
.−→w =−→

AF إذاً
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4ème A.M.\ الانسحاب و الأشعة تمارين حلول مقلع] - أبنائھ و : متوسطة

5 التمرين حل

الشكل. (1)

.H النقطة ۂي E النقطة صورة ، −−→
E H شعاعھ الذي بالانسحاب (2)

متوازي EFG H لأن G النقطة ۂي F النقطة صورة ، −−→
E H شعاعھ الذي بالانسحاب (3)

الأضلاع.

E F

G
H

I

J

K قطعة منتصف إڲى قطعة منتصف يحول الانسحاب (4)

شعاعھ الذي بالانسحاب [EF ] القطعة صورة أن بما و
صورة ۂي [G H ] منتصف فإن [G H ] القطعة ۂي −−→

E H

.[G H ] منتصف J أي [EF ] منتصف
EGK H الرباڤي : الأضلاع متوازي قاعدة حسب (5)

منتصف ۂي J أي متناصفان قطراه إذاً الأضلاع متوازي
.([G H ] منتصف ۂي (و [EK ]

6 التمرين حل

A B

CD

E

G

FH

الشكل. (1)

H ، G ، F ، E النقط ٭ڈا عرفت الۘܣ العلاقات (2)

، [BC ] ، [AB ] القطع منتصفات أٰڈا بالضبط تعۚܣ
ال؅فتيب. عڴى [D A] ، [C D]

: منھ −→
B A =−−→

C D و −−→
AD =−→

BC فإن الأضلاع متوازي ABC D أن بما (3)

−→
E A = 1

2

−→
B A = 1

2

−−→
C D =−−→

CG و −−→
AH = 1

2

−−→
AD = 1

2

−→
BC =−→

FC

−−→
E H =−→

FG أي −−→
E H =−→

FC +−−→
CG : شال علاقة حسب و −→

E A+−−→
AH =−−→

CG +−→
FC : منھ

الأضلاع. متوازي EFG H الرباڤي أن يعۚܣ هذا و

7 التمرين حل

A
B

C
E

G
H

الشكل. (ا) (1)

للرباڤي إذاً (AC )//(BE) و AC = BE فإن −→
AC = −→

BE أن بما (ب)
بالتاڲي و متوازيان حاملاهما و متقايسان متقابلان ضلعان ABEC

الأضلاع. متوازي فهو

الشكل. (ا) (2)

ۂي A النقطة أن يعۚܣ هذا و −→
AG = −−→

C A = −−→AC : لدينا (ب)
.[GC ] منتصف

.−→AG +−→
AC =−→

0 فإن −→
AG =−−→AC أن بما (ج)

H النقطة ننآۜܡ : الأضلاع متوازي قاعدة نطبق إذاً المبدأ نفس −→
AG و −→

AB للشعاع؈ن (3)

.−−→B H =−→
AG منھ الأضلاع متوازي AB HG يكون بحيث

: شال علاقة حسب (4)
−→
EC +−→

BE +−→
AB +−−→

C A =−→
AB +−→

BE︸ ︷︷ ︸
−→
AE

+−→
EC +−−→

C A︸ ︷︷ ︸
−→
E A

=−→
AE +−→

E A =−−→
A A =−→

0

8 التمرين حل

A

B
C

H

E

.[AH ] منتصف B أي B إڲى بالنسبة A نظ؈فة ۂي H إذاً −→AB =−−→
B H (1)

.[HE ] منتصف C أي C إڲى بالنسبة H نظ؈فة ۂي E إذاً −−→HC =−→
C E (2)

مستقيم نظرية فحسب [HE ] منتصف C و [AH ] منتصف B أن بما (3)

.(BC = 1

2
AE (و (AE)//(BC ) أن نستنتج المنتصفين

طاليس. لنظرية العكسية النظرية تطبيق أيضا يمكن : ملاحظة
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4ème A.M.\ الانسحاب و الأشعة تمارين حلول مقلع] - أبنائھ و : متوسطة

9 التمرين حل

A

B
C

D

N الأضلاع متوازي AC BD فإن −−→
AD =−−→BC =−→

C B أن بما (1)

.−−→DB =−→
AC منھ

متوازي قاعدة نطبق إذاً المبدأ نفس −→AC و −→
AB للشعاع؈ن

متوازي AB NC يكون بحيث N النقطة ننآۜܡ : الأضلاع
.−−→B N =−→

AC منھ الأضلاع

هذا و −−→
DB =−−→

B N فإن −−→
B N =−→

AC و −−→
DB =−→

AC أن بما (2)

.[DN ] منتصف B أن يعۚܣ

10 التمرين حل

الشكل. (1)

الشكل. (2)

−−→
C N =−−→

E M بالتاڲي و متناصفان [E N ] و [MC ] قطريھ لأن الأضلاع متوازي MEC N الرباڤي (3)

.−−→M N =−→
EC و

M
E

C

K

N

D

شعاعھ الذي بالانسحاب M النقطة صورة D (ا) (4)

.−−→MD =−−→
C N منھ الأضلاع متوازي C N DM معناه −−→

C N
−−→
E M = −−→

MD فإن −−→
MD = −−→

C N و −−→
C N = −−→

E M أن بما (ب)
.[ED] منتصف M أن يعۚܣ هذا و

شال. علاقة حسب −→
EC +−−→

MD =−→
EC +−−→

C N =−−→
E N فإن −−→

MD =−−→
C N أن بما (ا) (5)

. −−→C N +−−→
N D =−−→

C D : شال علاقة حسب (ب)
.−−→E M +−→

EC =−→
EC +−−→

C N =−−→
E N : شال علاقة حسب (ج)

11 التمرين حل

E

F

G

K

L

−→
FG شعاعھ الذي بالانسحاب E النقطة صورة K (1)

.−−→EK =−→
FG منھ الأضلاع متوازي FGK E معناه

قاعدة نطبق إذاً المبدأ نفس −−→
EK و −→

EG للشعاع؈ن (2)

EGLK يكون بحيث L النقطة ننآۜܡ : الأضلاع متوازي
.−→GL =−−→

EK منھ الأضلاع متوازي

.[F L] منتصف G أن يعۚܣ هذا و −→
FG =−→

GL فإن −−→
EK =−→

GL و −→
FG =−−→

EK أن بما (3)
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