
  .ولـى  بـمـجـھــولـیْــن  رجــة  الأ لـتـیْــن  مـن  الـدّ  د جـمـلـة  مـعـا : 1  ط نـشــا

 I  (ِـكِ  إ مـكـا بـإ؛ ھــل   1یْــن  مجـمــوعـھـمـا   د خـتـرت  عــد ا: ة  لـسـمـیـرة  لـت  نجـا قـا   یْــن ؟ د یْــن  الـعــد د  ھــذ یجـا ن
  .ت  فــقــط  هِ  الـمُـعـطـیــا یْــن  بـھــذِ  د د  الـعــد یـجــا مــن  الـمُـــســتـحـیـــل  إ: لــت  مــا  فـكــرت  سـمـیــرة  قــا بـعــد     

  . ب  سـمـیــرة ؟ بـــرّرْ  یــك  فـي  جــوا مــا  رأ)  1
      .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . .  .  .  .  .  .  .  .  

ّـي  الـعــد)  2   . yنــي   د  الـثــا و الـعــد  xول   د  الأ نـسـمـ
  ا  الـمُـعـطـى  و رقـمْـھــا  بــ تـتــرجــم  فــیـھــا  ھــذ  لــة د كـتــب  مُـعـا ا   .  

      .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . .  .  .  .  .  .  .  . 
    ّــر عــن   :      .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  x  لــة لا بـد  yعــبـ
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .    :   لــة    د تـحــقــق  الـمـعـا  ( x ; y )ت   ئـیـا ث  ثـنـا وْجـد  ثـلا ا)  3
  . f ( x ) = – x + 1حـیــث       fلـفــیــة   ــة  الـتــآل ا دّ نـعــتـبــر الـ)  4
  ــة  ل ا دّ الـنـیـا   مـثـل  بـیـاf    مـعـلــم ى ـإل  مـنـســوب  وـتــسـمُ فـي .  

       .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  ..  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  
     .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  
     .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  

  ؟ لـة   د الـمُعـا  حـلـول و  الـتـمـثـیـل  ا ھـذ  نقـط  بیْـن  ة الموْجـود  قـة العلا  ما ھي)  5
       .  .  .  .  .  ..  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  
     .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  

  لــة   د د  جـمـیــع  حـلــول  الـمُـعـا یـجــا ھــل  یـمـكـن  إ  ؟ عـلــل.  
     .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  
      .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . .  .  

II ( د ل  الـعــد مـثــا مـجـمُــوع  خـمـســة  أ «: تـیــة  ن  تـعـطــي  الـمـعْــلــومــة  الآ نـھــا  نـسِـیــت  أ ة  أ تـنــبّـھــت  نـجـــا  
  . » 1 –وي   نــي  یـســـا د  الـثــا ل  الـعــد مـثــا ثــة  أ ول  و ثـلا الأ     

  . ا  الـمُـعـطـى  و رقــمْــھــا  بــ   لــة  تـتــرجــم  فــیـھــا  ھــذ د كـتــب  مُـعـا ا)  1
      .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . .  .  .  .  .  .  .  .  

ّــر عــن  )  2   .   لــة د فــي  الـمُـعـا  xلــة   لا بـد  yعــبـ
1

3
 .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . .  .  .  .  .  .  .  .  

لــي     لـتــا الـمُـعــرفــة  كـا  gــة  ل ا دّ نـعــتـبــر الـ)  3
5 1

 (   )       
3 3

g x x– –= .  

  ــة  ل ا دّ الـنـیـا   مـثـل  بـیـاg     )f     وg   ُــمَــثــلا   )ي وـتـسـمن  فـي  نـفــس  الـ ت
1

3
.  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  

      .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . .  .  .  .  .  .  .  .  
  ؟ لــة   د حــلــول  الــمُـعــا ا  الــتــمــثــیــل  و ة  بـیْــن  نـقـــط  ھــذ قــة  الـمــوْجــود مـا ھـي  الـعــلا)  4

      .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . .  .  .  .  .  .  .  .  
  .یْــن  الـمـطـلــوبـیْــن  د الـعــد  نـیـا ـابـیوْجـــد   ا)  5

      .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . .  .  .  .  .  .  .  .  
     .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  

  .  و  لــتـیْــن   د حـل  مُــشــتـــرك  لـلـمُـعـــا  (  .  .  ;  .  .  )ئـیـة   الـثـنـا:  كــمـــل  ا)  6
 x + y = 1  :الـتي  تـكـتـب  عـلـى  الـشـكــل   لــتـیْــن د حـل  جـمـلـة  الـمُـعــاھـي    (  .  .  ;  .  .  )ئـیـة   الـثـنـا     

5 x + 3 y = – 1 

J 

y 

I x 
O 

+ 3 

– 2 

+ 4 

– 2 

– 7 

– 3 

ْــن  مـن  الـدّ  د جـمـلـة  مـعـا ْــن رجــة  الأ لـتـی  ولـى  بـمـجـھــولـی



  .لـتـیْــن  بـطـریـقــة  الـتـعــویـــض  د حــل  جـمـلـة  مُـعـا  : 2  ط نـشــا
  

  :لـتـیْــن  د لـحــل  جـمـلـة  الـمُـعـا          
  
  .لـتـیْــن  د ى  الـمُـعـا حــد قــا  مــن  إ نـطــلا خــر ا لــة  الآ لا حــد  الـمـجـھــولـیْــن  بـد نـكـتــب  أ :وّلا  ا  

  =                .  .  .  .  .  .  .y:  یــنـتــج   لـة   د ؛ مــن  الـمُـعـامـثــلا           
 x + 3 (  .  .  .  .  .  .  ) = – 1 5  فـنـجــد   لـة   د فـي  الـمُـعـا.  .  .  .  .  .  .  .  بـ    yنـعــوّض   :نیـا  ثـا

  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .و مـنــھ              
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .و مـنــھ              
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .و مـنــھ              
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .و مـنــھ              
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  ..  .  .  و مـنــھ              

  ؛ و   أ  و   أ  ت   لا د ى  الـمُـعـا حــد بـقـیــمـتــھ  فـي  إ  xنـعــوّض   :ـا لث ثـا
 = y.  .  .  .  .  و مـنــھ        = y.  .  .  .  .  .  .  .  فـنـجــد      لــة   د ؛ نـعــوّض  فـي  الـمُـعـامـثــلا           
  . (  .  .  ;  .  .  )ئـیـة     ة  ھــو الـثـنـا الـمُـعـطــا  لــتـیْــن د حـل  جـمـلـة  الـمُـعــا          
ُــســمّـى   ھـذ             . لـتـعــویـــض طـریـقــة  الـحــل  بـاه  الـطـریـقــة  ت

  .لـتـیْــن  بـطـریـقــة  الـجـــمـــع  د حــل  جـمـلـة  مـعـا  : 3  ط نـشــا
  

  :لـتـیْــن  د لـحــل  جـمـلـة  الـمـعـا          
  
  .ن  كـســا خـــر  مُـتـعــا مـلـيْ  الـمـجـھــول  الآ بـجـعــل  مُـعــاحــد  الـمـجـھــولـیْــن  نـجــد  قــیــمــة  أ :وّلا  ا  

  ، 2فـي    لـة   د ن  بـضـرب  طـرفـيْ  الـمُـعــا كـسـا مُـتـعـا  yمـلـيْ   نـجـعــل  مُـعـا  xد  قـیـمـة   یـجـا ؛ لإمـثـلا           
  

  :فــنــتـحــصّــل  عـلـى  الـجـمـلـة           
  

   xت  مجھـول   ا لـة  ذ د لـتيْ  الجملـة  الـمتحـصّـل  عـلـیھـا  طـرف  لـطـرف  فـنـتحـصّـل  عـلى  مُعـا د نجـمع  مُعـا :نیـا  ثـا
  .  .  .  +  .  .  .  = (  .  .  .  .  .  .  .  .  ) + (  .  .  .  .  .  .  .  .  )و ھـــي              
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .و مـنــھ              
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .و مـنــھ              
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .مـنــھ    و           
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .و مـنــھ              

  ،.  .  فـي    لـة   د خــر بـضـرب  طـرفـيْ  الـمُـعـا د  قـیـمة  الـمجـھـول  الآ ـایـج نـتـبـع  نـفـس  الـطـریـقـة  لإ :ـا لث ثـا
  

  : فــنــتـحــصّــل  عـلـى  الـجـمـلـة          
  

  نـتـحـصّــله  الـجـمـلـة  طــرف  لـطــرف   لــتـيْ  ھــذ د بـجـمــع  مـعــا          
  .  .  .  +  .  .  .  = (  .  .  .  .  .  .  .  .  ) + (  .  .  .  .  .  .  .  .  )عــلـــى              
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .و مـنــھ              
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  ..  .  و مـنــھ              
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .و مـنــھ              
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .و مـنــھ              
  .ة  الـمُـعـطــاجـمـلـة  الوحـیــد  لـلـحـل  ھــو الـ  (  .  .  ;  .  .  )ئـیـة   الـثـنـا          
ُــســمّـى   ھـذ             . لـجـــمـــع ل  بـاطـریـقــة  الـحــه  الـطـریـقــة  ت

6 x – 2 y = – 8 
– x + 2 y = 3 

3 x – y = – 4 
 .  .  .  .  .  .  .  . 

x + y = 1                          
5 x + 3 y = – 1                 

3 x – y = – 4                    
– x + 2 y = 3                    



  .نـیــا  ولـى  بـمـجـھــولـیْــن  بـیــا رجــة  الأ لـتـیْــن  مـن  الـدّ  د حــل  جـمـلـة  مُـعـا  : 4  ط نـشــا

  

  :                                              لـتـیْــن  د نـیــا  جـمـلـة  الـمُـعـا حــل  بـیــا     

  

  .لــتـیْـــن  د فــي  كــل  مــن  الـمُـعــا  xلــة   لا بـد  yنـكـتــب       

  

  یـنــا                                      و مـنــھ                                              و مـنــھ        لـد     

  

  ( ’ D )و     ( D )ء  الـمــســتــقــیـــمــیْـــن    نــنــشــى ـم ؛ــلــى  مـعـــوب  إلــســنـــو مـــفـي  مُــســت     

  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . .  .      و     .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .     لـتـیْــن   د لـمُـعـا الـمُـعــرفـیــن  بـا     

  

                                                                                                               ( D ) : y =  .  .  .  .  .  .  . 

  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .   یـكــون    = x.  .  جــل    مـن  أ     

 .  .  .  .  .   ي   ا     

  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .   یـكــون    = x.  .  جــل    مـن  أ     

 .  .  .  .  .   ي   ا     

  الـلـتــیْــنیـشـمــل  الـنـقـطـتـیْــن    ( D )الـمـسـتــقــیـــم       

  (  .  .  ;  .  .  )و       (  .  .  ;  .  .  )تـھـمـا    ثـیـا ا حـد إ     

  

                                                                                                              ( D ’ ) : y =  .  .  .  .  .  .  . 

  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .   یـكــون    = x.  .  جــل    مـن  أ     

 .  .  .  .  .   ي   ا     

  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .   یـكــون    = x.  .  جــل    مـن  أ     

 .  .  .  .  .   ي   ا     

  ـنــیْ ـیـشـمــل  الـنـقـطـتـیْــن  الـلـت  ( ’ D )الـمـسـتــقــیــم       

  (  .  .  ;  .  .  )و       (  .  .  ;  .  .  )تـھـمـا    ثـیـا ا حـد إ     

  

  ن طـعــا یـتــقــا  ( ’ D )و   ( D )ن    ـاـنـیـة ؛ الـمـســتـقـیـم ة  بـیــا ء بـقــرا     

 ؛ (  .  .  ;  .  .  )ثــیـــتــیْـــن    ا حـــد ت  الإ ا فــي  الـنــقــطـــة  ذ     

 .ة  لـتـیْــن  الـمـعـــطــا د ھـي  الـحــل  الـوحـیــد  لـجـمـلـة  الـمُـعـا   (  .  .  ;  .  .  )ئـیــة    لـثـنــا فـا     

  

3 x + 2 y = 2 

– 5 x + 2 y = 1 0 

  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

y =  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

y =  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

3 x + 2 y = 2 

– 5 x + 2 y = 1 0 

y 

I x J 

– 2 

+ 2 

+ 2 

– 1 

+ 5 



  .لــة  تــریـیــض  مـســأ  : 5  ط نـشــا

  .ء  ء  و صـفــرا كــریــة  خـضــرا  0 8 1یـوجــد  فـي  عـلـبــة       

  .ء  ت  الـصـفــرا د  الـكـریــا ف  عــد ضـعــا أ  3وي   ء  یـســا ت  الـخـضــرا د  الـكـریــا عــد     

  ء ؟ ت  الـصـفــرا د  الـكـریــا ء  و مــا ھـــو عــد ت  الـخـضــرا د  الـكـریــا مــا ھـــو عــد     

  .  .  .  . .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .    لـیـكــن      

 .  .  .  .  .  .  .  .  .  .          ن ذ ؛ إء  ـراــــفـصـء  و  ـراــــضـــة  خـــریــكــ  0 8 1ــة  ــبــلـــي  الـعـــــد  فــــوجـــی     

 .  .  .  .  .  .         ن ذ ؛ إء  ت  الـصـفــرا د  الـكـریــا ف  عــد ضـعــا أ  3وي   ء  یـســا ت  الـخـضــرا د  الـكـریــا عــد     

  :                                        لـتـیْــن  د عـلـى  جـمـلـة  الـمُـعـا  نـتـحـصــل     

  

  یـنــا                                      و مـنــھ                                           لـد     

  

  و مـنــھ                                                                                              

  

  و مـنــھ                                                                                              

  

  و مـنــھ                                                                                              

  

  و مـنــھ                                                                                              

 (  .  .  ;  .  .  ) = ( x ; y ):       ي  ا     

  ؛ (  .  .  ;  .  .  )ئـیـــة   ا  ھــو  الـثـنــا حــد لـلـجـمـلــة  الـمـتـحـصــل  عـلـیـھــا  حـلا  وا     

  .  .ء  ھـــو    ت  الـصـفــرا د  الـكـریــا و عــد  .  . ء  ھـــو    ت  الـخـضــرا د  الـكـریــا ن  عــد ذ إ     

  

  . ) 9 0 0 2ن   ورة  جــوا د ــ  م . ت . ش   ــ  4ت (   : تـمــریـــن

     : لـیــة الـتــا  لـتـیْــن د جـمـلـة  الـمُـعـال  ــــح)  1

 . 5 2 1  و   0 0 5   یـــن د كـبـــر لـلـعـــد الأ  الـمـشـتــرك  ســم الـقــا  وجــدْ  ا)  2

 . g 0 0 5   و صـنــف   g 5 2 1   صـنــف  مـن  بـعـلـ  يـف ي  ـاالـشـ  مـن   k g  4   ـرــج ـاـت لأ ـــمَ )  3

  4 1  ھــو ـب ــلـلـلـع  الـكـلـي  د الـعــد  ن أ  ـاـــمـصـنـف ، عـل  ـلــلـك  ـبــلـالـع  د عــد  وجــدْ  ا .  

  )  0 0 0 4 = 5 2 1 × 2 3:    ن  لاحِـــــظ  أ(       

x + y = 1 4 
x + 4 y = 3 2 

 .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

 .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

 .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

 .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

 .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

 .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

 .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

 .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

 .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

 .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

 .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

 .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

 .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

 .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 



  .ولـى  بـمـجـھــولـیْــن  رجــة  الأ لـتـیْــن  مـن  الـدّ  د جـمـلـة  مـعـا : 1  ط نـشــا

 I  (ِـكِ  إ مـكـا ؛ ھــل  بـإ 1یْــن  مجـمــوعـھـمـا   د خـتـرت  عــد ا: ة  لـسـمـیـرة  لـت  نجـا قـا   یْــن ؟ د یْــن  الـعــد د  ھــذ یجـا ن
  .ت  فــقــط  هِ  الـمُـعـطـیــا یْــن  بـھــذِ  د د  الـعــد یـجــا مــن  الـمُـــســتـحـیـــل  إ: لــت  مــا  فـكــرت  سـمـیــرة  قــا بـعــد     

  .ب  سـمـیــرة ؟ بـــرّرْ  فـي  جــوایــك   مــا  رأ)  1
  . 1د   الـعـــدمـیــع  الـتـي  قـیــمـتــھــا   یــة  مــن  الـمـجــا نـھ  یـوجــد  لا  نـھــا لأ  حــیـحـب  سـمـیــرة  ص جــوا     

ّـي  الـعــد)  2   . yنــي   د  الـثــا و الـعــد  xول   د  الأ نـسـمـ
  ا  الـمُـعـطـى  و رقـمْـھــا  بــ   لــة  تـتــرجــم  فــیـھــا  ھــذ د مُـعـاكـتــب   ا .  

                                                  x + y = 1              
    ّــر عــن   .  y = – x + 1      و مـنــھ      x  :      x + y = 1لــة   لا بـد  yعــبـ
  ؛                     ( 9 ; 8 – )؛      :     ( 4 ; – 3 )لــة    د تـحــقــق  الـمـعـا  ( x ; y )ت   ئـیـا ث  ثـنـا وْجـد  ثـلا ا)  3
  . f ( x ) = – x + 1حـیــث       fلـفــیــة   ــة  الـتــآل ا دّ نـعــتـبــر الـ)  4
  ــة  ل ا دّ الـنـیـا   مـثـل  بـیـاf    مـعـلــم ى ـإل  مـنـســوب  وـتــسـمُ فـي .  

     f ( 0 ) = – 0 + 1 = 1           و          f ( 4 ) = – 4 + 1 =  – 3  
  ـنـقــطـتـیْــن  الـلــتـیْـــنالمــل  ـیـشـ  fلـة    ا نـي  لـلـدّ  الـتـمـثـیــل  الـبـیــا     
  . (  3 –  ;  4  )  و     (  1 +  ;  0  )  ـھــمــا  تـ ـاـیّــث ا دـحـ إ     

  ؟ لـة   د الـمُعـا  حـلـول و  الـتـمـثـیـل  ا ھـذ  نقـط  بیْـن  ة الموْجـود  قـة العلا  ما ھي)  5
   fلـة    ا نـي  لـلـدّ  الـتـمـثـیــل  الـبـیــاكـل  نـقـطـة  مــن    ـتـاـیّــث ا دـحـ إ     
  . لــة   د لـلـمُـعـاحــل  ھــمــا       

  لــة   د د  جـمـیــع  حـلــول  الـمُـعـا یـجــا ھــل  یـمـكـن  إ  ؟ عـلــل.  
  ھــو  مـجـمــوعـة  غــیــر  fلـة    ا لـلـدّ   نـي الـتـمـثـیــل  الـبـیـالا  یـمـكـن ؛ لأن       
  . حـلــولیـة  مــن  الـ لـي  یـوجــد  لا  نھـا لـتـا مـنـتـھـیـة  مـن  الـنـقــط ، و بـا     

II ( د ل  الـعــد مـثــا مـجـمُــوع  خـمـســة  أ «: تـیــة  ن  تـعـطــي  الـمـعْــلــومــة  الآ نـھــا  نـسِـیــت  أ ة  أ تـنــبّـھــت  نـجـــا  
  . » 1 –وي   نــي  یـســـا د  الـثــا ل  الـعــد مـثــا ثــة  أ ول  و ثـلا الأ     

   . ا  الـمُـعـطـى  و رقــمْــھــا  بــ   لــة  تـتــرجــم  فــیـھــا  ھــذ د كـتــب  مُـعـا ا)  1
                                                 5 x + 3 y = – 1              

ّــر عــن  )  2   . لــة   د فــي  الـمُـعـا  xلــة   لا بـد  yعــبـ

        و مـنــھ        y = – 5 x – 1 3        و مـنــھ        x + 3 y = – 1 5یـنــا         لـد     
5 1

       
3 3

y x– –= .  

لــي     لـتــا الـمُـعــرفــة  كـا  gــة  ل ا دّ نـعــتـبــر الـ)  3
5 1

 (   )       
3 3

g x x– –= .  

  ــة  ل ا دّ الـنـیـا   مـثـل  بـیـاg     )f     وg   ُــمَــثــلا   ) يوـتـسـمالـن  فـي  نـفــس   ت

     
5 1

 ( 1 )        1      2
3 3

g = × = – –    و                  –
5 1

 ( 4 )        1      7
3 3

g = × = – – – .  

  ( 7 – ; 4 )  و   ( 2 – ; 1 ) ھـمـا تـ اـیّــث ا دحـ إ  یـشـمــل  الـنـقـطـتـیْــن  الـلـتـیْــن  gلـة    ا نـي  لـلـدّ  الـتـمـثـیــل  الـبـیـا     
  ؟ لــة   د الــمُـعــاحــلــول   ا  الــتــمــثــیــل  و ة  بـیْــن  نـقـــط  ھــذ قــة  الـمــوْجــود مـا ھـي  الـعــلا)  4

  . لــة   د لـلـمُـعـاحـل   ھـمــا   gلـة    ا نـي  لـلـدّ  الـتـمـثـیــل  الـبـیــاـتـا  كـل  نـقـطـة  مــن  ـیّــث ا دـحـ إ     
  .یْــن  الـمـطـلــوبـیْــن  د الـعــد  نـیـا بـیـاوْجـــد   ا)  5

   gو   f  لـتـیْــن ا لـلـدّ   ـیْــننـی الـبـیــا  ـیْــنالـتـمـثـیــلطـع   ـتـا  نـقـطـة  تـقــاـیّــث ا حـد إ  ھـمـا  ن ان  الـمـطـلــوبـ ا د الـعــد     
  .  y = + 3و       x = – 2ــة  نـجــد   نـی بـیــاة   بـقــراء     

  . و   لــتـیْــن   د حـل  مُــشــتـــرك  لـلـمُـعـــا  (  3 +  ;  2 –  )ئـیـة   الـثـنـا:  كــمـــل  ا)  6
 x + y = 1  :الـتي  تـكـتـب  عـلـى  الـشـكــل   لــتـیْــن د حـل  جـمـلـة  الـمُـعــاھـي   (  3 +  ;  2 –  )ئـیـة  الـثـنـا     

5 x + 3 y = – 1 

J 

y 

I x 
O 

+ 3 

– 2 

5 1       
3 3

y x= – –

y 
= 

– 
x 

+ 
1 

+ 4 

– 2 

– 7 • 

• 

• 

– 3 • 

• 

5 2(    ;    )
 7  7 

ْــن  مـن  الـدّ  د جـمـلـة  مـعـا ْــن رجــة  الأ لـتـی  ولـى  بـمـجـھــولـی



  .الـتـعــویـــض لـتـیْــن  بـطـریـقــة   د حــل  جـمـلـة  مُـعـا  : 2  ط نـشــا
  

  :لـتـیْــن  د لـحــل  جـمـلـة  الـمُـعـا          
  
  .لـتـیْــن  د الـمُـعـاى   حــد قــا  مــن  إ نـطــلا خــر ا لــة  الآ لا حــد  الـمـجـھــولـیْــن  بـد نـكـتــب  أ :وّلا  ا  

  =                  – x + 1    y:  یــنـتــج   لـة   د ؛ مــن  الـمُـعـامـثــلا           
 x + 3 (    – x + 1    ) = – 1 5فـنـجــد    لـة   د فـي  الـمُـعـا     ( x + 1 – )بـ       yنـعــوّض   :نیـا  ثـا

   x – 3 x + 3 = – 1 5           و مـنــھ          
  x = – 1 – 3 2     و مـنــھ          
  x = – 4 2           و مـنــھ          
  x = – 4 ÷ 2    و مـنــھ          
  x = – 2           و مـنــھ          

  ؛ و   أ  و   أ  ت   لا د ى  الـمُـعـا حــد بـقـیــمـتــھ  فـي  إ  xنـعــوّض   :ـا لث ثـا
 y = + 3و مـنــھ          y = – ( – 2 ) + 1فـنـجــد       لــة   د ؛ نـعــوّض  فـي  الـمُـعـامـثــلا           
  . (  3 +  ;  2 –  )ئـیـة     ة  ھــو الـثـنـا الـمُـعـطــا  لــتـیْــن د حـل  جـمـلـة  الـمُـعــا          
ُــســمّـى   ھـذ             . لـتـعــویـــض طـریـقــة  الـحــل  بـاه  الـطـریـقــة  ت

  .لـتـیْــن  بـطـریـقــة  الـجـــمـــع  د حــل  جـمـلـة  مـعـا  : 3  ط نـشــا
  

  :لـتـیْــن  د لـحــل  جـمـلـة  الـمـعـا          
  
  .ن  كـســا خـــر  مُـتـعــا مـلـيْ  الـمـجـھــول  الآ حــد  الـمـجـھــولـیْــن بـجـعــل  مُـعــا نـجــد  قــیــمــة  أ :وّلا  ا  

  ، 2فـي    لـة   د ن  بـضـرب  طـرفـيْ  الـمُـعــا كـسـا مُـتـعـا  yمـلـيْ   نـجـعــل  مُـعـا  xد  قـیـمـة   یـجـا ؛ لإمـثـلا           
  

  :فــنــتـحــصّــل  عـلـى  الـجـمـلـة           
  

   xت  مجھـول   ا لـة  ذ د لـتيْ  الجملـة  الـمتحـصّـل  عـلـیھـا  طـرف  لـطـرف  فـنـتحـصّـل  عـلى  مُعـا د نجـمع  مُعـا :نیـا  ثـا
  8    +    3 –    = (     x + 2 y –     ) + (     x – 2 y 6     )و ھـــي              
  x – x + 2 y – 2 y = – 5 6و مـنــھ                      
  x + 0 = – 5 5و مـنــھ                      
  x = – 5 ÷ 5     و مـنــھ          
  x = – 1            و مـنــھ          

  ،  3فـي    لـة   د خــر بـضـرب  طـرفـيْ  الـمُـعـا د  قـیـمة  الـمجـھـول  الآ یـجـا نـتـبـع  نـفـس  الـطـریـقـة  لإ :ـا لث ثـا
  

  : فــنــتـحــصّــل  عـلـى  الـجـمـلـة          
  

  ه  الـجـمـلـة  طــرف  لـطــرف  نـتـحـصّــل لــتـيْ  ھــذ د بـجـمــع  مـعــا          
  4    +    9 –    = (     3 x + 6 y –     ) + (     x – y 3     )عــلـــى              
  x – 3 x + 6 y – y = + 5 3و مـنــھ                      
  y = + 5 5 + 0و مـنــھ                      
  y = + 5 ÷ 5     و مـنــھ          
  y = + 1            و مـنــھ          
  .ة  الـمُـعـطــاجـمـلـة  الوحـیــد  لـلـحـل  ھــو الـ   (  1 +  ;  1 –  )ئـیـة    الـثـنـا          
ُــســمّـى   ھـذ             . لـجـــمـــع ل  بـاطـریـقــة  الـحــه  الـطـریـقــة  ت

6 x – 2 y = – 8 
– x + 2 y = 3 

3 x – y = – 4 
– 3 x + 6 y = 9 

x + y = 1                          
5 x + 3 y = – 1                 

3 x – y = – 4                    
– x + 2 y = 3                    



  .نـیــا  ولـى  بـمـجـھــولـیْــن  بـیــا رجــة  الأ لـتـیْــن  مـن  الـدّ  د حــل  جـمـلـة  مُـعـا  : 4  ط نـشــا

  

  :                                              لـتـیْــن  د الـمُـعـانـیــا  جـمـلـة   حــل  بـیــا     

  

  .لــتـیْـــن  د فــي  كــل  مــن  الـمُـعــا  xلــة   لا بـد  yنـكـتــب       

  

  یـنــا                                      و مـنــھ                                              و مـنــھ        لـد     

  

  ( ’ D )و     ( D )ء  الـمــســتــقــیـــمــیْـــن    ـىـنــنــش ـم ؛ــلــى  مـعـــوب  إلــســنـــو مـــفـي  مُــســت     

  و                                             لـتـیْــن   د لـمُـعـا الـمُـعــرفـیــن  بـا     

  

                                                                                                               ( D ) : y =  .  .  .  .  .  .  . 

   یـكــون   x =  0    جــل  مـن  أ     

  y = + 1  ي   ا     

  یـكــون    x =  2جــل      مـن  أ     

 y = – 2ي     ا     

  الـلـتــیْــنیـشـمــل  الـنـقـطـتـیْــن    ( D )الـمـسـتــقــیـــم       

  (  2 –  ;  2 +  )و       (  1 +  ;  0  )تـھـمـا    ثـیـا ا حـد إ     

  

                                                                                                              ( D ’ ) : y =  .  .  .  .  .  .  . 

   یـكــون   x =  0جــل      مـن  أ     

  y = + 5ي     ا     

  یـكــون    x = – 2جــل      مـن  أ     

  y =  0ي     ا     

  الـلـتــیْــنیـشـمــل  الـنـقـطـتـیْــن    ( ’ D )الـمـسـتــقــیــم       

  (  0  ;  2 –  )و       (  5 +  ;  0  )تـھـمـا    ثـیـا ا حـد إ     

  

  ن طـعــا یـتــقــا  ( ’ D )و   ( D )ن    نـیـة ؛ الـمـســتـقـیـمــا ة  بـیــا ء بـقــرا     

 ؛ (  .  .  ;  .  .  )  ثــیـــتــیْـــن  ا حـــد ت  الإ ا فــي  الـنــقــطـــة  ذ     

 .ة  لـتـیْــن  الـمـعـــطــا د ھـي  الـحــل  الـوحـیــد  لـجـمـلـة  الـمُـعـا   (  .  .  ;  .  .  ) ئـیــة   لـثـنــا فـا     

  

3 x + 2 y = 2 

– 5 x + 2 y = 1 0 

2 y = – 3 x + 2 

2 y = 5 x + 1 0 

y =  

y =  

3 x + 2 y = 2 

– 5 x + 2 y = 1 0 
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  .لــة  تــریـیــض  مـســأ  : 5  ط نـشــا

  .ء  ء  و صـفــرا كــریــة  خـضــرا  0 8 1یـوجــد  فـي  عـلـبــة       

  .ء  ت  الـصـفــرا د  الـكـریــا ف  عــد ضـعــا أ  3وي   ء  یـســا ت  الـخـضــرا د  الـكـریــا عــد     

  ء ؟ ت  الـصـفــرا د  الـكـریــا ء  و مــا ھـــو عــد الـخـضــرات   د  الـكـریــا مــا ھـــو عــد     

  .ء  ت  الـخـضــرا د  الـكـریــا عــد  yو    ء  ت  الـصـفــرا د  الـكـریــا عــد  x لـیـكــن      

  x + y = 1 8 0              ن ذ ؛ إء  ـراــــفـصـء  و  ـراــــضـــة  خـــریــكــ  0 8 1ــة  ــبــلـــي  الـعـــــد  فــــوجـــی     

 y = 3 x          ن ذ ؛ إء  ت  الـصـفــرا د  الـكـریــا ف  عــد ضـعــا أ  3وي   ء  یـســا ت  الـخـضــرا د  الـكـریــا عــد     

                                          :لـتـیْــن  د نـتـحـصــل  عـلـى  جـمـلـة  الـمُـعـا     

  

  یـنــا                                      و مـنــھ                                           لـد     

  

  و مـنــھ                                                                                              

  

  و مـنــھ                                                                                              

  

  و مـنــھ                                                                                              

  

  و مـنــھ                                                                                              

 ( 4 5  ;  1 3 5 ) = ( x ; y ):       ي  ا     

  ؛ ( 5 3 1  ;  5 4 )ئـیـــة   ا  ھــو  الـثـنــا حــد لـلـجـمـلــة  الـمـتـحـصــل  عـلـیـھــا  حـلا  وا     

  . 5 4ء  ھـــو   ت  الـصـفــرا د  الـكـریــا و عــد  5 3 1ء  ھـــو   ت  الـخـضــرا د  الـكـریــا ن  عــد ذ إ     

  

  . ) 9 0 0 2ن   ورة  جــوا د ــ  م . ت . ــ  ش   4ت (   : تـمــریـــن 

     : لـیــة الـتــا  لـتـیْــن د جـمـلـة  الـمُـعـال  ــــح)  1

 . 5 2 1  و   0 0 5   یـــن د كـبـــر لـلـعـــد الأ  الـمـشـتــرك  ســم الـقــا  وجــدْ  ا)  2

 . g 0 0 5   و صـنــف   g 5 2 1   صـنــف  مـن  بـعـلـ  يـف ي  ـاالـشـ  مـن   k g  4   ـرــج ـاـت لأ ـــمَ )  3

  4 1  ھــو ـب ــلـلـلـع  الـكـلـي  د الـعــد  ن أ  ـاـــمـصـنـف ، عـل  ـلــلـك  ـبــلـالـع  د عــد  وجــدْ  ا .  

  )  0 0 0 4 = 5 2 1 × 2 3:    ن  لاحِـــــظ  أ(       

x + y = 1 4 
x + 4 y = 3 2 

x = 4 5 

y = 1 3 5 

x = 4 5 

y = 3 × 4 5 

x = 1 8 0 ÷ 4 

y = 3 x 

4 x = 1 8 0 

y = 3 x 

x + 3 x = 1 8 0 

y = 3 x 

x + y = 1 8 0 

y = 3 x 

x + y = 1 8 0 

y = 3 x 



  . ) 9 0 0 2ن   ورة  جــوا د ــ  م . ت . ش   ــ  4ت (   : تــصــحــیــح  الـتـمــریـــن

      :لـتـیْــن  د ل  جـمـلـة  الـمُـعـاــــح)  1

                      :یـنــا  لـد     

  y = – x + 1 4یــنـتــج       لـة   د ـاـالـمُـع مــن      

  ؛ لـة   د اـفـي  الـمُـعـ  ( x + 1 4 – )بـ    yنـعــوّض       

 x + 4 ( – x + 1 4 ) = 3 2    كـونـیفـ     

  x – 4 x + 4 × 1 4 = 3 2  و مـنــھ       

  x + 5 6 = 3 2 3 –و مـنــھ         

  x = 3 2 – 5 6 3 –و مـنــھ         

  x = – 2 4 3 –و مـنــھ         

  x = – 2 4 ÷ ( – 3 )و مـنــھ         

  x = 8و مـنــھ         

  ؛ لـة   د ـاـالـمُـعبـقـیـمـتـھ  فـي    xنـعــوّض       

  y = 1 4 + 8    كـونـیفـ     

  y = 1 4 – 8و مـنــھ         

  y = 6و مـنــھ         

  . ( 6 ; 8 )ـة  ـیئـ ـاـھــو الـثـن ا  حــد   واحـلا ة  الـمُـعـطــا  لــتـیْــن د جـمـلـة  الـمُـعــاـل     

 : 5 2 1  و   0 0 5   یـــن د كـبـــر لـلـعـــد الأ  الـمـشـتــرك  ســم الـقــا  دْ  اجــیـ إ)  2

  . 0 0 5د   یـقـســم  الـعــد  5 2 1ن   ذ ؛ إ  4 = 5 2 1 ÷ 0 0 5     

  . P G C D ( 5 0 0 ; 1 2 5 ) = 1 2 5ن   نـسـتــنـتــج  أ     

  :صـنـف   ـلــلـك  ـبــلـالـع  د عــد  دْ  اجــیـ إ)  3

  . g  0 0 5   د  الـعــلــب  صـنـف عــد  yو     g  5 2 1   د  الـعــلــب  صـنـف عــد  xلـیـكــن       

  x + y = 1 4                     ن  ذ إ ؛   4 1د  الـكــلـي  لـلـعــلــب  ھــو  الـعــد     

   x + 5 0 0 y = 4 0 0 0 5 2 1ن   ذ إ  ؛ g  0 0 0 4 ي    أ    k g  4 ھــو  ي  ـاالـشـوزن       

    و مـنــھ     
1 2 5  5 0 0  4 0 0 0

        
1 2 5 1 2 5 1 2 5

x y
+   x + 4 y = 3 2                  ي     أ  ؛ =

                  ل  الأول فـي  الـســؤاة   الـمُـعـطــا  لـتـیْــن د جـمـلـة  الـمُـعـایـنـتــج     و     مــن        

  . ( 8 ; 6 ) = ( x ; y )    ي أ  ؛  ( 6 ; 8 )ـة  ـیئـ ا  ھــو الـثـنــا حــد   واحـلاتـقـبــل    الـجـمـلـة  ه ذــھ     

  عــلــب ،   8  ھــو   g  5 2 1د  الـعــلــب  صـنـف    ن  عــد ذ إ     

  .عــلــب    6  ھــو   g  0 0 5د  الـعــلــب  صـنـف    عــد  و         

x + y = 1 4 
x + 4 y = 3 2 

x + y = 1 4                      
x + 4 y = 3 2                   


