
  :يــة نـشــطــة  تـمـهـيــد أ

 :ســب  د  اٌـّـٛاٌـٍــت  فـً  اٌـعـّــٛد  اٌـّـٕــب ا د  ِـٓ  الأعــذ ضـع  وـً  عـذ ( 1
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 د  اٌـتـً  تـمـبــً  اٌـمـسـّــت  عـٍـى ا الأعــذ

 :  ٘ـً 9 :  ٘ـً 5 :  ٘ـً 3 :  ٘ـً 2
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 ٌــت لـٍـٍــذ ث  اٌـتـً  تـعـبــش عـٓ  لـسـّــت  إ ٌٚـب تـٍــت ، ِـب ٘ـً  اٌـّـسـب ث  اَ ٌٚـب ِـٓ  بـٍــٓ  اٌـّـسـب ( 2

 .ٌــت ؟ عـٍــً  لـٍـٍــذ ث  اٌـتـً  لا  تـعـبــش عـٓ  لـسـّــت  إ ٌٚـب      ٚ ِـب ٘ـً  اٌـّـسـب

   ؛7 + 5 × 6 = 7 3    ؛    4 + 5 × 5 = 9 2    ؛    5 + 3 × 7 = 6 2     

   .2 + 3 × 6 = 0 2    ؛    6 + 6 × 2 = 8 1    ؛    0 + 9 × 5 = 5 4     
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ـب  وـلا  ِـســبحــ ا  (3 ـبــسّــظ  طــك  د  ٔـب عــذي  ـٌى  شـىــج  عثــ   اٌـٕـبء ـبطـع   ِـع  إٌـًٍ ِّ ُِ .
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 طـقــة د  الـنــا ا د  الـطـبـيـعـيـة  و الأعــد ا الأعــد
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 .د  طـبـٍــعــً  ســـُ  عـــذ لــب   :8 0  ص  1 0ط   نـشــا

 :ٌـت  ة  اٌـتـً  تـعـبــش عــٕـٙـب ، فـً  وـً  حـب ٚا وـتــب  اٌـّـســب ٌـت ، ثـُ  ا لـٍـٍـذ ٔجـض اٌـمــسـّـت  الإ ا ( 1

   .6  عـٍـى  4 2      ؛      4  عـٍـى  6 7      ؛      8 1  عـٍـى  3 0 1     

 

 

 

 

 

 

 :وـّــً  ِـب ٌـٍـً  ا ( 2

 .  .  .  ٘ـٛ  4  عـٍـى  6 7د   ٌــت  ٌـٍـعــذ لـٍـٍــذ لـً  اٌـمـسـّـت  الإ      بـب

  .4د    ٌـٍـعــذ .  .  .  .  .  .  .  6 7ٚ         أ 4 عـٍـى  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .   6 7ْ        ٔـمــٛي  إ

  .6 7د   اٌـعــذ.  .  .  .  .  .    4ٚ          أ6 7د   ٌـٍـعــذ.  .  .  .  .    .  4ٌـضــب        ٚ ٔـمــٛي  أ

 . ؟ عـٍــً 4 2  ٌـمــســُ  6د     ٚ ٘ــً  اٌـعــذ3 0 1د     ٌـمــســُ  اٌـعــذ8 1٘ــً   ( 3
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 .بـتــه  جـب طـئـت ؟ بــشّس إ تـٍــت  ِـب ٘ـً  اٌـصـحـٍـحـت  ٚ ِـب ٘ـً  اٌـخـب ِـٓ  بـٍـٓ  اٌـجـّــً  اَ ( 4
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 .د  طـبـٍــعــً  ســـُ  عـــذ   تـعـٍـٍــٓ  لــٛا :8 0  ص  2 0ط   نـشــا

 ٌــٓ  طـبـٍـعـٍـٍــٓ  ٚ بـجـّـٍـع  اٌـطـشق  اٌـّـّـىـٕـت د ء  عــذ ا وـتــب  عـٍـى  شـىـً  جـذ ا     
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 .د  طـبـٍــعــً  ســـُ  عـــذ ص  لــٛا خــٛا   :9 0  ص  3 0ط   نـشــا

1 ) a    ؛b  ؛  nد  طـبـٍـعـٍـت  حـٍـث    ا   أعــذa ≥ b  ٚ   n ≠ 0.  

 :ٚي  اٌـجــذوـّــً   ا     

a b n a + b a – b 

4 8 3 0 2 7 8 1 8 

1 0 5 5 0 5 1 5 5 5 5 

 

 :ْ       فـً  وـً  حـبٌـت  تـحـمــك  أ

 

  ( a – b )  ٌـمـســُ  n   ٚ  ( a + b )  ٌـمـســُ  nْ     فــإb  ٌـمـســُ  a  ٚ   n  ٌـمـســُ  nْ   ا  وب ر      إ
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2 ) a    ؛b  ؛  nد  طـبـٍـعـٍـت  حـٍـث    ا   أعــذb ≠ 0  ٚ   n ≠ 0.  

  .b  عـٍـى  aد   ٌــت  ٌـٍـعــذ لـٍـٍــذ لـً  اٌـمـسـّـت  الإ بـب  r     ٌـٍـىــٓ  

 :ٚي  اٌـجــذوـّــً   ا     

a b n r 

6 6 2 4 6 1 8 

3 9 2 6 1 3 1 3 

4 5 1 5 5 0 

 

 :ْ       فـً  وـً  حـبٌـت  تـحـمــك  أ

 

  r  ٌـمـســُ  nْ     فــإb  ٌـمـســُ  a  ٚ   n  ٌـمـســُ  nْ   ا  وب ر      إ
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 .ٌــٓ  د وـبــش ٌـعـــذ ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ اٌـمــب   :9 0  ص  4 0ط   نـشــا

  .8 1  ٚ  2 4ٌــٓ   د ٌـٍـعـــذســـُ  اٌـّـشـتــشوـت   ٚجــذ  اٌـمــٛا أ ( 1

  :2 4ســُ   د  لـٛا ٌـجـب      إ
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  :8 1ســُ   د  لـٛا ٌـجـب      إ
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 :  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  ٘ـً 8 1  ٚ  2 4ٌــٓ   د ســـُ  اٌـّـشـتــشوـت  ٌـٍـعـــذ      اٌـمــٛا

 ســـُ  اٌـّـشـتــشوـت ؟ ٖ  اٌـمــٛا وـبــش ٘ـز ِـب ٘ـٛ أ ( 2

.  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .      

  .8 1  ٚ  2 4ٌــٓ   د وـبــش ٌـٍـعـــذ ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ ٘ـٛ اٌـمــب.  .  .  د        ٔـمــٛي  إ ْ  اٌـعـــذ

  .P G C Dوـبــش بـبٌـشِــض   ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ      ٔــشِــض ٌـٍـمــب

  ..  .  .  = P G C D ( 4 2 ; 1 8 ):       ٚ ٔـىـتــب 

 .وـبــش ٌـٙـّـب  سـُ  اٌـّـشـتـشن  الأ اٌـمـبســُ     ٚ لـٛا8 1  ٚ  2 4ٌــٓ   د ٌـٍـعــذ  اٌـّـشـتـشوـت  ســُ سْ  بـٍـٓ  اٌـمـٛا لـب ( 3
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 .ٌـٍــت  اٌـطــشح  اٌـّـتـتــبث   سصِـٍـت  عـّـٍـٍــب خــٛا   :0 1  ص  5 0ط   نـشــا

 a > bْ  بـحـٍـث    ْ   طـبـٍـعــٍـب ا د   عــذa  ٚ   b   :1صـية  خـا     

    ٘ــa  ٚ   bٌٛــٓ    د وـبــش ٌـٍـعـــذ ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ                        اٌـمــب

 b  ٚ   ( a – b )ٌــٓ    د وـبــش ٌـٍـعـــذ ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ                        اٌـمــب

 P G C D ( a ; b ) = P G C D ( b ; a – b ):   ي                         أ

   ؛aَٚ   د  طـبـٍـعـً  غـٍـش ِـعـذ جـً  وـً  عـذ   ِـٓ  أ :2صـية  خـا     

                       P G C D ( a ; a ) = a 

 P G C D ( 1 4 9 ; 1 4 9 ) = 1 4 9    ؛    P G C D ( 7 ; 7 ) = 7    :مـثـلا      

 :ٌـٍـت  اٌـطــشح  اٌـتــبث   عـّـٍـٍــبا  فـً        تـّـعــٓ  جـٍــذ

                                 1 3 3 – 7 6 = 5 7 

                                    7 6 – 5 7 = 1 9 

                                    5 7 – 1 9 = 3 8 

                                    3 8 – 1 9 = 1 9 

 ٖ ؛ اٌـطــشح  أعـــلاث   عـّـٍـٍــبص  ٚ  ي  اٌـخـٛا سـتـعــّــب      بـب

  .P G C D ( 1 3 3 ; 7 6 )ٚجــذ        أ

     P G C D ( 1 3 3 ; 7 6 ) =  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                           .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                           .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                           .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                           .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                                           P G C D ( 1 3 3 ; 7 6 ) =  .  .  . 

  .(ٌـت  لـٍـٍـذ الإث   اٌـمـسـّـب )ط   لـٍـٍـذ سصِـٍـت  إ خـٛا   :0 1  ص  6 0ط   نـشــا

 a ≥ b > 0ْ  بـحـٍـث    ْ   طـبـٍـعــٍـب ا د   عــذa  ٚ   b   :3صـية  خـا     

 b  عـٍـى  aد   ٌــت  ٌـٍـعــذ لـٍـٍــذ لـً  اٌـمـسـّـت  الإ بـب  r                       ٌـٍـىــٓ  

    ٘ــa  ٚ   bٌٛــٓ    د وـبــش ٌـٍـعـــذ ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ                        اٌـمــب

 b  ٚ   rٌــٓ    د وـبــش ٌـٍـعـــذ ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ                        اٌـمــب

 P G C D ( a ; b ) = P G C D ( b ; r ):   ي                         أ

   ؛bَٚ   د  طـبـٍـعـً  غـٍـش ِـعـذ جـً  وـً  عـذ   ِـٓ  أ :4صـية  خـا     

                       P G C D ( b ; 0 ) = b 

 P G C D ( 0 ; 2 8 7 ) = 2 8 7    ؛    P G C D ( 4 3 ; 0 ) = 4 3    :مـثـلا      

  :ٌـت لـٍـٍـذ ث  إ اٌـتً  تـعـبـش عـٓ  لـسـّـبٌـٍـت     اٌـتــبث ٌٚـب اٌـّـسـب     تـّـعــٓ  فـً  

                                 4 6 8 = 3 9 6 × 1 + 7 2 

                                 3 9 6 = 7 2 × 5 + 3 6 

                                    7 2 = 3 6 × 2 + 0 

 ٖ ؛   أعـــلاث ٌٚـب اٌـّـسـبص  ٚ  ي  اٌـخـٛا سـتـعــّــب      بـب

  .P G C D ( 4 6 8 ; 3 9 6 )ٚجــذ        أ

     P G C D ( 4 6 8 ; 3 9 6 ) =  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                              .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                              .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                              .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                                           P G C D ( 4 6 8 ; 3 9 6 ) =  .  .  . 

 



 .ْ  فـٍـّــب  بـٍـٕـٙــّــب  ٌٚـٍــب ْ  الأ ا د اٌـعـــذ   :1 1  ص  8 0ط   نـشــا

  .7   ٚ  2 2ٌــٓ   د ٌـٍـعـــذســـُ  اٌـّـشـتــشوـت   ٚجــذ  اٌـمــٛا ا ( 1
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   بـيـنـهــمــا  فـيــما ن ولـيــا أ  7   ٚ  2 2ٌــٓ   د ْ   اٌـعـــذ      ٔـمــٛي  إ

  ؟7   ٚ  2 2ٌــٓ   د وـبــش ٌـٍـعـــذ ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ      ِـب ٘ـٛ اٌـمــب
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2  ) a  ٚ   bبـحـٍـث    ْ   طـبـٍـعــٍـب ا د   عــذ  ْP G C D ( a ; b ) =  1.  

   ؟a  ٚ   bٌــٓ    د ٌـٍـعـــذســـُ  اٌـّـشـتــشوـت   ا ٘ـً  اٌـمــٛا     ِـ

  ؟ بـيـنـهــمــا  فـيــما ن ولـيــا أ  a  ٚ   bْ    ا د      ٘ــً  اٌـعـــذ
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  . بـيـنـهــمــا  فـيــما ن ولـيــا أ  7 0 4 2   ٚ  0 1 6 3ٌــٓ   د ْ  اٌـعـــذ تـحـمــك  أ ( 3
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 .خــتـــضاي  بـٍــت  ٌـلا اٌـىـســٛس غــٍـــش اٌـمــب   :1 1  ص  9 0ط   نـشــا

 .عـٍــً  ؟  بـيـنـهــمــا  فـيــما ن ولـيــا أ  8 2   ٚ  9ْ   ا د ٘ــً  اٌـعـــذ ( 1
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 .بـتــه  جـب خــتـــضاي ؟ بــشّس إ بـٍــت  ٌـلا تـٍــت ، ِـب ٘ـً  اٌـىـســٛس غــٍـــش اٌـمــب اٌـىـســٛس اَِـٓ  بـٍــٓ   ( 2
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 :وـبــش ٌـىـً  ِـّــب ٌـٍـً  ســُ  اٌـّـشـتـشن  الأ ٚجــذ  اٌـمـب ا ( 3

  .6 0 8 4   ٚ  4 7 3 1             ؛              5 0 1   ٚ  9 3 1                 ؛                 9 7 2   ٚ  2 7 3                
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 :خــتـــضاي  ٌـىـً  ِــٓ  اٌـىـســٛس اٌـتـبٌـٍــت  بــً  ٌـلا ٚجــذ  اٌـىـســش غــٍـــش اٌـمــب      ا
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  :يــة نـشــطــة  تـمـهـيــد أ

 :ســب  د  اٌـّـٛاٌـٍــت  فـً  اٌـعـّــٛد  اٌـّـٕــب ا د  ِـٓ  الأعــذ ضـع  وـً  عـذ ( 1

  .5 6 8 8  ؛  2 3 7 6  ؛  5 1 7 4  ؛  0 8 7 3  ؛  7 4 1 3  ؛  ؛  5 7 6  ؛  8 3 5  ؛  9 1 2     
 

 د  اٌـتـً  تـمـبــً  اٌـمـسـّــت  عـٍـى ا الأعــذ

 :  ٘ـً 9 :  ٘ـً 5 :  ٘ـً 3 :  ٘ـً 2

5 3 8 

3 7 8 0 

6 7 3 2 

 

 

2 1 9 

7 6 5 

3 1 4 7 

3 7 8 0 

6 7 3 2 

8 8 6 5 

7 6 5 

3 7 8 0 

4 7 1 5 

8 8 6 5 

 

 

7 6 5 

3 7 8 0 

6 7 3 2 

8 8 6 5 

 

 ٌــت لـٍـٍــذ ث  اٌـتـً  تـعـبــش عـٓ  لـسـّــت  إ ٌٚـب تـٍــت ، ِـب ٘ـً  اٌـّـسـب ث  اَ ٌٚـب ِـٓ  بـٍــٓ  اٌـّـسـب ( 2

 .ٌــت ؟ عـٍــً  لـٍـٍــذ ث  اٌـتـً  لا  تـعـبــش عـٓ  لـسـّــت  إ ٌٚـب      ٚ ِـب ٘ـً  اٌـّـسـب

   ؛7 + 5 × 6 = 7 3    ؛    4 + 5 × 5 = 9 2    ؛    5 + 3 × 7 = 6 2     

   .2 + 3 × 6 = 0 2    ؛    6 + 6 × 2 = 8 1    ؛    0 + 9 × 5 = 5 4     

  .7  >  5ْ     لأ7  عٍى  6 2د   ٌــت  ٌـٍـعــذ لـٍـٍــذ   تـعـبــش عـٓ  اٌـمـسـّــت  الإ5 + 3 × 7 = 6 2ة   ٚا      اٌـّـسـب

  .5  >  4ْ     لأ5  عٍى  9 2د   ٌــت  ٌـٍـعــذ لـٍـٍــذ   تـعـبــش عـٓ  اٌـمـسـّــت  الإ4 + 5 × 5 = 9 2ة   ٚا      اٌـّـسـب

  .5  <  7  ٚ  6  <  7ْ   ٌــت  لأ لـٍـٍــذ   لا  تـعـبــش عـٓ  لـسـّــت  إ7 + 5 × 6 = 7 3ة   ٚا      اٌـّـسـب

  5  عٍى  5 4ٌـتـٍـٓ ، ٘ـّـب  لـسـّــت   لـٍـٍــذ   تـعـبــش عـٓ  لـسـّـتـٍـٓ  إ0 + 9 × 5 = 5 4ة   ٚا      اٌـّـسـب

  .9  >  0ْ     لأ9  عٍى  5 4   ٚ لـسـّــت  5  >  0ْ        لأ

  .2  <  6  ٚ  6  =  6ْ   ٌــت  لأ لـٍـٍــذ   لا  تـعـبــش عـٓ  لـسـّــت  إ6 + 6 × 2 = 8 1ة   ٚا      اٌـّـسـب

  6  عٍى  0 2ٌـتـٍـٓ ، ٘ـّـب  لـسـّــت   لـٍـٍــذ   تـعـبــش عـٓ  لـسـّـتـٍـٓ  إ2 + 3 × 6 = 0 2ة   ٚا      اٌـّـسـب

  .3  >  2ْ     لأ3  عٍى  0 2   ٚ لـسـّــت  6  >  2ْ        لأ

ـب  وـلا  ِـســبحــ ا  (3 ـبــسّــظ  طــك  د  ٔـب عــذي  ـٌى  شـىــج  عثــ   اٌـٕـبء ـبطـع   ِـع  إٌـًٍ ِّ ُِ .
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 طـقــة د  الـنــا ا د  الـطـبـيـعـيـة  و الأعــد ا الأعــد



 .د  طـبـٍــعــً  ســـُ  عـــذ لــب   :8 0  ص  1 0ط   نـشــا

 :ٌـت  ة  اٌـتـً  تـعـبــش عــٕـٙـب ، فـً  وـً  حـب ٚا وـتــب  اٌـّـســب ٌـت ، ثـُ  ا لـٍـٍـذ ٔجـض اٌـمــسـّـت  الإ ا ( 1

   .6  عـٍـى  4 2      ؛      4  عـٍـى  6 7      ؛      8 1  عـٍـى  3 0 1     

 

 

 

 

 

 

 :وـّــً  ِـب ٌـٍـً  ا ( 2

 0  ٘ـٛ  4  عـٍـى  6 7د   ٌــت  ٌـٍـعــذ لـٍـٍــذ لـً  اٌـمـسـّـت  الإ      بـب

  .4د     ٌـٍـعــذِــضــبعــف  6 7ٚ         أ 4   عـٍـى  بــً  ٌـٍـمـسـّـت لــب   6 7ْ        ٔـمــٛي  إ

  .6 7د   اٌـعــذٌـمــســُ    4ٚ          أ6 7د   ٌـٍـعــذســُ     لــب    4ٌـضــب        ٚ ٔـمــٛي  أ

 . ؟ عـٍــً 4 2  ٌـمــســُ  6د     ٚ ٘ــً  اٌـعــذ3 0 1د     ٌـمــســُ  اٌـعــذ8 1٘ــً   ( 3

 .َٚ    غـٍــش ِـعــذ8 1  عـٍـى  3 0 1لـً  لـسـّـت     لأْ  بـب3 0 1  لا  ٌـمــســُ  8 1د        اٌـعــذ

 .َٚ    ِـعــذ6  عـٍـى  4 2د   لـً  لـسـّـت  اٌـعــذ   لأْ  بـب4 2د     ٌـمــســُ  اٌـعــذ6د        اٌـعــذ

 .بـتــه  جـب طـئـت ؟ بــشّس إ تـٍــت  ِـب ٘ـً  اٌـصـحـٍـحـت  ٚ ِـب ٘ـً  اٌـخـب ِـٓ  بـٍـٓ  اٌـجـّــً  اَ ( 4

 .َٚ    ِـعــذ7  عـٍـى  1 2لـً  لـسـّـت   صـحـٍـحـت  لأْ  بـب  ؛  7بـً  ٌـٍـمـسـّت  عـٍى     لب1 2     

 .َٚ    ِـعــذ3  عـٍـى  5 1لـً  لـسـّـت   صـحـٍـحـت  لأْ  بـب  ؛  3د     ِــضــبعــف  ٌـٍـعــذ5 1     

 .َٚ    غـٍــش ِـعــذ5  عـٍـى  8 1لـً  لـسـّـت   طــئــت  لأْ  بـب خــب  ؛  5د     ِــضــبعــف  ٌـٍـعــذ8 1     

 .َٚ    غـٍــش ِـعــذ4 1  عـٍـى  7لـً  لـسـّـت   طــئــت  لأْ  بـب   خــب  ؛4 1د     ِــضــبعــف  ٌـٍـعــذ7     

 . 1بــٍــت  ٌـٍـمـسـّـت  عـٍـى   د  لــب ا صـحـٍـحـت  لأْ  وــً  الأعــذ  ؛  9د   ســُ  ٌـٍـعــذ   لــب1     

 . 0بــٍــت  ٌـٍـمـسـّـت  عـٍـى   د  غـٍــش  لــب ا طــئــت  لأْ  وــً  الأعــذ خــب  ؛  6د   ســُ  ٌـٍـعــذ   لــب0     

 .ا  ٔـفـســٗ  د  ِـبعـذ ا بــً  ٌـٍـمـسـّـت  عـٍـى  وــً  الأعــذ   لــب0صـحـٍـحـت  لأْ    ؛  0د   ســُ  ٌـٍـعــذ   لــب6     

 .د  طـبـٍــعــً  ســـُ  عـــذ تـعـٍـٍــٓ  لــٛا   :8 0  ص  2 0ط   نـشــا

 ٌــٓ  طـبـٍـعـٍـٍــٓ  ٚ بـجـّـٍـع  اٌـطـشق  اٌـّـّـىـٕـت د ء  عــذ ا وـتــب  عـٍـى  شـىـً  جـذ ا     

 .د    وــً  عــــذســـُ لــٛاسـتــٕـتــج     ؛  ثــُ  ا3 1   ٚ  2 3     وـلا  ِـٓ   

 3 1ْ     ٌـمـســّـب3 1   ٚ  1ْ   ر   ؛ إ3 1 × 1 = 3 1               2 3ْ     ٌـمـســّـب2 3   ٚ  1ْ   ر   ؛ إ2 3 × 1 = 2 3     

 3 1  لا  تـمـسـُ  2 1  إٌـى  2د  ِـٓ   ا   الأعــذ             2 3ْ     ٌـمـســّـب6 1   ٚ  2ْ   ر   ؛ إ6 1 × 2 = 2 3     

 3 1  ٌـمــســُ  3 1                                                         2 3  لا  ٌـمــســُ  3     

 3 1د   سـُ  ٌـٍـعـــذ بـمـب  وـمـب وــش سـب                     ٚ لـذ  ر2 3ْ     ٌـمـســّـب8   ٚ  4ْ   ر   ؛ إ8 × 4 = 2 3     

 ٔــٗ  ْ  ٔـتـٛلـف  ؛ ٚ ٔـسـتــٕـتــج  أ ر                                   إ2 3  لا  تـمـسـُ  7  ٚ 6  ٚ 5د  ا      الأعـذ

 :ْ  فـمــظ  ٘ـّـب  ســّـب   لـب3 1د     ٌـٍـعــذ   ؛       2 3د   سـُ  ٌـٍـعــذ وــش وـمـب   ؛ ٚ لـذ  ر2 3  ٌـمــســُ  8     

  .3 1   ٚ  1   .                                                           ْ  ٔـتـٛلـف  ر      إ

 :              ٘ـً 2 3ســـُ        لــٛا

  .2 3  ؛  6 1  ؛  8  ؛  4  ؛  2  ؛  1     

 

            2 4      6 

               0      4 

 

2 4 = 6 × 4 + 0 

 

            7 6      4 

            3 6      1 9 

               0 

7 6 = 4 × 1 9 + 0 

 

         1 0 3      1 8  

            1 3      5 

 

1 0 3 = 1 8 × 5 + 1 3 



 .د  طـبـٍــعــً  ســـُ  عـــذ ص  لــٛا خــٛا   :9 0  ص  3 0ط   نـشــا

1 ) a    ؛b  ؛  nد  طـبـٍـعـٍـت  حـٍـث    ا   أعــذa ≥ b  ٚ   n ≠ 0.  

 :ٚي  اٌـجــذوـّــً   ا     

a b n a + b a – b 

4 8 3 0 2 7 8 1 8 

1 0 5 5 0 5 1 5 5 5 5 

 

 :ْ       فـً  وـً  حـبٌـت  تـحـمــك  أ

 

  ( a – b )  ٌـمـســُ  n   ٚ  ( a + b )  ٌـمـســُ  nْ     فــإb  ٌـمـســُ  a  ٚ   n  ٌـمـســُ  nْ   ا  وب ر      إ

 

   0 3  ٌـمـســُ  2   ٚ  8 4  ٌـمـســُ  2     

  .8 1  ٌـمـســُ  فـشلـٙـّـب  2   ٚ  8 7  ٌـمـســُ  ِـجـّـٛعـٙـّـب  2ٌــه        ٚ وـز

   0 5  ٌـمـســُ  2   ٚ  5 0 1  ٌـمـســُ  5     

  .5 5  ٌـمـســُ  فـشلـٙـّـب  5   ٚ  5 5 1  ٌـمـســُ  ِـجـّـٛعـٙـّـب  5ٌــه        ٚ وـز

2 ) a    ؛b  ؛  nد  طـبـٍـعـٍـت  حـٍـث    ا   أعــذb ≠ 0  ٚ   n ≠ 0.  

  .b  عـٍـى  aد   ٌــت  ٌـٍـعــذ لـٍـٍــذ لـً  اٌـمـسـّـت  الإ بـب  r     ٌـٍـىــٓ  

 :ٚي  اٌـجــذوـّــً   ا     

a b n r 

6 6 2 4 6 1 8 

3 9 2 6 1 3 1 3 

4 5 1 5 5 0 

 

 :ْ       فـً  وـً  حـبٌـت  تـحـمــك  أ

 

  r  ٌـمـســُ  nْ     فــإb  ٌـمـســُ  a  ٚ   n  ٌـمـســُ  nْ   ا  وب ر      إ

 

  .4 2  عـٍـى  6 6لـً  لـسـّـت     بـب8 1  ٌـمـســُ  6ٌــه     ٚ وـز4 2  ٌـمـســُ  6   ٚ  6 6  ٌـمـســُ  6     

  .6 2  عـٍـى  9 3لـً  لـسـّـت     بـب3 1  ٌـمـســُ  3 1ٌــه     ٚ وـز6 2  ٌـمـســُ  3 1   ٚ  9 3  ٌـمـســُ  3 1     

  .5 1  عـٍـى  5 4لـً  لـسـّـت     بـب0  ٌـمـســُ  5ٌــه     ٚ وـز5 1  ٌـمـســُ  5   ٚ  5 4  ٌـمـســُ  5     



 .ٌــٓ  د وـبــش ٌـعـــذ ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ اٌـمــب   :9 0  ص  4 0ط   نـشــا

  .8 1  ٚ  2 4ٌــٓ   د ٌـٍـعـــذســـُ  اٌـّـشـتــشوـت   ٚجــذ  اٌـمــٛا أ ( 1

  :2 4ســُ   د  لـٛا ٌـجـب      إ

 ٌـٓ  طـبـٍـعـٍـٍـٓ  ٚ بجّـٍع  اٌـطـشق  اٌـّـّـىـٕـت د ء  عـذ ا   عـٍـى  شـىـً  جـذ2 4     ٔـىـتـب  

  .2 4د   ْ  ٌـٍـعــذ سـّـب    لـب2 4   ٚ  1ْ   ر   ؛ إ2 4 × 1 = 2 4     

  .2 4د   ْ  ٌـٍـعــذ سـّـب    لـب1 2   ٚ  2ْ   ر   ؛ إ1 2 × 2 = 2 4     

  .2 4د   ْ  ٌـٍـعــذ سـّـب    لـب4 1   ٚ  3ْ   ر   ؛ إ4 1 × 3 = 2 4     

  .2 4ْ     لا  ٌـمـسـّــب5  ٚ 4ْ   ا د      اٌـعـــذ

  .2 4د   ْ  ٌـٍـعــذ سـّـب     لـب7   ٚ   6ْ   ر   ؛ إ7 × 6 = 2 4       

 .ْ  ٔـتـٛلـف  ر  ؛ إ2 4د   سـُ  ٌـٍـعــذ بـمـب  وـمـب وــش سـب   ؛ ٚ لـذ  ر2 4  ٌـمــســُ  7     

  .2 4  ؛  1 2  ؛  4 1  ؛  7  ؛  6  ؛  3  ؛  2  ؛  1:    ٘ـً 2 4ســـُ        لــٛا

  :8 1ســُ   د  لـٛا ٌـجـب      إ

 ٌـٓ  طـبـٍـعـٍـٍـٓ  ٚ بجّـٍع  اٌـطـشق  اٌـّـّـىـٕـت د ء  عـذ ا   عـٍـى  شـىـً  جـذ8 1     ٔـىـتـب  

  .8 1د   ْ  ٌـٍـعــذ سـّـب    لـب8 1   ٚ  1ْ   ر   ؛ إ8 1 × 1 = 8 1     

  .8 1د   ْ  ٌـٍـعــذ سـّـب     لـب9   ٚ   2ْ   ر   ؛ إ9 × 2 = 8 1        

  .8 1د   ْ  ٌـٍـعــذ سـّـب     لـب6   ٚ   3ْ   ر   ؛ إ6 × 3 = 8 1        

  .8 1ْ     لا  ٌـمـسـّــب5  ٚ 4ْ   ا د      اٌـعـــذ

 .ْ  ٔـتـٛلـف  ر  ؛ إ8 1د   سـُ  ٌـٍـعــذ بـمـب  وـمـب وــش سـب   ؛ ٚ لـذ  ر8 1  ٌـمــســُ  6     

  .8 1  ؛  9  ؛  6  ؛  3  ؛  2  ؛  1:    ٘ـً 8 1ســـُ        لــٛا

  .6  ؛  3  ؛  2  ؛  1  :  ٘ـً 8 1  ٚ  2 4ٌــٓ   د ســـُ  اٌـّـشـتــشوـت  ٌـٍـعـــذ      اٌـمــٛا

 ســـُ  اٌـّـشـتــشوـت ؟ ٖ  اٌـمــٛا وـبــش ٘ـز ِـب ٘ـٛ أ ( 2

  .6ســـُ  اٌـّـشـتــشوـت  ٘ـٛ   ٖ  اٌـمــٛا وـبــش ٘ـز      أ

  .8 1  ٚ  2 4ٌــٓ   د وـبــش ٌـٍـعـــذ ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ ٘ـٛ اٌـمــب   6   د      ٔـمــٛي  إ ْ  اٌـعـــذ

  .P G C Dوـبــش بـبٌـشِــض   ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ      ٔــشِــض ٌـٍـمــب

  .P G C D ( 4 2 ; 1 8 ) =  6   :     ٚ ٔـىـتــب 

 .وـبــش ٌـٙـّـب  سـُ  اٌـّـشـتـشن  الأ اٌـمـبســُ     ٚ لـٛا8 1  ٚ  2 4ٌــٓ   د ٌـٍـعــذســُ  اٌـّـشـتـشوـت   سْ  بـٍـٓ  اٌـمـٛا لـب ( 3

 ٌـٓ  طـبـٍـعـٍـٍـٓ  ٚ بجّـٍع  اٌـطـشق  اٌـّـّـىـٕـت د ء  عـذ ا   ٔـىـتــبـٗ  عـٍـى  شـىـً  جـذ6ســُ   د  لـٛا ٌـجـب      لإ

  .6د   ْ  ٌـٍـعــذ سـّـب    لـب6   ٚ  1ْ   ر   ؛ إ6 × 1 = 6     

  .6د   ْ  ٌـٍـعــذ سـّـب    لـب3   ٚ  2ْ   ر   ؛ إ3 × 2 = 6     

 .ْ  ٔـتـٛلـف  ر  ؛ إ6د   سـُ  ٌـٍـعــذ بـمـب  وـمـب وــش سـب   ؛ ٚ لـذ  ر6  ٌـمــســُ  3     

  .6  ؛  3  ؛  2  ؛  1:    ٘ـً 6ســـُ        لــٛا

 وـبــش ٌـٙـّـب سـُ  اٌـّـشـتـشن  الأ   ٚ ٘ــٛ اٌـمـب6ســُ     ٘ـً  لـٛا8 1  ٚ  2 4ٌــٓ   د ســُ  اٌـّـشـتـشوـت  ٌـٍـعــذ      اٌـمـٛا



 .ٌـٍــت  اٌـطــشح  اٌـّـتـتــبث   سصِـٍـت  عـّـٍـٍــب خــٛا   :0 1  ص  5 0ط   نـشــا

 a > bْ  بـحـٍـث    ْ   طـبـٍـعــٍـب ا د   عــذa  ٚ   b   :1صـية  خـا     

    ٘ــa  ٚ   bٌٛــٓ    د وـبــش ٌـٍـعـــذ ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ                        اٌـمــب

 b  ٚ   ( a – b )ٌــٓ    د وـبــش ٌـٍـعـــذ ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ                        اٌـمــب

 P G C D ( a ; b ) = P G C D ( b ; a – b ):   ي                         أ

   ؛aَٚ   د  طـبـٍـعـً  غـٍـش ِـعـذ جـً  وـً  عـذ   ِـٓ  أ :2صـية  خـا     

                       P G C D ( a ; a ) = a 

 P G C D ( 1 4 9 ; 1 4 9 ) = 1 4 9    ؛    P G C D ( 7 ; 7 ) = 7    :مـثـلا      

 :ٌـٍـت  اٌـطــشح  اٌـتــبث   عـّـٍـٍــبا  فـً        تـّـعــٓ  جـٍــذ

                                 1 3 3 – 7 6 = 5 7 

                                    7 6 – 5 7 = 1 9 

                                    5 7 – 1 9 = 3 8 

                                    3 8 – 1 9 = 1 9 

 ٖ ؛ اٌـطــشح  أعـــلاث   عـّـٍـٍــبص  ٚ  ي  اٌـخـٛا سـتـعــّــب      بـب

  .P G C D ( 1 3 3 ; 7 6 )ٚجــذ        أ

     P G C D ( 1 3 3 ; 7 6 ) = P G C D ( 7 6 ; 5 7 ) 

                                       = P G C D ( 5 7 ; 1 9 ) 

                                       = P G C D ( 1 9 ; 3 8 ) 

                                       = P G C D ( 1 9 ; 1 9 ) 

                                       = 1 9 

                                                           P G C D ( 1 3 3 ; 7 6 ) =  1 9 

  .(ٌـت  لـٍـٍـذ الإث   اٌـمـسـّـب )ط   لـٍـٍـذ سصِـٍـت  إ خـٛا   :0 1  ص  6 0ط   نـشــا

 a ≥ b > 0ْ  بـحـٍـث    ْ   طـبـٍـعــٍـب ا د   عــذa  ٚ   b   :3صـية  خـا     

 b  عـٍـى  aد   ٌــت  ٌـٍـعــذ لـٍـٍــذ لـً  اٌـمـسـّـت  الإ بـب  r                       ٌـٍـىــٓ  

    ٘ــa  ٚ   bٌٛــٓ    د وـبــش ٌـٍـعـــذ ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ                        اٌـمــب

 b  ٚ   rٌــٓ    د وـبــش ٌـٍـعـــذ ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ                        اٌـمــب

 P G C D ( a ; b ) = P G C D ( b ; r ):   ي                         أ

   ؛bَٚ   د  طـبـٍـعـً  غـٍـش ِـعـذ جـً  وـً  عـذ   ِـٓ  أ :4صـية  خـا     

                       P G C D ( b ; 0 ) = b 

 P G C D ( 0 ; 2 8 7 ) = 2 8 7    ؛    P G C D ( 4 3 ; 0 ) = 4 3    :مـثـلا      

  :ٌـت لـٍـٍـذ ث  إ اٌـتً  تـعـبـش عـٓ  لـسـّـبٌـٍـت     اٌـتــبث ٌٚـب اٌـّـسـب     تـّـعــٓ  فـً  

                                 4 6 8 = 3 9 6 × 1 + 7 2 

                                 3 9 6 = 7 2 × 5 + 3 6 

                                    7 2 = 3 6 × 2 + 0 

 ٖ ؛   أعـــلاث ٌٚـب اٌـّـسـبص  ٚ  ي  اٌـخـٛا سـتـعــّــب      بـب

  .P G C D ( 4 6 8 ; 3 9 6 )ٚجــذ        أ

     P G C D ( 4 6 8 ; 3 9 6 ) = P G C D ( 3 9 6 ; 7 2 ) 

                                          = P G C D ( 7 2 ; 3 6 ) 

                                          = P G C D ( 3 6 ; 0 ) 

                                          = 3 6 

                                                           P G C D ( 4 6 8 ; 3 9 6 ) =  3 6 

 



 .ْ  فـٍـّــب  بـٍـٕـٙــّــب  ٌٚـٍــب ْ  الأ ا د اٌـعـــذ   :1 1  ص  8 0ط   نـشــا

  .7   ٚ  2 2ٌــٓ   د ٌـٍـعـــذســـُ  اٌـّـشـتــشوـت   ٚجــذ  اٌـمــٛا ا ( 1

 ء ا   ٔـىـتــبـٗ  عـٍى  شـىـً  جـذ7ســُ   د  لـٛا ٌجـب ء              لإ ا   ٔـىـتــبـٗ  عـٍى  شـىـً  جـذ2 2ســُ   د  لـٛا ٌجـب      لإ

 ٌــٓ  طـبـٍـعـٍـٍـٓ  ٚ بجـّـٍـع  اٌـطشق  اٌّّىـٕـت د ٌــٓ  طـبـٍـعـٍـٍـٓ  ٚ بجـّـٍـع  اٌـطشق  اٌّّىـٕـت               عـذ د      عـذ

     2 2 = 1 × 2 2                                                              7 = 1 × 7  

  7  لا  تـمـسـُ  6  إٌـى  2د  ِـٓ   ا              الأعــذ                                                 1 1 × 2 = 2 2     

 ِـً بـمـب  وـعـب   ٌـمــســُ  ٔـفـســٗ  ٚ لـذ  ٚجــذ  سـب7                          2 2  لا  تـمـسـُ  0 1  إٌـى  3د  ِـٓ   ا      الأعــذ

 .ْ  ٔـتـٛلـف  ر ِـً                إ بـمـب  وـعـب   ؛ ٚ لـذ  ٚجــذ  سـب2 2  ٌـمــســُ  1 1     

 :ْ  فـمــظ  ٘ـّـب  ســّـب   لـب7د   ٌـٍـعــذ.                                                              ْ  ٔـتـٛلـف  ر      إ

  .7   ٚ  1   :                                                     ٘ـً 2 2ســـُ        لــٛا

  .2 2  ؛  1 1  ؛  2  ؛  1     

  ؛1د   حــذ  ٚ ٚحـٍــذ  ٘ــٛ اٌـعــذ ســـُ  ِـشـتــشن  ٚا لــب  7   ٚ  2 2ٌــٓ   د      ٌـٍـعـــذ

   بـيـنـهــمــا  فـيــما ن ولـيــا أ  7   ٚ  2 2ٌــٓ   د ْ   اٌـعـــذ      ٔـمــٛي  إ

  ؟7   ٚ  2 2ٌــٓ   د وـبــش ٌـٍـعـــذ ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ  اٌـمــبِـب ٘ـٛ     

 P G C D ( 2 2 ; 7 ) = 1ي               أ1  ٘ـٛ  7   ٚ  2 2ٌــٓ   د وـبــش ٌـٍـعـــذ ســـُ  اٌـّـشـتــشن  الأ      اٌـمــب

 

2  ) a  ٚ   bبـحـٍـث    ْ   طـبـٍـعــٍـب ا د   عــذ  ْP G C D ( a ; b ) =  1.  

   ؟a  ٚ   bٌــٓ    د ٌـٍـعـــذســـُ  اٌـّـشـتــشوـت   ا ٘ـً  اٌـمــٛا     ِـ

  ؟ بـيـنـهــمــا  فـيــما ن ولـيــا أ  a  ٚ   bْ    ا د      ٘ــً  اٌـعـــذ

 (صـٍـت  خـب )وـبــش ٌـٙـّـب   ســُ  اٌـّـشـتـشن  الأ ســُ  اٌـمـب   ٘ـً  لـٛاa  ٚ   bٌــٓ   د ســُ  اٌـّـشـتـشوـت  ٌـٍـعــذ      اٌـمـٛا

   ٔـفـســٗ ؛1د   حــذ  ٚ ٚحـٍــذ  ٘ــٛ اٌـعــذ ســُ  ٚا   لـب1د        ٌـٍـعــذ

  ؛1د   حــذ  ٚ ٚحـٍــذ  ٘ــٛ اٌـعــذ ســـُ  ِـشـتــشن  ٚا    لــبa  ٚ   bٌــٓ    د ْ  ٌـٍـعـــذ ر      إ

  . بـيـنـهــمــا  فـيــما ن ولـيــا أ   a  ٚ   bٌــٓ    د ْ  اٌـعـــذ      ٔـســتــٕـتــج  أ

 

  . بـيـنـهــمــا  فـيــما ن ولـيــا أ  7 0 4 2   ٚ  0 1 6 3ٌــٓ   د ْ  اٌـعـــذ تـحـمــك  أ ( 3

 (ٌــت  لــٍـٍــذ ث  الإ اٌـمـسـّـب )ط   لـٍـٍــذ سصِـٍـت  إ      ٌـٕـسـتـعــّــً  خــٛا

                                                            3 6 1 0 = 2 4 0 7 × 1 + 1 2 0 3 

                                                            2 4 0 7 = 1 2 0 3 × 2 + 1 

                                                            1 2 0 3 = 1 × 1 2 0 3 + 0 

  P G C D ( 3 6 1 0 ; 2 4 0 7 ) = 1  ْ   ر   ؛ إ1َٚ  ٘ــٛ  ق  غــٍــش ِـعـــذ خــش بـب      آ

  . بـيـنـهــمــا  فـيــما ن ولـيــا أ   7 0 4 2   ٚ  0 1 6 3ٌــٓ    د ْ  اٌـعـــذ      ٔـســتــٕـتــج  أ

 



 .خــتـــضاي  بـٍــت  ٌـلا اٌـىـســٛس غــٍـــش اٌـمــب   :1 1  ص  9 0ط   نـشــا

 .عـٍــً  ؟  بـيـنـهــمــا  فـيــما ن ولـيــا أ  8 2   ٚ  9ْ   ا د ٘ــً  اٌـعـــذ ( 1

 (ٌــت  لــٍـٍــذ ث  الإ اٌـمـسـّـب )ط   لـٍـٍــذ سصِـٍـت  إ      ٌـٕـسـتـعــّــً  خــٛا

                                                            2 8 = 9 × 3 + 1 

                                                               9 = 1 × 9 + 0 

  P G C D ( 9 ; 2 8 ) = 1  ْ   ر   ؛ إ1َٚ  ٘ــٛ  ق  غــٍــش ِـعـــذ خــش بـب      آ

  . بـيـنـهــمــا  فـيــما ن ولـيــا أ   8 2   ٚ  9ٌــٓ    د ْ  اٌـعـــذ      ٔـســتــٕـتــج  أ

 .بـتــه  جـب خــتـــضاي ؟ بــشّس إ بـٍــت  ٌـلا تـٍــت ، ِـب ٘ـً  اٌـىـســٛس غــٍـــش اٌـمــب اٌـىـســٛس اَِـٓ  بـٍــٓ   ( 2
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     اٌـىـســٛس  
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 ٔـٗ ي  لأ خــتـــضا بـٍــت  ٌـلا   غــٍـــش لــب

  .1د  حــذ  ٚ ٚحـٍــذ  ٘ـٛ اٌـعــذ سـُ  ِـشـتـشن  ٚا ٖ  اٌـىـسـٛس لـب َ  وـً  وـســش ِـٓ  ٘ـز      ٌـبـسـظ  ٚ ِـمـب

 :وـبــش ٌـىـً  ِـّــب ٌـٍـً  ســُ  اٌـّـشـتـشن  الأ ٚجــذ  اٌـمـب ا ( 3

  .6 0 8 4   ٚ  4 7 3 1             ؛              5 0 1   ٚ  9 3 1                 ؛                 9 7 2   ٚ  2 7 3                

  :PGCD (1374 ; 4806)د   ٌجـب  إ  :  P G C D ( 1 3 9 ; 1 0 5 )د   ٌجـب إ :    P G C D ( 3 7 2 ; 2 7 9 )د   ٌجـب      إ

 ط لـٍـٍـذ سصِـٍـت  إ ط       ٔـسـتعـّـً  خـٛا لـٍـٍـذ سصِـٍـت  إ ث      ٔـسـتعـّـً  خـٛا سصِـٍـت  عـّـٍـٍــب      ٔـسـتعـّـً  خـٛا

  (ٌــت  لــٍـٍــذ ث  الإ اٌـمـسـّـب              ) (ٌــت  لــٍـٍــذ ث  الإ اٌـمـسـّـب )ٌـٍــت                             اٌـطــشح  اٌـّـتـتــب

                       3 7 2 – 2 7 9 = 9 3                1 3 9 = 1 0 5 × 1 + 3 4           4 8 0 6 = 1 3 7 4 × 3 + 6 8 4  

                       2 7 9 – 9 3 = 1 8 6                     1 0 5 = 3 4 × 3 + 3                   1 3 7 4 = 6 8 4 × 2 + 6  

                          1 8 6 – 9 3 = 9 3                     3 4 = 3 × 1 1 + 1                      6 8 4 = 6 × 1 1 4 + 0  

 6َٚ  ٘ــٛ  ق  غــٍــش ِـعــذ خـش بـب              آ0 + 3 × 1 = 3                           0 = 3 9 – 3 9                            

 PGCD (1374 ; 4806) = 6ْ  ر      إ1َٚ  ٘ــٛ  ق  غــٍــش ِـعــذ خـش بـب     آ3 9َٚ  ٘ــٛ  خـش فـشق  غــٍــش ِـعــذ      آ

      P G C D ( 1 3 9 ; 1 0 5 ) = 1ْ  ر   إ PGCD ( 3 7 2 ; 2 7 9 ) = 3 9ْ  ر      إ

 :خــتـــضاي  ٌـىـً  ِــٓ  اٌـىـســٛس اٌـتـبٌـٍــت  بــً  ٌـلا ٚجــذ  اٌـىـســش غــٍـــش اٌـمــب      ا
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     9 3 = P G C D ( 3 7 2 ; 2 7 9 )        P G C D ( 1 3 9 ; 1 0 5 ) = 1         P G C D (1 3 7 4 ; 4 8 0 6) = 6 

 :        ٚ ِـٕـٗ 5 0 1   ٚ  9 3 1ْ    ا د ْ  اٌـعـــذ ر إ:                                                ٚ ِـٕـٗ 

                 بـيـنـهــمــا  فـيــما ن ولـيــا أ                                                          

     اٌـىـســش 
4

3
بــً                ٚ اٌـىـســش   غــٍـــش لــب

1 0 5

1 3 9
بــً       اٌـىـســش   غــٍـــش لــب

2 2 9

8 0 1
 بــً  غــٍـــش لــب

 . ي  خــتـــضا ٌـلا.                                ي  خــتـــضا ٌـلا.                                 ي  خــتـــضا      ٌـلا
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