
  : 1 5 4 ص   0 1ط   نـشــا
  .ن  زیــا ل  الـتــالـیــة  مـتــوا شـكــا ن  بـخـطــوط  مـتـقـطـعــة  فـي  كـل  مـن  الأ ن  الـمـعــیـنــا الـمـسـتـقـیــمــا

  .ة ــوی اــســتـمـب  الـــسـنـب  الــتـك أ
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  . لـــس مُـبــرھــنــة  طــا  : 1 5 4 ص   0 2ط   نـشــا
  .ن  زیــا مـتــوا  ( M N )و     ( B C )ن   ـیــمــاـالـمـسـتـق

  .عـلـى  الـتــوالـي   Aبـالـنـســبــة  إلـى    Nو    Mنـظـیــرتـي    ’Nو     ’Mنـشـىء   أ
  . ’M N = M’ Nو     ( ’M’ N ) // ( M N ):  ن  بـیّـــن  أ
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       A M  A N  M N   :ن  سـتــنـتــج  أ ا
 A B  A C  B C 
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  :كــمـــل  مــا یـلـي  أ

( A B )    و( A C )  ن  فـي   طـعــا قــان  مـتــ ـیــمــاـمـسـتـقA .  
M Є ( A B )    وN Є ( A C )  بـحـیــث   M     وN  ن  عــن   ـتــاـمـخـتـلـفA .  

     :ن  إــف .  .  .  .  .  .    .  .  ( M N )و     ( B C )ن   الـمـسـتـقــیــمــان   اــا  ك ذ إ
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  لـــس ــة  طــاھــنــربـمُ 
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  . لـــس لـمُـبــرھــنــة  طــاالـعــكــسـیــة  مُـبــرھــنــة  الـ  : 1 5 5 ص   0 3ط   نـشــا
  :فـي  كــل  حـالــة )  1

     A B C   مـثــلــث  بـحـیــثA B = 4 c m     وA C = 2 , 5 c m .  

 A N حـســب  الـنـســبـتـیْـــن   ؛ ثــمّ  ا  Nو     Mعـیّــن  الـنـقــطـتـیْــن       
 A C 

 A M و    
 A B 

  .مــا ـرنـھـ و قــا  

  .سـیــة  ت  الـھـنــد وا د لــك  بـالأ ن ؟  تـحـقــق  مـن  ذ زیــا مـتــوا  ( M N )و     ( B C )ن   ل  الـمـسـتـقــیــمــاــھ     
  

M Є [ A B ]  ؛  A M = 3 , 2 c m    M Є [ A B ]  ؛  A M = 3 , 2 c m    M Є ( A B )    ؛M Є [ A B ]  ؛  
N Є [ A C ]   و  A N = 2 c m .      N Є ( A C )    ؛N Є [ A C ]          A M = 3 , 2 c m    ؛N Є ( A C ) ؛  

  . A N = 2 c mو     A N = 2 c m .                            N Є [ A C ]و                                                      
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

              A M        
 A B  

A N
A C 

= =         A N                و               
 A C  

M N
B C 

= = :فـي  كــل  حـالــة                  

A M:  ن  نــسـتــنـتــج  أ      A N    
A

   
   B C  A 

=  .  

  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .فــي  ن   زیــا مـتــوا  ( M N )و     ( B C )ن   الـمـسـتـقــیــمــا     
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .فــي    زیـــیْــــن مــتــــواو غــیْـــر      

2  (A B C   مـثــلــث  بـحـیــثA B = 4 , 2 c m     وA C = 5 , 6 c m .  
  عـلـى  الـتـرتـیــب  [ A C ]و     [ A B ]مــن    Nو     Mعـیّــن  الـنـقــطـتـیْــن       
  . A N = 4 , 8 c mو     A M = 3 c mبـحـیــث       

 A N حـســب  الـنـســبـتـیْـــن   ا     
 A C 

 A M و    
 A B 

  .رنـھــمــا  و قــا  

                                                       
3

  0 , 7 1 4
4

 A M   
    

 A B    , 2
 =   و  

 A N   4 , 8
   0 , 8 5 7

5 ,
   

 A   6C  
=   

A M:  ن  نــسـتــنـتــج  أ      A N    
A

   
   B C  A 

  .  

  ن ؟ زیــا مـتــوا  ( M N )و     ( B C )ن   ھــل  الـمـسـتـقــیــمــا     
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  ( M N )و     ( B C )ن   الـمـسـتـقــیــمــا     

  .( M N )و   ( B C )زي  الـمـسـتـقـیـمـیْـن   فـیـة  لـتـوا كـر الـشـروط  الـكـا ذ ا  3  ط ئـج  الـنـشـا ا  عـلى  نـتـا د عـتمـا ا)  3
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  : 1 5 5 ص   0 4ط   نـشــا
  :فـي  كــل  حـالــة   xحــســـب  الـطــول   ا

  
( A B ) // ( C D )                         ؛( P N ) // ( R S )            ؛               ( B D ) // ( C E ) ؛  

O A = 2 c m    ؛O B = 2 , 4 c m ؛   M R = 6 c m    ؛M S = 9 c m ؛       B C = 2 c m    ؛A B = 3 c m ؛  
O C = 3 c m     وB D = x .             M N = 4 c m     وM P = x .            B D = 4 c m     وC E = x .  
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  : 1 5 6 ص   0 5ط   نـشــا
[ A B ]   قـطـعــة  مـسـتــقــیــم  و[ A x )  ریـجــا  مـنـتــظــمــا  رّج  تــد نـصــف  مـسـتــقــیــم  مــد.  

  
  
  ( B E )زي   و یــوا  Cــا  یـشــمــل  الـنـقــطــة  مـسـتــقــیــمنـشــىء   أ)  1

  . Dفـي    [ A B ]  بـحــیــث  یـقــطــع     
  
  
  

 A B حــســـب  الـنـســبــة   ا)  2
 A D 

  . A Dلــة   بــدلا  A Bكـتــب   ؛ ثـــمّ  ا  
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  .یـســة  قــطــع  مـتـقــا  3إلـى    [ A B ]قـطـعــة  قــسّـــم  الـ)  3

.  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .   .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .   .  .  .  .  .  .  

  : 1 5 6 ص   0 6ط   نـشــا
  :كــمــل  تـمـعـــن  فـي  الـشـكــل ، ثـــمّ  أ
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  :مــا یــلــي   كــمــل أ

M A    1 ن   ا  كــا ذ إ
 M B 

  . [ A B ]قـطـعــة  الـ.  .  .  .  .  .    Mن   ، فــإ    =

M A   1 ن   ا  كــا ذ إ
 M B 

  .  .مــنــھ  إلـى  .  .  قــــرب  إلـى   أ  Mن   ، فــإ    >

M A   1 ن   ا  كــا ذ إ
 M B 

  .  .مــنــھ  إلـى  .  .  قــــرب  إلـى   أ  Mن   ، فــإ    <
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  : 1 5 4 ص   0 1ط   نـشــا
  .ن  زیــا ل  الـتــالـیــة  مـتــوا شـكــا ن  بـخـطــوط  مـتـقـطـعــة  فـي  كـل  مـن  الأ ن  الـمـعــیـنــا الـمـسـتـقـیــمــا

  .ویــة  كـتــب  الـنـســـب  الـمـتــســا أ
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= =                    
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= =   

  
  
  
  

                
   
K L K I L I
K A K B A B   

= =   

  
  

  . لـــس مُـبــرھــنــة  طــا  : 1 5 4 ص   0 2ط   نـشــا
  .ن  زیــا مـتــوا  ( M N )و     ( B C )ن   الـمـسـتـقــیــمــا

  .عـلـى  الـتــوالـي   Aبـالـنـســبــة  إلـى    Nو    Mنـظـیــرتـي    ’Nو     ’Mنـشـىء   أ
  . ’M N = M’ Nو     ( ’M’ N ) // ( M N ):  ن  بـیّـــن  أ

M’     وN’    نـظـیــرتــاM     وN    بـالـنـســبــة  إلـىA  عـلـى  الـتــرتـیــب ؛  

  . [ ’N N ]مـنـتــصــف    Aو     [ ’M M ]مـنـتــصــف    Aن   ذ إ

  ؛ Aلـھـمـا  نـفــس  الـمـنـتــصــف    ’M N M’ Nقـطــرا  الـرّبــاعـي  

  )صـیــة  خــا( ضــــلاع    زي  أ فـھــو  مــتـــوا

  )صـیــة  خــا(    ’M N = M’ Nو     ( ’M’ N ) // ( M N ) :  ن سـتــنـتــج  أنـ

       A M  A N  M N   :ن  سـتــنـتــج  أ ا
 A B  A C  B C 

= =  .  

 ( B C ) // ( ’M’ N )ن   فـإ  ( ’M’ N ) // ( M N )و    ( B C ) // ( M N )ن   بـمـا  أ

A M :  ن  ذ إ   A N   M  N        
 A B  A C  B C 

’ ’ ’   )صـیــة  خــا(     = =’

  . [ ’N N ]و     [ ’M M ]مـنـتــصــف  كــل  مــن    Aن   لأ  ’A N = A Nو    ’A M = A Mلـكــن  

       A M  A N  M N    : ن سـتــنـتــج  أ؛ نـ  ’M N = M’ Nو  
 A B  A C  B C 

= =   

  :كــمـــل  مــا یـلـي  أ
( A B )    و( A C )  ن  فـي   طـعــا ن  مـتــقــا مـسـتـقــیــمــاA .  

M Є ( A B )    وN Є ( A C )     بـحـیــثM     وN  ن  عــن   مـخـتـلـفــتــاA .  

            :     ن  فــإ  نیْـــــــزی ـواـــتــم  ( M N )و     ( B C )ن   ن  الـمـسـتـقــیــمــا ا  كــا ذ إ
   
A M A N M N
A B A C B C   

= =   

J 

K 

I L 

A B C 

B 

C 

M 

N 

A 

M’ 

N’ 

  لـــس مُـبــرھــنــة  طــا

D 

A 

A 

N 

B C 

M 

B 
C 

N M 

F 

E J 

I 



  . لـــس لـمُـبــرھــنــة  طــاالـعــكــسـیــة  مُـبــرھــنــة  الـ  : 1 5 5 ص   0 3ط   نـشــا
  :فـي  كــل  حـالــة )  1

     A B C   مـثــلــث  بـحـیــثA B = 4 c m     وA C = 2 , 5 c m .  

 A N حـســب  الـنـســبـتـیْـــن   ؛ ثــمّ  ا  Nو     Mعـیّــن  الـنـقــطـتـیْــن       
 A C 

 A M و    
 A B 

  .رنـھــمــا  و قــا  

  .سـیــة  ت  الـھـنــد وا د لــك  بـالأ ن ؟  تـحـقــق  مـن  ذ زیــا مـتــوا  ( M N )و     ( B C )ن   ھــل  الـمـسـتـقــیــمــا     
  

M Є [ A B ]  ؛  A M = 3 , 2 c m    M Є [ A B ]  ؛  A M = 3 , 2 c m    M Є ( A B )    ؛M Є [ A B ]  ؛  
N Є [ A C ]     وA N = 2 c m       .N Є ( A C )    ؛N Є [ A C ]          A M = 3 , 2 c m    ؛N Є ( A C ) ؛  

  . A N = 2 c mو     A N = 2 c m                             .N Є [ A C ]و                                                      
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

             3 ,  A M   2 0 , 8
4

       
 A B   

= =           و          
 A N   2

0 , 8
2 ,

       
 A C   5 

= = :فـي  كــل  حـالــة                

A M       :  ن  نــسـتــنـتــج  أ      A N
A B A C    

=  .  

  .رة ـــیـخ الأولـى  و  لـتـیْــن  الأ كـل  مـن  الـحــان  فــي   زیــا مـتــوا  ( M N )و     ( B C )ن   الـمـسـتـقــیــمــا     
  .نـیــة  الـحــالــة  الـثــافــي    زیـــیْــــن مــتــــواو غــیْـــر      

2  (A B C   مـثــلــث  بـحـیــثA B = 4 , 2 c m     وA C = 5 , 6 c m .  
  عـلـى  الـتـرتـیــب  [ A C ]و     [ A B ]مــن    Nو     Mعـیّــن  الـنـقــطـتـیْــن       
  . A N = 4 , 8 c mو     A M = 3 c mبـحـیــث       

 A N حـســب  الـنـســبـتـیْـــن   ا     
 A C 

 A M و    
 A B 

  .رنـھــمــا  و قــا  

                                                       
3

0 , 7 1 4
4

 A M   
      

 A B  , 2  
 =   و  

 A N   4 , 8
0 , 8 5 7

5 ,
      

 6 A C   
=   

A M       :  ن  نــسـتــنـتــج  أ      A N
A B A C    

  .  

  ن ؟ زیــا مـتــوا  ( M N )و     ( B C )ن   ھــل  الـمـسـتـقــیــمــا     
  .زیـــیْــــن  غــیْـــر مــتــــوا  ( M N )و     ( B C )ن   الـمـسـتـقــیــمــا     

  .( M N )و   ( B C )زي  الـمـسـتـقـیـمـیْـن   فـیـة  لـتـوا الـكـاكـر الـشـروط   ذ ا  3  ط ئـج  الـنـشـا ا  عـلى  نـتـا د عـتمـا ا)  3
  :، ھـمــا  ( M N )و     ( B C )ن   زى  الـمـسـتـقــیــمــا یـكــفــي  تـحـقــق  شــرْطـیْــن  لـیـتــوا     
  )تــرتـیــب  الـنــقــط شــرْط  (      C؛    N؛    Aمـرتـبــة  بـنــفــس  تــرتـیــب  الـنــقــط    B؛    M؛    Aالـنــقــط       

 A N   ن ـتــاالـنـســبـ     
 A C 

 A M و     
 A B 

  )ـیْـــن ســبـتالـنـوي   شــرْط  تــســـا(      ن ویـتــا مـتـســا  
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  : 1 5 5 ص   0 4ط   نـشــا
  :فـي  كــل  حـالــة   xحــســـب  الـطــول   ا

  
( A B ) // ( C D )                         ؛( P N ) // ( R S )                           ؛( B D ) // ( C E ) ؛  

O A = 2 c m    ؛O B = 2 , 4 c m ؛   M R = 6 c m    ؛M S = 9 c m ؛       B C = 2 c m    ؛A B = 3 c m ؛  
O C = 3 c m     وB D = x .             M N = 4 c m     وM P = x .            B D = 4 c m     وC E = x .  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

( AC )  و( BD )  ن فـي  طعـا متـقاO  ( MR )  و( MS ) ن فـي  طعـا متـقاM   ( AC )  و( AE )  ن فـي  طعـا متـقاA  

  ( C E ) // ( B D )  بـحـیــث                ( R S ) // ( P N )  بـحـیــث              ( C D ) // ( A B )  بـحـیــث

  :لــس  ن  حــســب  نـظــریــة  طــا ذ إ    :  لــس  ن  حــســب  نـظــریــة  طــا ذ إ:     لــس  حــســب  نـظــریــة  طــان   ذ إ

 O D  O C  D C       
 O B  O A  B A 

= =             M P  M N  P N       
 M S  M R  S R 

= =          A C  A E  C E       
 A B  A D  B D 

= =   

    O D  O C مــن  
 O B  O A 

    M P  M N مــن                     =
 M S  M R 

=                 B Є [ A C ] ومـنـھ AC=AB+BC  

یـنـتــج  
 O D  3 

   
 2 , 4  2 

    4   یـنـتــج                       =
 9  6 
x =                                        A C = 3 + 2 = 5 c m 

   O D 3  4 , 2 و مـنــھ  
 2 
=                4  9 و مـنــھ   

 6 
x =                         مــن A C  C E    

 A B  B D 
=   

      5 یـنـتــج                         x = 6 c m           ي  أ             O D = 3 , 6 c mي             أ
 3  4 

x=   

O Є [ B D ]  ومـنـھBD=BO+OD                                                          5  4 و مـنــھ   
 3 

x =   

                      B D = 2 , 4 + 3 , 6                                                        0 2 ي    أ     
 3 

x cm=   

                           = 6 c m  

    x = 6 c mن                         ذ إ

A E 
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  : 1 5 6 ص   0 5ط   نـشــا
[ A B ]   قـطـعــة  مـسـتــقــیــم  و[ A x )  ریـجــا  مـنـتــظــمــا  رّج  تــد نـصــف  مـسـتــقــیــم  مــد.  

  
  
  ( B E )زي   و یــوا  Cــا  یـشــمــل  الـنـقــطــة  مـسـتــقــیــمنـشــىء   أ)  1

  . Dفـي    [ A B ]بـحــیــث  یـقــطــع       
  
  
  

 A B حــســـب  الـنـســبــة   ا)  2
 A D 

  . A Dلــة   بــدلا  A Bكـتــب   ؛ ثـــمّ  ا  

( B D )     و( C E )  ن  فـي   طـعــا مـتــقــاA     بـحـیــث( C D ) // ( B E ) .  

       A B  A E  B E لـــس    ن  حــســـب  نـظــریـــة  طــا ذ إ
 A D  A C  C D 

= =   

A E = 3 A C   و مـنــھ    A E   3
 A C 

=    

A B   3   :ن  نــسـتــنـتــج  أ
 A D 

  A B = 3 A Dو مـنــھ        =

  .یـســة  قــطــع  مـتـقــا  3إلـى    [ A B ]قـطـعــة  الـقــسّـــم  )  3

A B = 3 A D م ــسّ ـقـن  ن ذ ؛ إ [ A B ]  طـول  كـل  مـنھـا    یـســة قــطــع  مـتـقــا  3إلـى   ور ل  الـمـد سـتـعـمـا بـاA D  

  : 1 5 6 ص   0 6ط   نـشــا
  : كــمــل تـمـعـــن  فـي  الـشـكــل ، ثـــمّ  أ

   M A     4   
 M B  4 

      M A 4؛      = =1
 A B   

 1    
8  2 

  ==  

   M A     6   
 M B  2 

      M A 6؛      = =3
 A B   

 3    
8  4 

  ==  

   M A     9   
 M B  1 

M A      9     ؛    = =9
8

  
 A B   

= =       

 M A      3
5

  
 M B   

M A      3     ؛       = =
8

  
 A B   

= =       

 M A      1
6

  
 M B   

M A      1     ؛       = =
7

  
 A B   

= =       

  :مــا یــلــي   كــمــل أ

M A    1 ن   ا  كــا ذ إ
 M B 

  . [ A B ]قـطـعــة  الـ  مـنـتــصــف  Mن   ، فــإ    =

M A   1 ن   ا  كــا ذ إ
 M B 

  Bمــنــھ  إلـى    Aقــــرب  إلـى   أ  Mن   ، فــإ    >

M A   1 ن   ا  كــا ذ إ
 M B 

  Aمــنــھ  إلـى    Bقــــرب  إلـى   أ  Mن   ، فــإ    <

M A B 

M A B 

M A B 

M A B 

M A B 
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