
 سعيدة –عين الحجر  –متوسطة بوراشد  أساتذة

 متوسـط الرابعة : المستوى    نشطة عدديةأ : ميدانال   

 الأول : مقطعال     

 : الأستاذ       الناطقةالأعداد والطبيعية  الأعداد الباب :     

  قاسم عدد طبيعي  : المورد المعرفي   

  عداد الناطقة                                      الأعداد الطبيعية والأ يحل مشكلات باستعمال : ختاميةال ةالكفاء   

                                                                                     

مركّبات الكفاءة 

 المستهدفة

  (قاسم عدد طبيعي) خلال وضعيات ذات دلالةمن  العمليات عليهاو الناطقة عدادخواص الأيمتلك 

 في سياقات مختلفة، ويمارس الاستدلال في الميدان يها، ( والعمليات علا فيها الناطقةيوظف الأعداد )بم

 العددي

 يستثمر المناسبات التي توفرها أنشطة القسم والوضعيات لتطوير الكفاءات العرضية وترسيخ القيم والمواقف 

أهداف الوضعية 

 التعلمية

 التعرف على قاسم عدد طبيعي 
 تعيين مجموعة قواسم عدد طبيعي 

خصائص الوضعية  

 التعلمية وطبيعتها

 مباشرة من المادة ويمكن إسقاطها على الواقع  

  بحث مطوللا تتطلب 

 الكتاب المدرسي  السندات المستعملة

   صعوبات متوقّعة

 مضاعف عدد طبيعي – القسمة الاقليدية  تهيئة

 أنشطة

 8صفحة  2و  1رقم  نشاط :

 

 

 الحوصلة 

 

 قاسم عدد طبيعي :

 :تعريف 

a  وb  عددان طبيعيان حيثb  غير معدوم وb a 

 معدوما   bعلى  aعندما يكون باقي القسمة الاقليدية لـ  aقاسم لـ  bنقول أن 

 

 : ملاحظة

 a  قابل للقسمة علىb   : معناهa  مضاعف لـb  

  aيقسم  bمعناه :                              
aحيث :  kمعناه : يوجد عدد طبيعي                               k b  

 

 



 

 

 : أمثلة 

3824:  أي 3مضاعف للعدد  24معناه  24قاسم لـ  3  

30:  أيالقسمة الاقليدية غير معدوم  لان باقي 30ليس قاسم لـ  7 7 4 2   
 

  : ملاحظات

 قاسم لكل الأعداد الطبيعية 1العدد  (1

 لهذا العدد مجموعة القواسميكون له عدة قواسم تسمى  أنيمكن للعدد الطبيعي  (2

 

 تعيين مجموعة قواسم عدد طبيعي :

  تعريف :

 aالتي تقسم  bالطبيعية  الأعدادهي مجموعة  aمجموعة قواسم العدد الطبيعي 
 مثال :

  15تعيين قواسم العدد  (1

          
15 1 15

15 3 5

 

 
 

هي  15مجموعة قواسم العدد  1 3 5 8 15; ; ; ; 

 

  48تعيين قواسم العدد  (2

         

48 1 48

48 2 24

48 3 16

48 4 12

48 6 8

 

 

 

 

 

 

هي  48مجموعة قواسم العدد  1 2 3 4 6 8 12 16 24 48; ; ; ; ; ; ; ; ; 

 17صفحة  3و  1رقم  : تطبيق تمديد

 

 



 سعيدة –عين الحجر  –متوسطة بوراشد  أساتذة

 متوسـط الرابعة : المستوى    نشطة عدديةأ : ميدانال   

 الأول : مقطعال     

 : الأستاذ       الناطقةالأعداد والطبيعية  الأعداد الباب :     

  خواص قواسم عدد طبيعي : المورد المعرفي   

  عداد الناطقة                                      باستعمال الأعداد الطبيعية والأيحل مشكلات  : ختاميةال ةالكفاء   

                                                                                     

مركّبات الكفاءة 

 المستهدفة

  خواص قواسم عدد ) من خلال وضعيات ذات دلالة العمليات عليها الناطقة عدادخواص الأيمتلك

 (طبيعي

 في سياقات مختلفة، ويمارس الاستدلال في الميدان يها، ( والعمليات علا فيها الناطقةيوظف الأعداد )بم

 العددي

 يستثمر المناسبات التي توفرها أنشطة القسم والوضعيات لتطوير الكفاءات العرضية وترسيخ القيم والمواقف 

الوضعية أهداف 

 التعلمية

 معرفة خواص قواسم عدد طبيعي 

خصائص الوضعية  

 التعلمية وطبيعتها

 مباشرة من المادة ويمكن إسقاطها على الواقع  

  بحث مطوللا تتطلب 

 الكتاب المدرسي  السندات المستعملة

 التوصل إلى استنتاج الخواص  صعوبات متوقّعة

 مضاعف عدد طبيعي –قواسم عدد طبيعي  تهيئة

  أنشطة

 8صفحة  4رقم  نشاط :

 

 

 الحوصلة 

 

 : 1خاصية 

a  ،b ، n أعداد طبيعية غير معدومة حيث ba 

  )b-a(و  )b+a( يقسم كلا من n فان b و a يقسم كلا من nإذا كان 

 

 مثال :

  21و  12قاسم لـ  3

  33قاسم لـ  3( أي 21+12اسم لـ )ق 3ومنه 

  9قاسم لـ  3أي  (12-21)قاسم لـ  3و  

 

  : 2خاصية 

a  ،b ، n   أعداد طبيعية غير معدومة حيثba 

 bعلى  aيقسم باقي القسمة الاقليدية لـ  nفان  bو  aيقسم كلا من  nاذا كان 

 

 

  



 

 

 مثال :

24 لدينا 16 1 8   

 8يقسم باقي القسمة الاقليدية  4 إذن 24و  16يقسم  4ومنه 

 17صفحة  12رقم  : تطبيق تمديد

 

 



 سعيدة –عين الحجر  –متوسطة بوراشد  أساتذة

 متوسـط الرابعة : المستوى    نشطة عدديةأ : ميدانال   

 الأول : مقطعال     

 : الأستاذ       الناطقةالأعداد والطبيعية  الأعداد الباب :     

  الأكبرالقاسم المشترك  : المورد المعرفي   

  عداد الناطقة                                      باستعمال الأعداد الطبيعية والأيحل مشكلات  : ختاميةال ةالكفاء   

                                                                                     

مركّبات الكفاءة 

 المستهدفة

  (الأكبرالقاسم المشترك ) من خلال وضعيات ذات دلالة عليهاالعمليات و الناطقة عدادخواص الأيمتلك 

  ويبني استدلالات وبراهين بسيطة في  الناطقة ب على الأعداد، الحسافي وضعيات متنوعة،يوظف

 الميدان العددي

 يستثمر المناسبات التي توفرها أنشطة القسم والوضعيات لتطوير الكفاءات العرضية وترسيخ القيم والمواقف 

أهداف الوضعية 

 التعلمية

  والترميز الموافق له الأكبرمعرفة مفهوم القاسم المشترك 
  عمليات الطرح المتتالية( إقليدسخوارزمي( 
  (القسمات الاقليدية) إقليدسخوارزمي 

خصائص الوضعية  

 التعلمية وطبيعتها

 مباشرة من المادة ويمكن إسقاطها على الواقع  

  بحث مطوللا تتطلب 

 الكتاب المدرسي  المستعملةالسندات 

  استنتاج الآلية الصحيحة لحساب القاسم المشترك الأكبر  صعوبات متوقّعة

 7صفحة   تهيئة

 أنشطة

 8صفحة  5و  4رقم  نشاط :

 
 

 9صفحة  6رقم  نشاط :

 

 

 



 

 

 

 

 الحوصلة 

 

 تعريف :

  القاسم المشترك لعددين طبيعيين هو عدد طبيعي يقسم كل منهما 

  أكبر قاسم مشترك لعددين طبيعيين يسمى : القاسم المشترك الأكبر لهما ونرمز له بـPGCD 

 مثال :

هي : 18قواسم  1 2 3 6 9 18; ; ; ; ;  

هي : 48قواسم  1 2 3 4 6 8 12 16 24 48; ; ; ; ; ; ; ; ;   

القواسم المشتركة بينهما هي :  1 2 3 6; ; ; 

ونكتب :  48و  18يسمى القاسم المشترك الأكبر للعددين  6العدد  18 48 6PGCD ;  

 

 ملاحظة :

a  وb  عددان طبيعيان 

   aaaPGCD ; 

   aaPGCD 0; 

  إذا كانb  قاسما للعددa فان   bbaPGCD ; 

 مثال :

   55;5 PGCD 

   50;5 PGCD 

   525;5 PGCD 

 خاصية :

 القواسم المشتركة لعددين طبيعيين هي قواسم القاسم المشترك الأكبر لهما

 مثال :

لدينا  18 48 6PGCD ;   

هي : 6قواسم  1 2 3 6; ;  48و  18وهي نفسها القواسم المشتركة للعددين  ;

 

 ملاحظة :

 لحساب القاسم المشترك الأكبر لعددين طبيعيين يمكن استعمال خوارزمية الطرح المتتالية

 أو استعمال خوارزمية إقليدس )سلسلة القسمات المتتالية( 

 14صفحة  19و  17رقم  : تطبيق تمديد

 

 



 سعيدة –عين الحجر  –متوسطة بوراشد  أساتذة

 متوسـط الرابعة : المستوى    عددية أنشطة : ميدانال   

 الأول : مقطعال     

 : الأستاذ       الناطقةالأعداد والطبيعية  الأعداد الباب :     

  فيما بينهما الأوليانالعددان  : المورد المعرفي   

  عداد الناطقة                                      مشكلات باستعمال الأعداد الطبيعية والأيحل  : ختاميةال ةالكفاء   

                                                                                     

مركّبات الكفاءة 

 المستهدفة

  فيما  الأوليانالعددان ) من خلال وضعيات ذات دلالة العمليات عليها الناطقة عدادخواص الأيمتلك

 (بينهما

 في سياقات مختلفة، ويمارس الاستدلال في الميدان يها، ( والعمليات علا فيها الناطقةيوظف الأعداد )بم

 العددي

  القيم والمواقفيستثمر المناسبات التي توفرها أنشطة القسم والوضعيات لتطوير الكفاءات العرضية وترسيخ 

أهداف الوضعية 

 التعلمية

 التعرف على العددان الاوليان فيما بينهما 

خصائص الوضعية  

 التعلمية وطبيعتها

 مباشرة من المادة ويمكن إسقاطها على الواقع  

  بحث مطوللا تتطلب 

 الكتاب المدرسي  السندات المستعملة

 صعوبة في التبرير  صعوبات متوقعّة

 حساب القسم المشترك الأكبر لعددين   تهيئة

  أنشطة

  9صفحة  7رقم  نشاط :

 

 

 الحوصلة 

 

 تعريف :
 a ، b 1أوليان فيما بينهما معناه أن قاسمهما المشترك الأكبر يساوي  طبيعيان عددان  

 ونكتب  1; baPGCD 

 

 : مثال

هي : 10قواسم  1 2 5 10; ; ;  

هي :  9قواسم  1 3 9; ومنه  ; 9 10 1PGCD ;   

  أوليان فيما بينهما  10و  9العددان 

  فيما بينهما لان  أوليانليسا  25و  10العددان 10 25 5PGCD ;  

 
 

 

 15صفحة  27و  24و  23رقم   : تطبيق تمديد

 

 



 سعيدة –عين الحجر  –متوسطة بوراشد  أساتذة

 متوسـط الرابعة : المستوى    نشطة عدديةأ : ميدانال   

 الأول : مقطعال     

 : الأستاذ       الناطقةالأعداد والطبيعية  الأعداد الباب :     

  الكسر غير القابل للاختزال : المورد المعرفي   

  عداد الناطقة                                      مشكلات باستعمال الأعداد الطبيعية والأيحل  : ختاميةال ةالكفاء   

                                                                                                                                            

مركّبات الكفاءة 

 المستهدفة

  الكسر غير القابل ) من خلال وضعيات ذات دلالة العمليات عليها الناطقة عدادخواص الأيمتلك

 (للاختزال

 في سياقات مختلفة، ويمارس الاستدلال في الميدان يها، ( والعمليات علا فيها الناطقةيوظف الأعداد )بم

 العددي

  أنشطة القسم والوضعيات لتطوير الكفاءات العرضية وترسيخ القيم والمواقفيستثمر المناسبات التي توفرها 

أهداف الوضعية 

 التعلمية

  قابل للاختزالالغير الشكل كتابة كسر على 

خصائص الوضعية  

 التعلمية وطبيعتها

 مباشرة من المادة ويمكن إسقاطها على الواقع  

  بحث مطوللا تتطلب 

 المدرسيالكتاب   السندات المستعملة

 ةاستنتاج الطريق  صعوبات متوقعّة

 حساب القسم المشترك الأكبر لعددين  تهيئة

 أنشطة

 9صفحة  8رقم  نشاط :

 

 

 الحوصلة 

 

 تعريف :

a و b  0عددان طبيعيان حيثb 

الكسر 
b

a
 أوليان فيما بينهما bو aغير قابل للاختزال يعني   

 مثال :

  
10

9
 أوليان فيما بينهما 10و  9 غير قابل للاختزال إذن 

 

  ملاحظة :

عندما نقسم كلا من حدي كسر على القاسم المشترك الأكبر لبسطه ومقامه نحصل على كسر غير 

 قابل للاختزال 

 

 

 



 

 

 مثال : 

اعتمادا على خوارزمية إقليدس :  1275 1428 51PGCD ;                                             

: إذن
28

25

511428

511275

1428

1275





  الكسر ومنه

25

28
 غير قابل للاختزال 

 تمديد

 15صفحة  28رقم :  تطبيق

  ( 2008 شهادة التعليم المتوسط) واجب منزلي : 

  1215و  945أوجد القاسم المشترك الأكبر للعددين  (1

أكتب   (2
1215

945
 على شكل كسر غير قابل للاختزال 

 

 



 سعيدة –عين الحجر  –متوسطة بوراشد  أساتذة

 متوسـط الرابعة : المستوى    عدديةنشطة أ : ميدانال   

 الأول : مقطعال     

  : الأستاذ       الناطقةالأعداد والطبيعية  الأعداد الباب :     

  عداد الناطقة                                      يحل مشكلات باستعمال الأعداد الطبيعية والأ : ختاميةال ةالكفاء   

 أعمال موجهة

مركّبات الكفاءة 

 المستهدفة

  من خلال وضعيات ذات دلالة العمليات عليهاو الناطقة عدادخواص الأيمتلك 

 الاستدلال في الميدان في سياقات مختلفة، ويمارس يها، ( والعمليات علا فيها الناطقةيوظف الأعداد )بم

 العددي

 يستثمر المناسبات التي توفرها أنشطة القسم والوضعيات لتطوير الكفاءات العرضية وترسيخ القيم والمواقف 

 الوضعيات

خوارزمية الطرح  يمكن استعمال طبيعيين لعددين الأكبرلحساب القاسم المشترك  : 1 طريقة

 المتتالية

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 إقليدسلعددين طبيعيين يمكن استعمال خوارزمية  الأكبرلحساب القاسم المشترك  : 2 طريقة

 )سلسلة القسمات المتتالية( 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

لكتابة كسر  : 3 طريقة
a

b
 الأكبرعلى شكل كسر غير قابل للاختزال ، نحسب القاسم المشترك  

d  للعددين a  وb  للاختزال الذي يساوي الكسر ويكون الكسر هو الكسر غير قابل
a

b
 

 

  : ريناتم

 

  15صفحة  32رقم 

  15صفحة  34رقم 

  15صفحة  35رقم 

  15صفحة  36رقم 

  15صفحة  37رقم 

  15صفحة  38رقم 

  

 

 

 

 

 

 

 


