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يــات6حتوي علىـكيس ي ية ــاهـمن كر يــاتوثلاث 3حمل الرقم ـواحدة خضراء ت كر  ــاهـنـمل كل مـحـء تــابيض كر
يتينو  2الرقم   1حملان الرقمـحمراوين ت كر

مي جموع رقـوي مــاط  سســاحصل على نقـحيث يتـتين من الـكيس، بكريع ــايسحب لاعب على التوالي دون ارج
يتين   .المسحوبتين الـكر
  :ليةــاحوادث التـال لاتــاحسب احتمأ 
  A"ط ــانق4حصول علىـال."  
 B" يتينحصول على ـال   . "ونـختلفتي اللـم كر
 C"يتينط  وــانق4حصول علىـال  . "ونـختلفتي اللـمسحوبتين مـال الـكر
 D"ط ــانق4ل علىـحصول على الأقـال" .  

   الااعبــاهـحصل عليـط  التي يتــاحب عدد النقـل عملية سـالمتغير العشوائي الذي يرفق بكXنعتبر  
 متغير العشوائيـل الــانون احتمــاعرف قXيأ، و اتيضيــاحسب أمله الر E X. 

05  
تــائيــان الثنعي    a;b حيث2من:  48PGCD a;b   و  2160PPCM a;b . 
حقق: ـالتي ت xحقيقةـن الأعداد العي     9 17 5x  
432ةـدلــامعـول الـ سقق حلــامـج مـإستنت  240 816x y  حيث ،x وyن . ــاحيحـعددان ص 
 n3هو 5قيي قسمته علىــا، و ب 2هو 9ه علىقيي قسمتــاعدد طقيعي ب : 
 .  38هو 45على nقيي قسمةــابين أن ب .أ

 . 2025و1980حصور بينـ أنه مــامـعل nإستنتج قيمة .ب
 . 2016 يقم ــاهـنـل مـالأعداد الطقيعية التي مربع ك ية ، ثم جد  ـإلى جداء عوامل أول 2016لـلـح.أ 
1202على الشكل : 2018تعداد يكتبم ــانظ في أي  .ب 

x . 

 



 

 

 

 

04  
2حل في مجموعـة الأعداد الـمركقـة الـمـعــادلــة:  4 8 0z z   . 
نعتبر في الـمستوي الـمركب الـمنسوب إلى معلم متعــامد ومتجــانس مـقــاشر  ;u,vالـنقط ،B;A وC التي

4لاواحقهــا على التوالي هي:  4 2 2B Az i ; z i    4و 8Cz i  . 

وزاويتهAالذي مركزهRبــالدورانMصورة'Mلاحقة النقطة'zمن الـمستوي وMلاحقة نقطةzليكن .أ
2


. 

 : '4zبي ن أن  iz   
 .ABCوإستنتج طقيعة الـمثلث Rبــالدوران Cهي صورة النقطة Bحقق من أن  النقطةـت .ب
منتصف القطعة لاحقة النقطة zليكن  BC. 
: .أ 6czبي ن أن  z  . 

6zبحيث zذات الااحقة Mبي ن أن  مجموعـة الـنقط .ب z  هي الدائرة الـمحيطة بــالـمثلثABC. 
 

i.  الدالةلتكنg يلي:  ــاكم معرفة علىـال  1xg x xe  
  .g جدول تغيرات الدالةشكل ثم   gه تغير الدالةــاجـأدرس إت 
 رةــااستنتج إش  g xعلى.  
xx دالةـصلية للأدالة  لتجئةة جد  ــاب ةملــاكالـمل ــاستعمــاب.أ  xe. 

نضع.ب 
1

1

A g x dx


  حقيقيـحسب العدد الأA ــانيــاثم فمر النتيجة بي.  

ii. عتبر الدالة العدديةنf حقيقيـمتغير الـللx يلي ــامـ، ك معرفة علىـ، ال:   
2

1xf x xe   و  fــامثيلهـت 
نســامد ومتجــام متعـمنسوب إلى معلـمستوي الـنيي في الــاالقي ;i , j. الوحدة(2cm) 
أحسب  

x

lim f x


 : وبي ن أن   1
x

lim f x


  ثم فمر النتيجة بيــانيــا. 

أ.بي ن أنـه من أجل كل عدد حقيقي:      2f ' x g x g' x  ثم إستنتج إتجــاه تغير الدالــةf. 
 .fب.شكـل جدول تغيرات الدالـــة

 ســاممـدلة الــاأكتب مع    Tمنحنىـلل  f0 عند النقطة ذات الفاصلة.  

حسبأ  
1

1
2

f ; f
 
  
 

أنشئ  T و  f.  

:دلةــامعـللتققل حتى  mقييقيـم الوسيط الـحق وجدأ    1f x mx   مختلفين حلين . 
:يلي ــامـك معرفة علىـال hنعتبر الدالة   22 2 1

x x
h x x e x e    و  hنييــا القيــامثيلهـت. 

 .زوجية hدالةـن الأن بي   .أ
أكتب .ب h x ءــاثم استنتج كيفية انش دون رمز الـقيمة الـمطلقة h منــاانطلاق   f.  

 



 

 

 

 

05 
i. 1 .م العدد الطقيعيـ لقيــاعين تبعأn 4قيي قسمة العددــابn 7على. 

قيي قسمة العددــاإستنتج بب. 1446 2022 19622026 1446 2022  7على. 
 :حيث يكونـب nم العدد الطقيعيـن قيعي  جـ.  6 5 6 61446 2022 5 0 7n n n    
n:2نضع من أجل كل عدد طقيعي  11 4 4 4n

nU ...      
نــافقط إذا كإذا و  7 لـــــاعفــايكون مض nUن أنبي    .أ 4 1n  7 لـ ــاعفــامض  . 

  .  7بلا للقسمة علىــاق nUحتى يكون nإستنتج قيم .ب
ii. 1.ن العددين الصحيحينل خوارزمية إقليدس عي  ــاستعمــاب أu وv : 101حيث 72 1u v  

دلةــامعـذا الــامـإشرح لب. 2020 1440 60x y ..... E  2تققل حلولا في. 
ةـدلــامعـلل ــاصــاعين حلا خ -جـ  Eمعادلةـلول هذه الـ، ثم استنتج ح E 2في.  

لحلن اعي    x; y  دلةــامعـللمن الأعداد الطقيعية E حقق : ـالذي ي 

 

3

24948

PGCD x;y

PPCM x;y





 

04
ت يــاكر 3وحمل الرقمـء تــات بيضيــاكر  4ــاهـ عند المسس منــاهـنـثلة لا نفرق بيــات متميــاكر 7يحوي صندوق

ي4 و في نن واحدــانسحب عشوائي،نــاعددان طقيعي و حيث حمل الرقمـسوداء ت   .ت من هذا الصندوقــاكر
ية بيضأنسحب على ال " B، "ت من نفس اللونيــانسحب ثلاث كر "  A:دتتينــانعتبر الح    "ءــاقل كر

حسبأأ.  P A و  P Bدتتينــاحـل الــاحتمإAو Bعلى الترتيب. 
 :ن أن بي   .ب 

16

35
P A B ثم استنتج  P A B. 

يــاحملهـم التي تــارقأوع المـحب مجـمتغير العشوائي الذي يرفق بكل عملية سـال Xليكن   .ة مسحوبـت الــا الـكر
 .X ل المتغير العشوائيــانون احتمــاثم عرف ق Xممكنة لمستغير العشوائيـن القيم العي   .أ

يأن الأن بي   .ب تيــاضيــامل الر   
4

4 3
7

E X    . 
ــاجلهأالتي من  ون قيمعي   .ج  4E X .  

ي3ول و نسحبألى وضعه الإنرجع الصندوق   ي3في نن واحد من الصندوق ثم نسحب ت وــاكر ت و في نن واحد ــاكر
 . من الصندوق
   ية بيضأل ــان احتمأن بي 4:نيي هوــاء واحدة بعد السحب الثــان تبقى كر

7
 . 

  
لتكن nu 0بــ: مــتتــالية معرفة على 1u e   ومن أجل كلn 2:من

1

1
3

2
n nu u e  . 

nu:من nكلأ.بي ن أنه من أجل   e. 
:من nكلأثبت أنه من أجل  .ب 2 2 2

1

3

4
n n nu u e u    

عي ن إتـجــاه تغير المتتــالية .ج nu  وهل ، nu .متقــاربـة ؟ بر ر إجــابتك 

 



 

 

 

 

الـمتتــاليةنعتبر   nv :2الـمعرفة على بـــ

n nv u e   
أُثبت أن   .أ nv 1مـتتــالية هندسية أســاســهــا

4
. 

1:من nكلثم بي ن أنه من أجل  nبدلالةnvأكتب .ب

4

n

nu e
 

  
 

 

nأحسب .ج
n

lim u


. 
0، نضع:من nكلمن أجل    1n nS v v ... v     2و 2 2

0 1n nT u u ... u   . 
 مجموعينـأحسب الnS وnT بدلالةn. 

i. كن الدالةتلg معرفةـال 0; على :   g x x ln x   
  . gدالةـه تغير الــاجـتأدرس ا 
رةــااستنتج اش  g x لــامجـعلى ال 0; .  

ii. fمعرفة علىـالدالة العددية ال   1 0; ;    بـــ:       

 

1
1 1 0

0 1

x
f x x xln ;x ; ;

x

f

  
        

 
 

 

 fنســاتجم مد وــامتععلم م في مستو منسوب إلىنيي ــاالقي ـهــامثيلـت ;i , j . 
حسبأأ.  

1x

lim f x




 . بيــانيــافمر النتيجة  ،ثم 

1أن: نبي  ب.
1

x

x
lim xln

x

 
 

 
1)إرشــاد  

t
x

حسب( ثـم أ    
x x

lim f x ; lim f x
 

. 

من xجل كل عدد حقيقيأنه من أن بي  أ.    1 0; ;    نإف: 
1

x
f ' x g

x

 
  

 
  

  ــاهتـثم شكل جدول تغير ا ،fه تغير الدالةــادرس اتج.أب
 دلةــامعـن أن البي      0f x تققل حل وحيد 2حيث 32 2 3, ,    . 
حسبأ    1 1

x x

lim f x x ; lim f x x
 

           بيــانيــا.فمر النتيجة ثم 

 hالدالة العددية المعرفة على   1 0; ;    : بـــ  
1x

h x xln
x

 
  

 
 

 تـهــا .ثم شكل جدول تغير 'hه تغير الدالةــادرس اتجأ .أ
رةــاثم استنتج إش hل جدول تغيرات الدالةـشك  .ب h x  
حدد وضعية .ج f مستقيمـلنسقة إلى الــاب  2دلة ــاعـمـذو الy x  

أنشئ  و f.  

1 :دلةــامعـرة حلول الــاعدد و اش m حسب قيم الوسيط الحقيقيــانيــاق  بيــان  1
1

x
ln m

x x

 
   

 
  

 
 


