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   :الآتیینعلى المترشح  إختیار أحد الموضوعین 
  وع الأولـــالموض

  ) طةنق 4.50:(التمرین الأول
المعادلة  2IZنعتبر في  .1 E  ذات المجھول ;x y  5: حیث 4 12...( )x y E  . 

بینّ أنھ إذا كانت الثنائیة  - ;x y  حلا للمعادلة E  ّ2فإن 5y      ادلة المعحل ثم E  

نضع  .2 gcd ;p x y d و ;ppcm x y m حیث  ;x y  حلول المعادلة E  . 

 عینّ الثنائیاتثمّ  dجد القیم الممكنة لــ  - ;x y 4 والتي تحققd  572وm  .   

 . 11على  3nبواقي القسمة الإقلیدیة للعدد  nأدرس حسب قیم العدد الطبیعي -أ .3

أحسب باقي قسمة العدد  -ب 
2024

1446 14442 2025 2023   11على.  

5حتى یكون  nعینّ قیم العدد الطبیعي  -ج 4 202025 1444 2 0 11x y n        حیث ;x y  حلول المعادلة E  .  

n بینّ أنھّ من أجل كل عدد طبیعي -أ .4 2 1 2 3 2 39 2027 8 1 3 11n n nn n          . 

2حتى یكون  nعینّ قیم العدد الطبیعي -ب 1 2 39 2027 8 0 11n nn        .  

  )طةنق 540.( :التمرین الثاني 

;3المعرفة على fالدالة    بــ :  3 3f x x     ، C  تمثیلھا البیاني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد

والمتجانس  ; ;O i j
 

  ،   المستقیم ذو المعادلةy x  فقة الوثیقة المر(أنظر الشكل. (  

لتكن المتتالیة  العددیة  n
u المعرفة بــ :

0
8u   ومن أجل كل عدد طبیعيn : 1n n

u f u

 .  

مثلّ الحدود الأربعة ) أ .1
3 2 1 0
;u ; ;u u u على محور الفواصل مبرزا خطوط الإنشاء  

خمّن اتجاه تغیر المتتالیة )  ب n
u وتقاربھا.  

n  :4برھن بالتراجع أنھّ من اجل كل عدد طبیعي ) أ .2
n

u  . 

أدرس اتجاه تغیر المتتالیة ) ب n
u  ثم استنتج أنھّا متقاربة. 

لتكن المتتالیة  العددیة  .3 n
v  المعرفة علىIN بــ :  ln ln 3

n n
v u  . 

أثبت أنّ المتتالیة  -أ n
v  حسابیة أساسھا ln 2r    یطلب حساب حدھا الأول

0
v .  

عبرّعن  -ب
n

v  بدلالةn  ثمّ بینّ أنھّ من أجل كل عدد طبیعيn : 
ln5

2 3
n

n
u e   وأحسبlim

nn
u


   

لیكن المجموعین  .4
n

S و
n

T  المعرفین علىIN بــ :     1 2025
ln 3 ln 3 ... ln 3

n n n n
S u u u

 
       و

0 110 10 ... 10 n
v v v

n
T      ، أحسب بدلالةn  المجموعین

n
S و

n
T .  

  )نقاط  04: (التمرین الثالث 

تحمل  كریات ثلاثو  1  كرتین تحملان الرقم متماثلة لا نفرق بینھا باللمس منھاكریات  10على   صندوق غیر شفاف یحتوي 
  . 4وكریة تحمل الرقم  5وكرتین تحمل الرقم  3وكرتین تحمل الرقم   2الرقم 

  .آن واحد في  كرتیننسحب من الكیس  
 ، "   6كرتین مجموع رقمیھما یساوي الحصول على " A:  حداث الآتیة نعتبر الأ )1

                             B  "2رقمیھما مضاعف لـ جداء كرتین  الحصول على "  
                             C  " الحصول على كرتین رقمیھما أولیان فیما بینھما "  

  
  4من  1الصفحة 
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أحسب  -أ        P A   و P B و  37

45
P C    .  

: بینّ أن  -ب      4

45
P A C   ثم استنتج P A C .  

 . للرقمین المسجلین علیھما كبرمشترك الأقاسم الال، لكرتین الذي یرفق بكل عملیة سحب  Xنعتبر المتغیر العشوائي  )2
ھي  Xبرّرأنّ قیم المتغیر العشوائي  -أ  1;2;3;5 .  

ثمّ أحسب الأمل الریاضیاتي Xعرّف قانون إحتمال المتغیر العشوائي - ب   150 1835E X  .  

 .الإرجاع  دونالتوالي كرات على  أربعثم نسحب منھ   0ونضیف لھ  كریة تحمل الرقم  نعید الكیس إلى وضعھ الأول )3

  " 2025أرقامھا تشكل العدد  اتكر أربعأحسب إحتمال  الحصول على   - 
  ) نقاط  07: ( التمرین الرابع 

I. ن البیانیان التمثیلا
  Cg و Ch   للدالتینg وh  المعرفتین

: بــ IRعلى   11 2 xg x e   و   2h x g x و  

yالمستقیم ذو المعادلة  x  كما ھو موضح في الشكل المقابل . 

حدّد وضعیة كلا من ، بقراءة بیانیة  .1 Cg و Ch  بالنسبة إلى

المستقیم  . 

استنتج إشارة كلا من ) أ .2 g x x   و h x x   حسب قیم

  xالعدد الحقیقي 
1.2تحقق أنّ ) ب     1.3   ّ2.1أن 2.2   

II.  لتكن الدالة العددیةf  المعرفة علىIR بــ :

   1 1x x xf x e x e e      و Cf  تمثیلھا البیاني في المستوي المنسوب إلى معلم المتعامد والمتجانس ; ;O i j
 

 . 

أحسب  .1 lim
x

f x


ثم فسّر النتیجة ھندسیا وأحسب   lim
x

f x


. 

، غیر معدوم  xتحقق أنھّ من أجل كل عدد حقیقي ) أ .2
  2

1 1
2

2

x
x

f x e
e e

x x


   

   
 

 . 

أحسب ) ب
 

0
lim
x

f x

x
  .ماذا تستنتج ؟ فسّر النتیجة ھندسیا  

أكتب معادلة المماس ) ج T  للمنحنى Cf  عند المبدأ.  

x  ،بینّ أنھّ من من أجل كل عدد حقیقي ) أ .3    xf x g x x e     . 

  .ثمّ شكّل جدول تغیراتھا  fأدرس إتجاه تغیر الدالة ) ب

x  ،بینّ أنھّ من من أجل كل عدد حقیقي   .4    xf x x h x e      ثمّ عینّ إحداثیات نقطة إنعطاف للمنحنى Cf . 

أرسم المنحنى ) أ .5 Cf  والمماس T ) یعطى  0.6f    و  0.7f    ( 

حتى تقبل المعادلة  mعینّ قیم الوسیط الحقیقي ) ب f x mx  حلین أحدھما معدوم والأخر موجب تماما.  

باستعمال المكاملة بالتجزئة أحسب ) أ .6
0

xxe dx




 . 

 استنتج مساحة الحیزّ المستوي المحدّد) ب A   بالمنحى Cf  ومحور الفواصل والمستقیمین الذین معادلتیھما  

   0x  و   x   
  
  
  انتھى الموضوع الأول 

  
  4من  2الصفحة 
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  :  انيــــوع الثـــــالموض

  ) نقاط  04: ( التمرین الأول  
  : أجب بصحیح أو خطأ مع التعلیل   

5الجذرین التربیعیین للعدد المركب  .1 12Z i   4ھما 3i 4و 3i   . 

sinالشكل الأسي للعدد المركب  .2 cos
12 12

z i
    

     
   

12ھو  
i

z e




 . 

حتى یكون العدد المركب  nطبیعي العدد ال قیم .3
1

2

n

i  
 
 

8nحقیقیا موجبا ھي   k  وk عدد طبیعي . 

4. Z 5عدد مركب حیث   3 5Z i   نضع من أجل كل عدد طبیعيn  :
2

1 ...
n

n
S Z Z Z      

عبارة المجموع  - 
n

S  بدلالةn  ھي
110 1

9

n

n
S

 
 .  

  ) نقاط 504.: ( التمرین الثاني     
I.  لتكن المعادلة n

E  ذات المجھولین الصحیحینx وy   182: الآتیة 65 9 130 1nx y n     معn  عدد طبیعي.  

 . 13على  9nبواقي القسمة الإقلیدیة للعدد  nأدرس حسب قیم العدد الطبیعي  .1
حتى تقبل المعادلة  nعینّ مجموعة قیم العدد الطبیعي  .2 n

E  حلولا فيIZ IZ . 

II.  3نضعn   
عینّ الحل الخاص  )أ .1 0 0

;x y   للمعادلة 3
E   حیث

0 0
10x y   ، ّحل المعادلة  ثم 3

E.   

 عینّ الثنائیات ) ب ;x y   حلول المعادلة 3
E   2حیث 2y x   

2. N  1یكتب عدد طبیعي 5  2ویكتب  9في النظام ذي الأساس 5  8في النظام ذي الأساس . 

1Nثم أكتب   ، ،  ،عینّ قیمة  -    ّ1في النظام العشري علما أن   2و  . 

نضع  .3 gcd ;p a b d و ;ppcm a b m . 

 . 2025إلى جداء عوامل أولیة واستنتج الأعداد الطبیعیة التي مكعب كل منھا یقسم  2025حللّ العدد )  أ
عینّ كل الثنائیات ) ب :a b  3من الأعداد الطبیعیة التي تحقق 350 2025m d    

  ) نقطة  04.5: ( التمرین الثالث  

المتتالیة  العددیة نعتبر  n
u المعرفة على بــ :

0
3u    ومن أجل كل عدد طبیعيn  :

1

1

2n

n

u
u




 .  

n  :1برھن أنھّ من أجل كل عدد طبیعي ) أ .1
n

u  . 

أدرس اتجاه تغیر المتتالیة ) ب n
u  ثمّ برّر تقاربھا.  

لتكن المتتالیة  العددیة  .2 n
v  المعرفة علىIN بــ :

4

1
n

u

n
v e


  

بینّ أنّ ) أ n
v  4متتالیة ھندسیة أساسھاq e  یطلب تعیین حدھا الأول

0
v .  

أكتب كلا من ) ب
n

v  و
n

u  بدلالةn  ثمّ أحسبlim
nn

u


 .  

المجموع  nأحسب بدلالة ) ج
n

S  حیث :     0 1
ln ln ... ln

n n
S v v v      

 . 11على  4nبواقي القسمة الإقلیدیة للعدد  nأدرس حسب قیم العدد الطبیعي ) أ .3

: حتى یكون  nالعدد الطبیعي  ةعینّ قیم) ب
2 20257 2 2026 0 9

2023 2026
n

S n n

n

       
  


   

  
  
  
  
  4من  3الصفحة 



  
      5202  ةتجریبیالبكالوریا      /تقني ریاضي: الشعبة     / الریاضیات :إختبار في مـادة

  
  

  ) نقاط  07: ( التمرین الرابع 
I.  الدالة  الشكل المقابل یمثل جدول تغیراتg 

;0المعرفة على          بــ :  3

1
1 6lng x x

x
    . 

بینّ انّ المعادلة  -أ .1  0g x   تقبل حلا وحیدا 

1.2: حیث  1.3   
 إشارة أدرس  -ب     g x  حسب قیم x  0من;     

ثمّ  استنتج إشارة           
1

g
x

 
 
 

 . 

II.  لتكن الدالةf  0المعرفة على;   بـــ :  2

2 3lnx
1f x x

x


     ، ولیكن Cf  تمثیلھا البیاني في 

إلى معلم متعامد ومتجانس المنسوب   ; ;O i j
 

 . 

أحسب  .1 lim
x

f x


  ، 
0

lim
x

f x


 .ثم فسر النتیجة ھندسیا  

;0من  xبینّ انھّ من أجل كل ) أ .2    ّأنھ :  3

1 1
f x g

xx

 
   

 
 . 

 .ثم شكل جدول تغیراتھا  fأدرس إتجاه تغیر الدالة ) ب 

أحسب النھایة  .3 lim 1
x

f x x


    ثم استنتج أن Cf  یقبل مستقیم مقارب  . 

أدرس وضعیة المنحنى  .4 Cf  بالنسبة للمستقیم  . 

لیكن المماس  .5 T  33معادلتھ
1

2
y x e     عند نقطة ذات الفاصلة

0
x  ، أحسب

0
x . 

أرسم كل من  .6 T  ،   ، Cf  )
1

2.28f


 
 

 
  ،

1
0.78


 . ( 

المعادلة  حتى تقبل mقیم الوسیط الحقیقي  عینّ بیانیا .7  mf x x e    حلین متمایزین . 

III.  من أجل كل عدد طبیعيn  نضع : 
1

1

n

n

e

n

e

u f x x dx



     . 

  بینّ أنھ من أجل كل عدد طبیعيn  ،0
n

u   ثمّ فسّر ھندسیا قیمة
0

u . 

   أحسب باستعمال المكاملة بالتجزئة 
1

2

3ln
n

n

e

e

x
dx

x



   ثم ّ استنتج عبارة
n

u  بدلالةn . 

  نضع
0 1

...
n n

S u u u    . أحسب
n

S  بدلالةn.  

  
  

  
  
  
  
  
  

  انتهى الموضوع الثاني 

  

  4من  4الصفحة 



  

  : .........................الإسم واللقب 
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  : .............................واللقب الإسم 
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