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 نقاط(  09: ) الأولالتمرين  ◄

( ); ,O i j𝑚𝑡

𝐴(−1; 2)𝐵(3; 0)𝐶(𝑚;−2)𝐷( − 1;−4)𝐸(𝑡; 2𝑡 − 1)

A 𝑚𝐴𝐵𝐶𝐴

 / (𝛾)𝐼

/ (𝑇)(𝛾)𝐴

B (Δ)𝑦 = 2𝑥 − 1

/ 𝐸(Δ)

 / 𝐸(Δ)(𝐶𝐸)

/ 𝐷 ∈ (𝛾)

C (Γ)𝑀(𝑥, 𝑦)𝑥2 + 𝑦2 + 4𝑥 − 2𝑦 − 21 = 0

/ (Γ)Ω𝑟

 / 𝐷 ∈ (Γ)

 / (𝛾)(Γ)

 نقاط(  09: ) الثانيالتمرين  ◄

(𝑢𝑛)ℕ
0
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u =𝑛 ∈ ℕ
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+

(𝑣𝑛)ℕ
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1
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n

u
v

u

+
=

−

A (𝑣𝑛)

B (𝑣𝑛)

C 𝑣𝑛𝑛

D 𝑛 ∈ ℕ
3

1
1

n

n

u
v

= −
+

𝑢𝑛𝑛

E lim
𝑛→+∞

𝑢𝑛

F 𝑛𝑆𝑛𝑃𝑛

0 1

1 1 1
...

1 1 1
n

n

S
u u u

= + + +
− − −

𝑃𝑛 = 𝑣0
2 × 𝑣0

2 × …× 𝑣𝑛
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 نقاط(  02: ) الثالثالتمرين  ◄

( )
( ) ( )3 cos 3 3cos

cos
4

x x
x

+
=cos(3𝑥) = cos(2𝑥 + 𝑥)

 

 

https://drive.google.com/file/d/1Ifr2ZG9fExVbk0r5HskJasNUh0PCo4Ml/view?usp=sharing
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 نقاط( 09: )الأولالتمرين  ◄

A 

:𝐴في قائم 𝐴𝐵𝐶المثلث  حتى يكون  𝑚تعيين قيمة   /أ
𝐴𝐵𝐶𝐴𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∙ 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ (
4

−2
)𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ (

𝑚 + 1
−4

)

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ ∙ 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0

(4)(𝑚 + 1) + (−2)(−4) = 0

4𝑚 + 4 + 8 = 0

𝑚 = −3

𝐴𝐵𝐶𝐴𝑚 = −3

:𝐴𝐵𝐶  المثلثبالمحيطة  (𝛾)معادلة للدائرة  تعيين  / ب
𝐴𝐵𝐶𝐴

𝐴𝐵𝐶[𝐵𝐶]

𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ∙ 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ = 0

𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  (
3 − 𝑥
0 − 𝑦

)𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ (
−3 − 𝑥
−2 − 𝑦

)

𝑀𝐵⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ∙ 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ = 0

(3 − 𝑥)(−3 − 𝑥) + (0 − 𝑦)(−2 − 𝑦) = 0

𝑥2 + 𝑦2 + 2𝑦 − 9 = 0

(𝛾): 𝑥2 + 𝑦2 + 2𝑦 − 9 = 0

 (𝛾)مركز الدائرة  𝐼إيجاد  •
𝐼[𝐵𝐶]

𝐼(0;−1)  ∶      𝐼 (
𝑥𝐵 + 𝑥𝐶

2
;
𝑦𝐵 + 𝑦𝐶

2
)   ∶

إيجاد نصف القطر: •
𝐵𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ (

−6
−2

)

𝑟 =
𝐵𝐶

2
=

√(−6)2 + (−2)2

2
=

2√10

2
= √10

(𝑇)معادلة   تعيين /ج

(𝑇): 𝑎𝑥 + 𝑏𝑦 + 𝑐 = 0

(𝐼𝐴)(𝑇)𝐼𝐴⃗⃗⃗⃗ (
−1
3

)

(𝑇):−𝑥 + 3𝑦 + 𝑐 = 0

𝐴 ∈ (𝑇)

−(−1) + 3(2) + 𝑐 = 0

𝑐 = −7

(𝑇):−𝑥 + 3𝑦 − 7 = 0

(𝑇): 𝑥 − 3𝑦 + 7 = 0

B  
𝐸تحقق أن  ال /أ ∈ (Δ) :

2𝑡 − (2𝑡 − 1) − 1 = 0

2𝑡 − 2𝑡 + 1 − 1 = 0

0 = 0

𝐸 ∈ (Δ)

: 𝐸إحداثيتي النقطة  تعيين / ب
(Δ)(𝐶𝐸)𝑢⃗ Δ ∙ 𝐶𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0

𝑢⃗ Δ (
1
2
)𝐶𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ (

𝑡 + 3
2𝑡 + 1

)

𝑢⃗ Δ ∙ 𝐶𝐸⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 0

(1)(𝑡 + 3) + (2)(2𝑡 + 1) = 0

5𝑡 + 5 = 0

𝑡 = −1

𝐸(−1;−3)

𝐷هل   /ج ∈ (𝛾)؟
(𝛾): 𝑥2 + 𝑦2 + 2𝑦 − 9 = 0

(−1)2 + (−4)2 + 2(−4) − 9 = 0

0 = 0

𝐷 ∈ (𝛾)

C 

:دائرة  (Γ)  أن    تبيين /أ
𝑥2 + 𝑦2 + 4𝑥 − 2𝑦 − 21 = 0

(𝑥 + 2)2 − 4 + (𝑦 − 1)2 − 1 − 21 = 0

(𝑥 − (−2))
2
+ (𝑦 − 1)2 = 26

(Γ)Ω(−2; 1)√26

𝐷هل   / ب ∈ (Γ)؟
(Γ): 𝑥2 + 𝑦2 + 4𝑥 − 2𝑦 − 21 = 0
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(−1)2 + (−4)2 − 4 − 2(−4) − 21 = 0

0 = 0

𝐷 ∈ (Γ)

:(Γ)و   (𝛾) تيننقط تقاطع الدائرإيجاد  /ج

{
(Γ): 𝑥2 + 𝑦2 + 4𝑥 − 2𝑦 − 21 = 0

(𝛾): 𝑥2 + 𝑦2 + 2𝑦 − 9 = 0

𝑥2 + 𝑦2 + 4𝑥 − 2𝑦 − 21 = 𝑥2 + 𝑦2 + 2𝑦 − 9

4𝑥 − 4𝑦 − 12 = 0

𝑥 − 𝑦 − 3 = 0

𝑥 = 𝑦 + 3

𝑥(𝛾)

(𝑦 + 3)2 + 𝑦2 + 2𝑦 − 9 = 0

𝑦2 + 9 + 6𝑦 + 𝑦2 + 2𝑦 − 9 = 0

2𝑦2 + 8𝑦 = 0

𝑦2 + 4𝑦 = 0

𝑦(𝑦 + 4) = 0

{

𝑦 = 0

أو

𝑦 = −4

(Γ) ∩ (𝛾) = {(3; 0); (−1;−4)}

(Γ) ∩ (𝛾) = {𝐵;𝐷}

 

 

 

 

 

 

 نقاط(  09: ) الثانيالتمرين  ◄

A أن    تبيين  (𝑣𝑛) هندسية :

𝑣𝑛+1 =
2 + 𝑢𝑛+1

1 − 𝑢𝑛+1
=

2 +
3𝑢𝑛 + 2
𝑢𝑛 + 4

1 −
3𝑢𝑛 + 2
𝑢𝑛 + 4

=
5𝑢𝑛 + 10

−2𝑢𝑛 + 2

=
5(𝑢𝑛 + 2)

2(1 − 𝑢𝑛)
=

5

2
𝑣𝑛

B ج اتجاه تغيرتانستا  (𝑣𝑛):
0

0

0

2
3

1

u
v

u

+
= =

−

𝑞 > 1𝑣0 > 0

(𝑣𝑛)ℕ

C ة عبار كتابة𝑣𝑛   بدلالة𝑛:

𝑣𝑛 = 3(
5

2
)
𝑛

D أن    تبيين  𝑢𝑛 = 1 −
3

1+𝑣𝑛
: 

𝑣𝑛 =
2 + 𝑢𝑛

1 − 𝑢𝑛
  ∶

𝑣𝑛(1 − 𝑢𝑛) = 2 + 𝑢𝑛   ∶  

𝑣𝑛 − 𝑢𝑛𝑣𝑛 = 2 + 𝑢𝑛   ∶  

𝑣𝑛 − 2 = 𝑢𝑛𝑣𝑛 + 𝑢𝑛   ∶

𝑢𝑛(𝑣𝑛 + 1) = 𝑣𝑛 − 2  ∶  

𝑢𝑛 =
𝑣𝑛 − 2

𝑣𝑛 + 1
  ∶  

𝑢𝑛 =
𝑣𝑛 + 1 − 3

𝑣𝑛 + 1
  ∶  

𝑢𝑛 =
𝑣𝑛 + 1

𝑣𝑛 + 1
−

3

𝑣𝑛 + 1
  ∶  

𝑢𝑛 = 1 −
3

𝑣𝑛 + 1
  ∶

 :𝑛بدلالة   𝑢𝑛ارة  ج عبااستنت •

𝑢𝑛 = 1 −
3

𝑣𝑛 + 1
= 1 −

3

3 (
5
2)

𝑛

+ 1

E حساب  lim
𝑛→+∞

𝑢𝑛: 

lim
𝑛→+∞

𝑢𝑛 = lim
𝑛→+∞

(1 −
3

3 (
5
2
)
𝑛

+ 1

) = 1

lim
𝑛→+∞

(
5

2
)
𝑛

= +∞

 متقاربة (𝑢𝑛)  الاستنتاج:  •
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F بدلالة  حساب ،𝑛،  كل من𝑆𝑛   و𝑃𝑛 :

𝑢𝑛 = 1 −
3

𝑣𝑛 + 1
  ∶

𝑢𝑛 − 1 = −
3

𝑣𝑛 + 1
  ∶

1

𝑢𝑛 − 1
= −

𝑣𝑛 + 1

3
  ∶

1

1 − 𝑢𝑛
=

1

3
(𝑣𝑛 + 1)   ∶

• 𝑆𝑛 =
1

1 − 𝑢0
+

1

1 − 𝑢1
+ ⋯+

1

1 − 𝑢𝑛
 

=
1

3
(𝑣0 + 1) +

1

3
(𝑣1 + 1) + ⋯+

1

3
(𝑣𝑛 + 1) 

=
1

3
(𝑣0 + 1 + 𝑣1 + 1 + ⋯+ 𝑣𝑛 + 1) 

=
1

3
(𝑣0 + 𝑣1 + ⋯+ 𝑣𝑛 + 1(𝑛 + 1)) 

=
1

3
(3(

(
5
2)

𝑛+1

− 1

5
2 − 1

) + 𝑛 + 1) 

=
1

3
(2 ((

5

2
)
𝑛+1

− 1) + 𝑛 + 1)

• 𝑃𝑛 = 𝑣0
2 × 𝑣0

2 × …× 𝑣𝑛
2 = (𝑣0 × 𝑣0 × …× 𝑣𝑛)

2 

= (3 (
5

2
)
0

× 3(
5

2
)
1

× …× 3(
5

2
)
𝑛

)

2

 

= (3𝑛+1 × (
5

2
)
0+1+⋯+𝑛

)

2

 

= (3𝑛+1 × (
5

2
)

𝑛(𝑛+1)
2

)

2

 

= 32𝑛+2 × (
5

2
)
𝑛(𝑛+1)

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 نقاط(  02: ) الثالثالتمرين  ◄

( )
( ) ( )3 cos 3 3cos

cos
4

x x
x

+
=

cos(3𝑥) = cos(2𝑥 + 𝑥) 
= cos(2𝑥) cos 𝑥 − sin(2𝑥) sin 𝑥 
= (cos2 𝑥 − sin2 𝑥) cos 𝑥 − (2 cos 𝑥 sin 𝑥) sin 𝑥 
= cos3 𝑥 − cos 𝑥 sin2 𝑥 − 2 cos 𝑥 sin2 𝑥 
= cos3 𝑥 − 3 cos 𝑥 sin2 𝑥 
= cos3 𝑥 − 3 cos 𝑥 (1 − cos2 𝑥) 
= cos3 𝑥 − 3 cos 𝑥 + 3 cos3 𝑥 
= 4 cos3 𝑥 − 3 cos 𝑥

cos(3𝑥) = 4 cos3 𝑥 − 3 cos 𝑥

cos3 𝑥 =
cos(3𝑥) + 3 cos 𝑥

4
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 15/16ة:السنة الدراسي                 -يارتت-ثانوية عبد الرحمن بن رستم              02/05/16التاريخ:

 سا2المدة:           اختبار الثلاثي الثالث في مادة الرياضيات               رياضي2المستوى:

 التمرين الأول: 

 .2 ; 1 ; 0يحتوي كيس على كرات لا نفرق بينها عند اللمس مرقمة ب: 

 إلى الكيس، ثم نسحب كرة  نعيدهاالكرة المسحوبة و  رقم 𝒙 نسحب عشوائيا كرة من الكيس لنسجل

;𝑴(𝒙 . لكل سحب لكرتين نرفق النقطة𝒚 رقمهاثانية لنسجل  𝒚)  من المستوي منسوب إلى معلم 

;𝑜)متعامد و متجانس  𝑖; 𝑗). 

 الممكنة. 𝑀عين إحداثيات كل النقط  .1

 احسب احتمال الحوادث التالية: .2

 𝑨 "𝑀 تنتمي إلى محور الفواصل." 

 𝑩 "𝑀  𝟐: نقطة من المستقيم المعرف بالمعادلة𝒙 + 𝒚 = 𝟎." 

 𝑪 "𝑀  تنتمي إلى الدائرة التي مركزها𝒐  1و نصف قطرها." 

3. 𝑿  المتغير العشوائي الذي يرفق بكل عملية سحب العدد𝒙² + 𝒚². 

  عين قانون احتمال𝑋. 

  احسب الأمل الرياضياتي للمتغير𝑋. 

 التمرين الثاني: 

;𝑜)الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس  𝑖; 𝑗; 𝑘⃗⃗). 

;𝑨(𝟐نعتبر النقطتين  𝟎; ;𝑩(−𝟏و  (𝟎 −𝟓; −𝟏). 

;𝐮⃗⃗⃗(−𝟏و  𝑨 يشمل النقطة المستقيم الذي (𝟏∆)  𝟐;  .شعاع توجيه له (𝟏−

𝒕      التالي: بالتمثيل الوسيطي المستقيم المعرف (𝟐∆)  ∈ ℝ   {
𝒙 = −𝟑 − 𝟑𝒕
𝒚 = 𝟐 + 𝟐𝒕   
𝒛 = 𝟕 + 𝟑𝒕   

 

 (𝐝)  يشمل النقطةالمستقيم الذي 𝑩 و 𝒗⃗⃗⃗(𝟐; 𝟓;  .شعاع توجيه له (𝟑

 يطلب تعيين إحداثياتها. 𝑪 النقطةفي  يتقاطعان (𝟐∆) و  (𝟏∆) المستقيمينبين أن  .1

 .من نفس المستوي ليسا (𝐝) و  (𝟏∆)المستقيمين بين أن  .2

3.  

  للمستوي  تمثيلا وسيطيااكتب(𝓟)  (2∆) و  (1∆)الذي يشمل المسقيمين. 

  𝟒استنتج أن𝒙 + 𝟑𝒚 + 𝟐𝒛 − 𝟖 =  .(𝒫) هي معادلة ديكارتية للمستوي  𝟎

  تحقق من أن النقطة𝑪 للنقطة  المسقط العمودي هي𝑩   على المستوي(𝒫). 

4.  

  بين أنه توجد نقطة وحيدة𝐼  من المستقيم (d)  توجد نقطة وحيدة و𝐷 من المستقيم 

;𝐼حيث تكون النقط  (2∆)  𝐴  و𝐷 في إستقامية ، يطلب تعيين إحداثيات النقطتين 

 𝐼  و.𝐷 

2as.ency-education.com



 
2 

 

 

 

  بين أن النقطة𝐼  هي منتصف القطعة[𝐴𝐷]. 

5.  

  النقطة𝐾  مرجح الجملة المثقلة{(B; 1); (𝐼;  المسقط العمودي للنقطة  𝐺و النقطة  {(2

 𝐾  على المستوي(𝒫). 

  بين أن النقطة𝐺  هي مرجح النقط𝐶; 𝐴  و𝐷 .المرفقة بمعاملات يطلب تعيينها 

  استنتج إحداثيات النقطة𝐺. 

 

 

 عبالتوفيق للجمي                                                       
 الأستاذة:بن عابد فاطمة                                                        
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 ن) 08 (الأول التمرين 
 

� �nu  كما يلي: علىمعرفة متتالية عددية
   1

1
1000

2n nu u� � �. 

�المتتالية تجعلالتي  0uهي قيمة الحد ما )1 �nu ثابتة ؟ 

�) نفرض أن2 �nuغير ثابتة ، ونعرف المتتالية� �nv : من اجل كل عدد طبيعي كما يليn  ،1

2n nv u ��  عدد حقيقي . �. حيث�

�حتى تكون �عين العدد الحقيقي �nv .متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها 

0) نفرض أن:3 3000u �1000و  � �. 

�بين أن -أ     �nv متتالية هندسية يطلب تعيين أساسهاq  0وحدها الأولv. 

 . nبدلالة nuثم استنتج nبدلالة nvأكتب  -بـ    

�) أدرس اتجاه تغير المتتالية4 �nu على . 

�) بين أن5 �nu .متقاربة 

0حيث:  nSالمجموع n) أحسب بدلالة6 1 ............n nS v v v� � � �. 

nSالمجموع n) أحسب بدلالة7 0حيث:  	 1 ............n nS u u u	 � � � �. 
 

 ن) 04 ( الثانيالتمرين 
 
�:ثلاث حدود متتابعة بهذا الترتيب لمتتالية هندسية فان cو ab , أنه إذا كانت بين )1 �� �2 2 2a b c a b c a b c� � � � � � � . 

 . 3276و مجموع مربعاتها 78ثلاث حدود متتابعة لمتتالية هندسية علما أن مجموعها هو cوa , 18حيثcو aالعددين) أوجد 2
 
  ن) 08(  الثالثلتمرين ا

 
�متجانسالمتعامد و المعلم الالفضاء المنسوب إلى  �; , ,O i j k �k . 

�نعتبر النقط  �0,2,1A،� �2,2,2B،� �1,0,1C �و� �4, 2,0D � �ليكنو � �Sمركزها سطح الكرة التي O 12ونصف قطرهاr �. 

ABبحيث:  
و �أ ــ عين العددين الحقيقيين  )1 AC AD� 
� �A AC A
AC.  
 ؟ Dو A،B،Cــ ماذا تستنتج بالنسبة للنقط  ـب     

�اكتب معادلة ديكارتية لسطح الكرة ) 2 �S ةالنقط ، ثم تحقق أنBإلى تنتمي � �S. 

�للمستقيماكتب تمثيلا وسيطيا ) 3 �و Aالذي يشمل النقطة  �� �2;0; 1u �  شعاع توجيه له. ��

� تقاطع المستقيم نقطة E ) عين احداثيات4 �مع المستوي �� �P 2ذي المعادلةz � � . 

�نقط تقاطع سطح الكرة Gو Fإحداثيات جد) 5 �S مع المستقيم� �� . 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 15/05/2018 ءالثلاثا                                                                                                      - بومدفع – فروجي الإخوة نوية ثا
رض 2 :قسم                                                                                                                                    سا 2 : المدة   
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 ن) 08 الأول (التمرين 

1( � �nu 1متتالية ثابتة تكافئ 0n nu u� � 1فان nطبيعيأي من اجل كل عدد  � 0........n nu u u� � � 0وعليه بحل المعادلة � 0
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1) لدينا:2 1

1

2n nv u �� �� 1أي�
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 ن) 04 ( الثانيالتمرين 
1 ( , ab وc  2معناهثلاث حدود متتابعة بهذا الترتيب لمتتالية هندسيةb a c� � . 

�لدينا �22 2 2a c a c a c� � � � �تكافئ � �22 2 22a c b a c� � � �وبإضافة � �2b� إلى طرفي المعادلة نجد� �22 2 2 2a c b a c b� � � � �  

�منهو �� �2 2 2a c b a c b a c b� � � � � � �وعليه  � �� �2 2 2a b c a b c a b c� � � � � � �.� �1 
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2ABبما أن-بـ AC AD� �A AC A2  نستنتج أن النقطفإنناA،B،C وD  . من نفس المستوي� �0,5 

�معادلة ديكارتية لسطح الكرة ) 2 �S لتي مركزهاا O  12ونصف قطرهاr هي من الشكل:  �
2 2 2 12x y z� � �.� �0,5 

�لدينا � � � � �2 2 2
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 و   ،   مثلث حيث :   

 ) بينّ أنّ :  1

 ) باستعمال مبرهنة الكاشي أحسب الطول 2

 ) ما طبيعة المثلث 3

 أحسب مساحة المثلث ) 4

 
 

 

 حيث: مجموعة النقط  نعتبر  في المستوي المنسوب الى معلم متعامد ومتجانس
 ،  والنقطتان       مع   
 ونصف قطرها  دائرة يطلب تعيين مركزها  بين أن أ)   -1 

 ،  ، ب) أنشئ الدوائر       
    في  عندما يتغيرّ  عينّ مجموعة النقط ج)       

 في النقطة  للدائرة  أكتب معادلة المماس  -    2
 مع حامل محور التراتيب  عين نقطتي تقاطع الدائرة  -3
 مماس للدائرة   ذو المعادلة  بين أن المستقيم  -4
  ونسبته التحاكي الذي مركزه   ليكن  -  5
   أ/ أكتب العبارة التحليلية للتحاكي      

 ، ماذا تستنتج ؟  بالتحاكي  صورة المستقيم  ب/ أكتب معادلة المستقيم      
 بالتحاكي  صورة الدائرة  ج/ أحسب طول و مساحة الدائرة      

 
   

ادة ــــــفي م  الثالث  الثلاثي خ�بار  إ    الـري�اض���ات  

 554#نوية !ؤل نوفمبر 
 أ&غواطط

 ساعة  02المدة: 
21/05/018التاريخ: 21/05/2018التاريخ:  

اتت  ر)ضيات )ضض
2

  )قة  ــــــــــــــدق�  25التوق�ت ((                         ::ا,تمر*ن أ&ول
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07.5
اطنق

05
اطنق

en
cy

-ed
uc

ati
on

.cنعتبرنعتبر نس
مع مع 

ف قطرهاونصف قطرها 

co
m/ex

am
s

مث  

ّّ أن أنّّ   :  11 ال مبرهنة الكاشي باستعمال مبرهنة الكاشي أx) بين) بينّ

 المثلث 

لمثلث 

s

omco
m

co
m

ssssssssssssmsmsssssssssssmsmsssssssssmm

e

mm

eeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeee

2as.ency-education.com
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.نعتبر النقط:  في الفضاء المنسوب الى معلم متعامد و متجانس 
   و     ، 

 هو النقطة  )  أ/  أثبت أنّ مرجح الجملة المثقلة 1   

 من الفضاء حيث :   مجموعة النقط ب/ عينّ      
 تعين مستوي.  و  أ) بين ان النقط  ) 2    
  عمودي على المستوي بينّ أنّ المستقيم ب)        
 .معادلة ديكارتية للمستوي ج/ عينّ         
 ) أكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم 3   
  و المستوي  تقاطع المستقيم   عينّ إحداثيات النقطة ) 4   
  يتقاطعان وفق دائرة يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها واnموعة  ) أثبت أنّ المستوي 5   

 *** ا>تهــــــــــــــــــى ***..........................                                                                                                

 

 

بLٔ)م هذا الشهر الفضيل ، ٔ!سLلٔ الله الكريم !نٔ يتقHلّ صلوا?كم وصيامكم وجميع طا@ا?كم و!نٔ 

 ويجعل الرّ)ن ^]كم والفردوس ثوا]كم يوسّع !رٔزاقكم ويجيب دعوا?كم  
 
...عطm سعيدة   *تمنى لكم التوف�ق والنgاحح --ن--أ&سdتاذ: توaسي    

 ))قةــــــــــــــدق�  440التوق�ت ( الثثا,تمر*ن الث
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معادلة ديكامعادلة ديكارتية للمسّج/ عين
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 ر�ضي  2المس�توى :                      الحراش                                     –
نوية وريدة مداد 
 سا  2المدة :                                                      2019/  2018الس�نة ا�راس�ية : 

 اخ)بار الفصل الثالث في مادة الر�ضيات 
 

 نقاط) 07( ا4تمر.ن أ,ول :
 الوJدة     من المس�توي المHسوب إلى معلم م)عامد و م)CاBس    و  نعتبر النقطتان 

ن )                            1(  .............................................                            .    القيمة المضبوطة لـ  Nينّ  -1
 ن ) 1(  ..........................................................                      .        هي   Vٔن مساJة المثلث بينّ  -2
 ن ) N.....  )1.5لى الترت_ب    و    وري القطعتينمح   و   المس�تقيمين  المعاد\ ا�.كارتية لكل من N /Vٔينّ  -3
 ن ) 1(  .                            ..................................................  يطة gلمثلث  معاد\ د.كارتية efاdرة المح Nينّ ب/   
         :   مجموNة النقط من المس�توي لتكن – 4

 .  و نصف قطرها    داdرة مركزهاو                     
 ن ) 0.5(  .......................................           .   ونصف قطرها  داdرةيطلب  تعيين مركزها   VٔنVٔ/ بينّ      

 ن ) 0.5(  .                                                      .........................................................  معاد\ ا�اdرة Nينّ   ب/    
  ن ) J............. ... )1.5داثيuيها .............يطلب تعيين إ    مsس�تان في نقطة و Vٔن ا�اdرrن جـ / بينّ      

 
 نقاط) 06( ا4تمر.ن الثاني :

             و              بـ :   م)تاليتان Nدديتان معرف)ان Nلىو

 ) 2الوJدة  (  علم م)عامد وم)CاBس  نقطة من المس�توي المHسوب إلى م  
،  : BVٔشئ النقط.  1     ، ، ،  ن ) 1(  ....................................... في نفس المعلم   .  
 .     :    نضع من �Vٔل كل Nدد طبيعي .  2   

        / Vٔ   ّنّ بينVٔ   ٔساسهاV تالية هندس�ية(دها أ,ول      مJ يطلب تعي_�ه      و.......................................  )ن ) 1.5 
 ن ) 1(  ......................................                                                             .       بدلا\   ب / Vٔكتب       

 ن ) 0.5(  ........................؟ ونصف قطره   تHتمي إلى القرص ا�ي مركزه     �كون النقط ج / إبتداء من Vٔي رتبة         
 قائم ومuساوي الساقين في   Nلما Vٔن المثلث  – 3

 ح�ث :      fلخط المنكسر  Vٔ / Vٔحسب الطول    
 ن ) 1.5(  .....................  .                                                                         

 ن ) 0.5(  .....................................                                                    .        ب / Vٔحسب  
 
 
 

 Vٔقلب الصف�ة
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تتتنقطنقطتانتان  ننلل تتتنعنعتبر اتبر ا
بلمضلمضبوبوطة لينNينّ-1 يملقلقيمة ايمة ا ا ا

ثثثلملمثلثثلث ينّ سسسممساJةساJة ا من  Vٔ ٔ
تتاد\ ا�.كارالمعاد\ ا�.كاريييتتية لكلية لكل من
ة efاdرة اية efاdرة المح لمحيطةيطةتتكارد\ د.كاريت

ويتوي تسس� سسسلملم قط من انقط من ا نل : Nة ا

ونصفونصف قط مركزها يين مركزها mm مركزهاداdرة مركزها
                                                

يطلبفي نقطةتان في نقطة

t    

)2الوJدالوJدة ((    
........................................

.............................................ه
........................................

( ...................................؟

ن )ن )11.5.5(( ......
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 موفقاتت
 

رمضا�كن م�ارك  وعيد�ن 
 سعيد وعطلتكن Vٔسعد  

 
 نقاط) 07( ا4تمر.ن الثالث :

 .   تCاBس الم تعامد و الم علم المHسوب إلى الم  الفضاءفي 
 المعرف و المس�توي  و  ، ،  نعتبر النقط 

     gلمعاد\ ا�.كارتية 
 المطلوب : Vٔجب بصحيح Vٔو خط�ٔ مع تبر.ر الإ�ابة في كل Jا\ من الحالات التالية  :

 ن ) 1.5............................. (         .   تعين مس�تو�    و  ،    النقط  – 1
 ن ) 1.5............................. ( .      محتوى في المس�توي   المس�تقيم  – 2
 ن ) 1.5............................. (  . هي معاد\ fلمس�توي      -3

4-     ،  ن ) 1.5............................. (   . هو تمثيل وس�يطي fلمس�تقيم         

 ن ) 1.5............................. (           .   ساوي  و المس�توي  المسافة بين النقطة  -5
 ن ) N  .             ) .............................1.5لى    المسقط العمودي fلنقطة هي    النقطة -6

 ن ) 1.5............. ( .      من الفضاء التي تحقق : هو مجموNة النقط   و نصف القطر  سطح الكرة ذات المركز  -7
 
 
 
 

 
   Nلمو§ في المدارس ب_ت الشعر :                            

 تجري الر�ح بما لا  ش�ته©يي السفن ما كل ما .تمنى المرء يدركه ....                    
 لكن لم يعلمو§ Vٔبيات الشعر القائ® :                                  

 نحن الر�ح و نحن البحر و السفن .... تجري الر�ح كما تجري سف�ن�uا            
 يلقاه لو Jاربته الاBٕس و الجن              ا�ي .رتجي ش_³ا بهمته .... إنّ               

 ن الواقعمن ا�.ن يصنعو نيوفك                             
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ٔالمطلوب :المطلوب : Vٔجب

ط نقط ––1 نلل ،     اا
تس�تقيم تقيم –2 سلملم مح  اا

،

تتتس�س�تويتوي سلم س ساويو ا
سسسلملمسقط العسقط العموديهي   ا

هو مجمهو مجموNةomcoقطر ف القطر 
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اجع�ة  المعرفة �حدها الأول لتكن المتتال�ة   ، و�العلاقة ال��
 . أجل (ل عدد طب�#" وذلك من  

 . �العلاقة:  المعرفة من أجل (ل عدد طب�#"  ولتكن المتتال�ة 
6 أن �دلالة أحسب -1 6 أساسها وحدها الأول.  ، ثم ب78 متتال�ة حساب�ة Cطلب تعي78
. اسIنتج اتجاه تغ�7 المتتال�ة -2
                  �ح�ث:  المجمKع �دلالة  أحسب  -أ-3

)�دلالة حدود المتتال�ة .(إرشاد: أQتب حدود �دلالة اسIنتج عPارة  -ب
             . عند  نهاCة المتتال�ةأحسب -4
      ح�ث :     الجداء  دلالة  �أحسب-5

                                                                       

 
 
  مستوي م\سوب إZ معلم متعامد و متجاYس ال

̂" :   الدالة المعرفة ع^ المجال   C و ل�كن  (ما   "
 منحنيها الب�ا_6

" الوث�قة المرفقة)   
6a ) . 

:  أجل (ل عدد طب�#"  ومن،         �ـ :  المعرفة ع^  لتكن المتتال�ة )1
 . 

زا خطوط الرسم .  الحدود  .مثل ع^ محور الفواصل ودون حساب أــ            iم� 
 تقار�ــهاو  ب ــ أعط تخمينا حول اتجاه تغ�7 المتتال�ة           

6 انّه من أجل (ل  -جــ           :       عدد طب�#" ب78ّ

  متناقصة ع^    اسIنتج أنّ .  :  أنه من أجل (ل عدد طب�#" إذا علمت ـــ  د          
 متقار�ة  برّر لماذا ثم              

،            :   ـــــــــــ�ـ  المعرفة ع^    ل�ة نعت�i المتتا)2

 ، أحسب حدها الأول. هندس�ة أساسها  أp برهن أن المتتال�ة 

    ثم احسب   �دلالة   و  �دلالة  بp أQتب 

6 (لا من   أحسب �دلالة  )3 6 الآتي78  : المجموع78
                                                  

 

  الـري�اض���ات  إخ�بار الثلاثي  الثالث في مـــــادة 

 11954#نوية !ؤل نوفمبر 
 &غواطط

 ساعتاننالمدة: 
 13/05/2019التاريخ:

اتت  ر.ضيات .ض
2

 ::ا6تمر2ن أ/ول

5.50
اطنق

 ))دق�قـــــــــــــــــــة   30   التوق�ت (

  )دق�قـــــــــــــــــــةة 40  التوق�ت (  ا6تمر2ن الثاني

70
اطنق
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ولتكن المتتاولتكن المتتال�ة 

�أحسبأحسب -11
7سIنتج اتجاه تغاسIنتج اتجاه تغ�-2

�دلال�دلالة  حسب أحسب -أ
�دلاج عPارة اسIنتج عPارة 

علمتتال�ةنهاCة المتتال�ة
ح�ثالجداءالجداء لة  

  

س متجاYس 

: ^Ctioio
أجلومنومن،    

زازا خط iiزززم�م� ii

صة ع^متناقصة ع^ 

o
n con co)cتcoت��ت��ت���cقق�قق�cocooo
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:   ـــــــــــ�ـ  المعرفة ع^   نعت�i المتتال�ة )4
ثابتة ،   أp برهن أنّ المتتال�ة 

المجمKع:  �دلالة  ثم أحسب 
 
 

 

 الذي معادلته ل�كن المستوي و  معلم متعامد و متجاYس م\سوب إZ الفضاء 

    

 و     ،    ،   ولتكن النقط  

6 أن النقط )1 6 مستوي و ،  ب78  تع78
 تحقق أن هذا المستوي هو )2
 وwعامد  الذي vشمل  أQتب تمث�لا وس�ط�ا للمستق�م )3
6 النقطة )4 6 أن المسافة ب78  x"  (P)والمستوي  ب78
6 احداث�ات النقطة )5  مع المستوي  ، تقاطع المستق�م  ع78

6 ثم      . و المستوي  اسIنتج من جدCد المسافة ب78
6( (S) معادلتها "   x" سطح ال|رة ال}�

     a  ( 6 أن مركز ال|رة  .  (S)ت\ت�" إZ  ثم تأQد أن  6و نصف قطرها  هو  (S)ب78
       b وضح مركز و نصف قطر الدائرة    ((C)   تقاطع(S)  و(P) . 

** اDتهــــــــــــــــى ****  

                                                                   
 

    

 

 

 

  .....................comtounsi_nawri@yahoo ....................... 

  

7.50  )دق�قـــــــــــــــةة التوق�ت ( الثثثا6تمر2ن ال 
اطنق

.H  رGاHلولاية   ةةمركز اM نورمالمو قريب  

 ونصف القطر كفاه ؟؟؟؟؟؟؟؟؟

...رمضان fريــــــم   2تمنى لكم التوف�ق والن\احح --ن--أ/سYتاذ: توVسي   
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نقط تكن النقط 

7تع8وو،، النقط 
لمستوي هو هذا المستوي هو 

الذا للمستق�م س�ط�ا للمستق�م 
(Pوالمستووالمستوي ةلنقطة 

طع المس، تقاطع المستق�م 
و المستويو المستوي 6ب8

 

6و نصف قطرهاو نصف قطرها 

(و (S(S)تقاطع تقاطع     C)(C)ئرة 
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 أقلب الصفحة
 

  ع   -لأستاذ:  س ا                                                                            عبدالله  بئرخادم   الصديقثانوية 

                            ادة الرياضيــــاتفي مـــــختبار الثالث لاا           

ه1440رمضان 17الأربعاء  ساعتان:المدة
م2019ماي  22الموافق    

 رياضيات الثانية  :المستوى 

 �ن  08 �:التمرين الأول  
)المتتالية العددية )nu  : 0المعرفة بـ 6u � n   :1، و من أجل كل عدد طبيعي�

1
2 1

2
n nu u n� � � �

 

3احسب    -1 2 1, ,u u u 4وu
3nمن أجل كل عدد طبيعي أ)  برهن    -2 0nuأن :  � � 

1nu  بدلالة  nuب) أكتب           4nمن أجل كل عدد طبيعي، ثم استنتج � 2أن :   � 3nu n� � 
limجـ) احسب            nn

u
���

  

) المتتالية العددية-3 )nv عدد طبيعي المعرفة من أجل كلn      :4 10n nv u n� � �
)أ) بين أن          )nv  .متتالية هندسية  عين  أساسها و حدها الأول

      nبدلالة    nuثم  استنتج      nبدلالة     nvاكتبب)       

1  المجموع :  nجـ) احسب بدلالة     2 ......n nS u u u� � � � 

1        الجداء:   nد) احسب بدلالة       2 ......n nP v v v� � � � 

 
  � ن  �09:  التمرين الثاني 
�متجانسالمتعامد والمعلم النسوب إلى مالفضاء   �; , ,O i j k �k النقط طي نع � �1;1;2A،� �1;3;0B،� �2;1;1C  

;0;0)و   )D m معm 4عدد حقيقيm �  . 

CA.أحسب ) 1 CB    طبيعة المثلث  ثم استنتجABC. 

�بين أن الشعاع)  2 �1;1;1n � �شعاع ناظمي للمستوي � �ABC  كتب معادلة ديكارتية له .أثم 

 .mبدلالة  mVحسب حجمه أرباعي وجوه ثم  ABCDتحقق أن أ /    ) 3

mV 1حتى يكون  mعين  بـ /              u v�. 

)كتب التمثيل الوسيطي للمستقيمأ / أ   ) 4 �العمودي على المستوي  �( �ABCيشمل منتصف القطعة  و
 �AB . 

)نقطة كيفية من  M/ بـ            MAتحقق أن ، �( MB MC� � 

)من Hبين أنه توجد نقطة وحيدة  ـ /ج          HAتحقق  �( HO�  حداثياتها.إيطلب تعيين 

)لى نفس سطح الكرة إتنتمي  Cو  O  ،A  ،Bاستنتج أن النقط /  د          )Sالمميزة.  يطلب تعيين عناصرها 

�عين مجموعة النقط )  5 �; ;M x y z  حيث : من الفضاء� �2 22 2 5 ( 4) 0x y z x y z� � � � � � � �. 
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احساحسب    --11
منأ)  برهنأ)  برهن    -2

بدلاnnuب) أكتبب) أكتب    
limm احسب جـ) احسب  nnn

uu
���

)يةة العددية )( )nnالمعرفةالمعرفة
( متتالية هندمتتالية هندسية   (

ثم  استثم  استنتج       nnلالة   

.........nnuu   : مجموع : 

    nn......... vv.......... nn...................

��O i jO; النقطعععطي طي نعنع,

لة ديكارتية لهمعادلة ديكارتية له .


طعة صف القطعة 
 ��ABA

e
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      � ن    03 ��  :التمرين الثالث  

 : خطأ في كل حالة من الحالات التالية مع تصحيح ال صحيح أو خطأ مع التبرير:  ب   أجب                    

 

)عادلة سطح الأسطوانة الدورانية التي محورها م  -  1   )xx� ونصف  قطرها: 2هي 2 2 2x y� � 

مبدأ المعلم ونصف زاويته الرأسية  oمعادلة سطح  المخروط الدوراني الذي رأسه   - 2
3

:ومحوره  � ( )zz� 

2هي 2 23
0

3
x y z� � � 

الأعداد الحقيقية   - 3
4 3

, ,
3 4

� أساسها   هندسية بهذا الترتيب  تشكل  حدود متتابعة لمتتالية    ���
4

3
q � 

4-    3
lim(1 ( ) )

4

n

n���
� 3غير موجودة  لأن           �

( 0)
4

� � 

)متتالية  العدديةال – 5     )nu  كما يلي  **المعرفة في : 
1

2u   و    �
1

1
( )
2 1

n n

nu u
n�

�
�

�
   

 *  في   هي  متتالية متناقصة تماما                          

      6 -     1
lim sin
x
x

x���
� ��

                                  

 
 

 ع-.س: اذ المادةتأس    ... بالتوفيق و عطلة سعيدة    صح  رمضانكم  
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s2

الأعداد الحالأعداد الحقيقي   --33

33
m(1 ( ) )m(1 ( )

33

4����
(((

)دية )n المعرفة فالمعرفة في 

*   في  في  تماما صة تماما    *
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1الصفحة  اقلب الصفحة  

 التمرينين الاول او الثاني و الباقي اجباري احدعليك اختيار 

 ن6:ولل  ا التمرين

،نسحب عشوائيا  -1، -2، -2، -3، -3، -3متماثلة لا نفرق بينها عند اللمس تحمل الارقام  كريات  6 علىيحتوي كيس 

 . βو   αنسجل رقمي الكرتين المسحوبتين و نرمز لهما كرتين من الكيس ،و  ن واحدآ  و في 

𝛼|العدد   المتغير العشوائي الذي يرفق بكل عملية سحب 𝑋ليكن  − 𝛽| . 

 ؛ثم عرف قانون احتماله. 𝑋عين مجموعة قيم المتغير العشوائي  (1

 𝑋للمتغير العشوائي و الانحراف المعياري 𝑉(𝑋) ،التباين𝐸(𝑋)( احسب كل من الامل الرياضياتي 2

 ن6التمرين الثاني:

ɪ) 𝐴𝐵𝐶  مثلث قائم في A و متساوي الساقين حيث   :𝐴𝐵 = 𝐴𝐶 =  5𝑐𝑚 ؛ 

G  :4 نقطة من المس توي التي تحقق𝐴𝐺⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  هي مرجح الجملة المثقلة G اثبت ان     ⃗ 

{(𝐴, 𝛼); (𝐵, 𝛽), (𝐶, 𝛾) ; 𝛼 𝛽و  تعيين الاعداد الحقيقية  مع  { 𝛾  

  ɪɪ)  لتكنM نقطة كيفية من المس توي ،𝑢⃗    و𝑣  شعاعين حيث  :𝑢⃗ = 2𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  + 𝑀𝐵⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  + 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗⃗⃗  

 𝑣 = −2𝑀𝐴⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ + 𝑀𝐵⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  + 𝑀𝐶⃗⃗⃗⃗⃗⃗   

 .   MG⃗⃗⃗⃗⃗⃗ بدلالة الشعاع  𝑢⃗عبر عن الشعاع  .1

= 𝑣 آ ثبت ان : .2 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ 

= 𝑣 :حيث  D  آ نشئ النقطة .3 𝐴𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ 

   𝐴𝐺و  𝐴𝐷:   من كل  cm  آ حسب بـ .4

∥ :  التي تحقق M مجموعة النقط (T) عين ثم انشئ .5 𝑢⃗ ∥ −∥ 𝑣 ∥= 0  

 ن6التمرين الثالث :

1 ) (𝑐) دائرة مثلثية التي مركزها 𝑜  المرفق بالمعلم  (𝑜; 𝑖 ; 𝑗 )  

        𝐼   1) النقطة التي احداثياتها;   : حيث(𝑐) نقطة من A و (0

𝑘 ∈ ℤمع   (𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) =
𝜋

6
+ 2𝑘𝜋   

 )الشكل المقابل( [𝐴𝐼] منتصف القطعة B و  

a) للنقطتين  عين الاحداثيات الديكارتيةA    وB )تعطى القيم المضبوطة( 

 ولاية بجاية

 ثانوية ايت داود حسين

 26/05/2022التاريخ:

اختبار الثلاثي الثالث في مادة 

 الرياضيات

 2021/2022الس نة الدراس ية:

 ثانوي رياضيات. 2المس توى:

 المدة: ساعتان            
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 التوفيقب                                               2الصفحة                                                                  

b) بين آ ن  :
√2+√3

2
 𝑂𝐵 = 

c) للزاوية الموجهة عين القيس الرئيسي (𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗ , 𝑂𝐵⃗⃗ ⃗⃗ :   القيمة المضبوطة لـ 𝑂𝐵𝐼  ثم اس تنتج باس تعمال المثلث  (⃗ 

𝑐𝑜𝑠
𝜋

12
 

=:   آ ن اذا علمت ( 2
√2−√3

2
  𝑠𝑖𝑛

𝜋

12
 

a) احسب القيمتين المضبوطتين لكل من   :𝑐𝑜𝑠
11𝜋

12
𝑠𝑖𝑛  و  

7𝜋

12
   

b) في المجال حل   [0,2𝜋] لمعادلة ذات المجهولا𝑥  : √3 − 2𝑠𝑖𝑛(𝑥 −
𝜋

4
) = 0 

 ن8التمرين الرابع:

 ɪ)  تعتبر الدالة𝑓𝑚 على المعرففة ℝ − {−1; :  بـ  {1
𝑥2+𝑚𝑥

𝑥2−1
  𝑓𝑚(𝑥)  . وس يط حقيقي 𝑚  حيث    =

 .لمحور الفواصل ا عند المبدآ  موازياسمما 𝑓𝑚 التي من آ جلها يقبل بيان الدالة   𝑚 ( عين قيم1     

ɪɪ ( نضع  𝑚 = ℝ المعرفة على 𝑓 الدالةو نعتبر  2 − {−1; : بـ   {1
𝑥2+2𝑥

𝑥2−1
  𝑓(𝑥) = 

;𝑜)تمثيلها البياني  في المس توي المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس   (𝑓∁) و ليكن 𝑖 ; 𝑗 )   . 

∞−→𝑓(𝑥)𝑥  احسب (1
𝑙___𝑖𝑚    ; 𝑓(𝑥)𝑥→+∞

𝑙___𝑖𝑚;  ;  𝑓(𝑥)  ;    𝑥→1
𝑙___𝑖𝑚 𝑓(𝑥)𝑥→−1

𝑙___𝑖𝑚  .  فسر النتائج هندس ياثم       

ℝ   من 𝑥 بين آ نه من اجل كل (2 − {−1; : فان {1
−2(𝑥2+𝑥+1)

(𝑥2−1)2
  𝑓′(𝑥) =. 

ℝ على .𝑓′(𝑥) ادرس اشارة  (3 − {−1;  . ثم شكل جدول تغيراتها 𝑓 و اس تنتج اتجاه تغير الدالة {1

2𝑦  ذو المعادلة المس تقيمتوازي التي  (𝑓∁) اساتممما هو عدد  (4 = 6√2 . 

 1−  اشارة العبارةادرس  (5
𝑥2+2𝑥

𝑥2−1
𝑦  المعادلةللمس تقيم ذو  بالنس بة (𝑓∁) ثم اس تنتج الوضع النس بي لـ  = 1   

𝑓(𝑥)  و حل المعادلة     𝑓(0) احسب (6 =  .(𝑓∁) آ نشئ ثم   0

𝑓(𝑥)   المعادلة  عدد و اشارة حلول 𝑚 ناقش بيانيا و حسب قيم  الوس يط الحقيقي (7 = 𝑚 . 

ɪɪɪ     )لتكنℎ   دالة معرفة على   ℝ − {−1; |:   بـ{1
𝑥2+2𝑥

𝑥2−1
|. ℎ(𝑥) = 

 .دون رمز القيمة المطلقة ℎ   آ كتب عبارة الدالة (1

 . (𝑓∁)  انطلاقا من (ℎ∁)  ف يمكن انشاءيبين ك  (2
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إخت�ار  الفصل الثالث                                                                             ثان��ة د�دوش مراد – م�لة- 
 السنة الثان�ة ر�اض�ات                                                                                      يوم  20 ماي 2024 

G مادة ال�Fاض�ات                                                                                            المدة: ساعتان
QVاخت�ار 

 التم�Fن الأول:( 06.5 نقطة)
  أجب  |ـ "صحيح" أو "خطأ" مع التعل�ل:    

ح�ث      من المستوي المعرفة |المعادلة:     مجموعة النقط     1(  

     G� دائرة ل�G تكون               G
ق�م العدد الحق���  

و ال�س�ة    ذو المركز         Gالتحا�| �G صورة   لجملة لمرجح  معناه      النقطة  )2    

 �� لدينا ) 3       . الق�مة المضبوطة لـ      

و و G مثلث      
Q4     ح�ث  ك��(  

  -أ     

    G� |التحا�G الذي �س�ته     صورة المثلث      مساحة المثلث-ب        

G :( 07.5 نقطة)
Qن الثا��Fالتم 

المستوي م�سوب إ� المعلم المتعامد و المتجا�س   

نعت¡  النقط   

شعاع ناظ¢G له   و     الذي §شمل النقطة   )أ©تب معادلة د�¨ارت�ة للمستق�م1  

ثم اس­نتج قªسا للزاو�ة      و و      أحسب الجداء السل¢G  -أ)2

ثم حدد |دقة طب�عة المثلث      أحسب الجداء السل¢G  -ب     

و نصف قطرها    Q مركزها     ثم ع±² ذات القطر    أ©تب معادلة الدائرة -)أ3  

مح�طة |المثلث     Q -ب    الدائرة  أن ب±²  

|ال�س�ة للدائرة     ثم اس­نتج  وضع�ة   و المستق�م     Q النقطة-ج    أحسب المسافة ب±²  

G نقطة تختلف عن    
QV و المماس للدائرة    الموازي لـ    )أ©تب معادلة د�¨ارت�ة للمستق�م4  

G تحقق :   
من المستوي ال�¹ مجموعة النقط    5ºحدد طب�عة و عنا(  

 
 أقلب الصفحة
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Gم العدد الحقق�م العدد الحق��G

للللجمللجملة للجح مرجح 

x.. الق�مة الق�مة الم
  �ث   

|الت   ث لمثلث       
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�ةلزاو�ة   

ها

ة

ن
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 التم�Fن الثالث:( 06 نقاط)

اجع�ة التال�ة:        و |العلاقة ال¡�      معرفة  |حدها الأول متتال�ة عدد�ة  

G معلم متعامد و متجا�س 
QV |ــــ       G للدالة  المعرفة ع¾   

Qهو التمث�ل الب�ا�    

           و  المستق�م     هو المنصف الأول  . (أنظر الش¨ل ع¾ الوث�قة المرفقة )

زا خطوط الرسم  دون حسابها م¡  و ، مثل ع¾ محور الفواصل الحدود -أ )1     

ضع تخمينا حول اتجاه تغ¡± المتتال�ة -ب         

متناقصة تماما.   Q أن المتتال�ة    . ب±² فإن ه من أجل Äل عدد طب�GÃ  إذا علمت أن -ج         

ح�ث       : G¾� ماÄ  ال : G¾� ماÄ معرفة    المتتال�ة العدد�ة نعت¡  )2   

Q حدها الأول  �طلب تعي±² أساسها   حساب�ة متتال�ة   أثÅت أن  -أ          

|دلالة      أن ثم اس­نتج     . أ©تب ع�ارة  -ب         

|دلالة أحسب-ج           المجم�ع :       .    

ح�¹ �كون     Q ق�مة                         ثم ع±²  

 

 

 

 |التوفيق

  عطلة سع�دةو 
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ثل ع¾ محمثل ع¾ محور ا-

خمينا حولضع تخمينا حول اتج

نه من أجل Äله من أجل Äل عدت أن

لمعرمعرفةاال   د�ة

أساسهاأساسها  ب�ةحساب�ة 

c  أن ­نتج اس­نتج 

n
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الثالث الفصــــــــــــل  اختبار

 في مادة الرياضيات

يمنع إستعمال اللون الأحمر والأخضرملاحظة: 

𝐴𝐵𝐶𝐷𝐴𝐶𝐸

(𝐶)𝐷𝐷𝐶

A

( 𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗)(𝐸𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐸𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗)

B𝐸𝐷𝐶𝐸𝐷𝐴

C

(𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗)(𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗)

D
2019

4
(𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ ; 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ )

E(𝐷𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ; 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) + (𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) = 𝜋

F𝐸𝐷𝐵

(𝑢𝑛)ℕ∗ {
𝑢0 = 0 
𝑢1 = 1 

𝑢𝑛+1 = 7𝑢𝑛 + 8𝑢𝑛−1

(𝑤𝑛)

𝑤𝑛 = 𝑢𝑛+1 + 𝑢𝑛
A

/(𝑤𝑛)

/𝑤𝑛𝑛

B𝑣𝑛 = (−1)
𝑛 × 𝑢𝑛(𝑡𝑛)

 𝑡𝑛 = 𝑣𝑛+1 − 𝑣𝑛
/𝑡𝑛𝑤𝑛

/𝑣𝑛𝑢𝑛𝑛

/
1

lim
8 9

n

nn

u

→+

 
= 

 

06

06
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𝑚4 

𝑓𝑚ℝ − {−1}

𝑓𝑚(𝑥) =
2𝑥2 +𝑚𝑥 + 2

(𝑥 + 1)2

(𝐶𝑚)( ); ,O i j

A 𝑙𝑖𝑚
|𝑥|→+∞

𝑓𝑚(𝑥)

B 𝑚𝑙𝑖𝑚
𝑥→−1

𝑓𝑚(𝑥)

C 

/ 𝑥 ∈ ℝ − {−1}

𝑓′𝑚(𝑥) =
(4 − 𝑚)𝑥 − 4 +𝑚

(𝑥 + 1)3

/ 𝑚𝑓𝑚

D (𝐶𝑚)Ω

E (𝐶𝑚)𝜔

F (𝐶𝑚)

G (𝐶0)   

 

07 

01 



 

14
 

20212022

 تصحيح مقترح 
 الثالثالفصل  لاختبار

 في مادة الرياضيات

A ( 𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗)(𝐸𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐸𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗)

𝐴𝐵𝐶𝐷( );
2

DA DC


=

2(𝐸𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐸𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) = ( 𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) ⟹ (𝐸𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐸𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) =
1

2
( 𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) ⟹ (𝐸𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐸𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) =

𝜋

4

B 𝐸𝐷𝐶𝐸𝐷𝐴

𝐴𝐶𝐸𝐸𝐴 = 𝐸𝐶

𝐴𝐵𝐶𝐷𝐴𝐷 = 𝐷𝐶

𝐸𝐷𝐶𝐸𝐷𝐴

C (𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗)(𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗)

(𝐸𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗; 𝐸𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) =
1

2
(𝐸𝐴⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐸𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) =

1

2
(
𝜋

4
) =

𝜋

8
𝐷𝐶𝐸

(𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) + 2(𝐸𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗; 𝐸𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) = 𝜋 ⟹ (𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) = 𝜋 − 2(𝐸𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗; 𝐸𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) 

⟹ (𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) = 𝜋 − 2(𝐸𝐷⃗⃗ ⃗⃗  ⃗; 𝐸𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) 

⟹ (𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) = 𝜋 − 2
𝜋

8
 

⟹ (𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) =
3𝜋

4

( )
3

;
4

DE DA


=

D 
2018𝜋

6
(𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗)

2019𝜋

4
=
2016𝜋 + 3𝜋

4
=
2016π

4
+
3𝜋

4
= 504𝜋 +

3𝜋

4
=
3𝜋

4
= (𝑂𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝑂𝐴⃗⃗ ⃗⃗  ⃗)

E (𝐷𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ; 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) + (𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) = 𝜋

𝐴𝐵𝐶𝐷( );
4

DB DC


=

(𝐷𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ; 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) + (𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) =
𝜋

4
+
3𝜋

4
= 𝜋

F 𝐸𝐷𝐵

(𝐷𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ; 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗) + (𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗; 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) = 𝜋 ⟹ (𝐷𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ; 𝐷𝐸⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) = 𝜋

𝐸𝐷𝐵

06 
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A 

/ (𝑤𝑛)

𝑤𝑛+1 = 𝑢𝑛+2 + 𝑢𝑛+1 = 7𝑢𝑛+1 + 8𝑢𝑛⏟        
𝑢𝑛+2

+ 𝑢𝑛+1

= 8𝑢𝑛+1 + 8𝑢𝑛 = 8(𝑢𝑛+1 + 𝑢𝑛) = 8𝑠𝑤
𝑤0 = 1(𝑤𝑛)81

/ 𝑤𝑛𝑛𝑤𝑛 = (8)
𝑛

B 

/ 𝑡𝑛𝑤𝑛
𝑡𝑛 = 𝑣𝑛+1 − 𝑣𝑛 = (−1)

𝑛+1 × 𝑢𝑛+1 − (−1)
𝑛 × 𝑢𝑛  

= (−1)𝑛+1 × 𝑢𝑛+1 + (−1)
𝑛+1 × 𝑢𝑛 = (−1)

𝑛+1(𝑢𝑛+1 + 𝑢𝑛) 
= (−1)𝑛+1 × 𝑤𝑛

/ 𝑣𝑛𝑢𝑛𝑛

 {

𝑡0 = 𝑣1 − 𝑣0
𝑡1 = 𝑣2 − 𝑣1

⋮
𝑡𝑛−1 = 𝑣𝑛 − 𝑣𝑛−1

𝑡0 + 𝑡1 + 𝑡2 +⋯+ 𝑡𝑛−1 = 𝑣1 − 𝑣0 + 𝑣2 − 𝑣1 + 𝑣3 − 𝑣2 +⋯+ 𝑣𝑛 − 𝑣𝑛−1

𝑡0 + 𝑡1 + 𝑡2 +⋯+ 𝑡𝑛−1 = −𝑣0 + 𝑣𝑛

𝑡𝑛 = (−1)
𝑛+1 × 𝑤𝑛 ⟹ 𝑡𝑛−1 = (−1)

𝑛 × 𝑤𝑛−1⟹ 𝑡𝑛−1 = (−1)
𝑛 × (8)𝑛−1 

⟹ 𝑡𝑛−1 = (−1)
𝑛 ×

(8)𝑛

8
⟹ 𝑡𝑛−1 =

(−1 × 8)𝑛

8
 

⟹ 𝑡𝑛−1 =
(−8)𝑛

8

𝑡0 + 𝑡1 + 𝑡2 +⋯+ 𝑡𝑛−1 = −𝑣0 + 𝑣𝑛 ⟹−1(
1 − (−8)𝑛

1 − (−8)
) = −0⏟

−𝑣0

+ 𝑣𝑛  

⟹ 𝑣𝑛 = −(
1 − (−8)𝑛

9
)

⟹ 𝑣𝑛 =
1

9
((−8)𝑛 − 1)

𝑣𝑛 = (−1)
𝑛 × 𝑢𝑛 ⟹ 𝑢𝑛 =

𝑣𝑛
(−1)𝑛

⟹ 𝑢𝑛 =
(−8)𝑛 − 1

9(−1)𝑛

C 𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

[
𝑢𝑛

8𝑛⁄ ]

𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

[
𝑢𝑛
8𝑛
] = 𝑙𝑖𝑚

𝑛→+∞
[

(−8)𝑛 − 1
9(−1)𝑛

8𝑛
] = 𝑙𝑖𝑚

𝑛→+∞
[
(−8)𝑛 − 1

8𝑛 × 9(−1)𝑛
] = 𝑙𝑖𝑚

𝑛→+∞
[
(−8)𝑛 − 1

9(−8)𝑛
] 

= 𝑙𝑖𝑚
𝑛→+∞

[
(−8)𝑛 (1 −

1
(−8)𝑛

)

9(−8)𝑛
] = 𝑙𝑖𝑚

𝑛→+∞
[
1 −

1
(−8)𝑛

9
] =

1

9

06 
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A 𝑙𝑖𝑚
|𝑥|→+∞

𝑓𝑚(𝑥)( )
2

2

2
• lim lim 2m
x x

x
f x

x→+ →+

 
= = 

 

(𝐶𝑚)𝑦 = 2±∞

B 𝑙𝑖𝑚
𝑥→−1

𝑓𝑚(𝑥)

𝑙𝑖𝑚
𝑥→−1

𝑓𝑚(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→−1

(
2𝑥2 +𝑚𝑥 + 2

(𝑥 + 1)2
) =

4 −𝑚

0+

4 −𝑚 > 0𝑚 < 4𝑙𝑖𝑚
𝑥→−1

𝑓𝑚(𝑥) = +∞

4 −𝑚 < 0𝑚 > 4𝑙𝑖𝑚
𝑥→−1

𝑓𝑚(𝑥) = −∞

C 𝑥 ∈ ℝ − {−1}𝑓′𝑚(𝑥) =
(4−𝑚)𝑥−4+𝑚

(𝑥+1)3

𝑓𝑚
′ (𝑥) =

(4𝑥 + 𝑚)(𝑥 + 1)2 − 2(𝑥 + 1)(2𝑥2 +𝑚𝑥 + 2)

(𝑥 + 1)4
 

=
(4𝑥 + 𝑚)(𝑥 + 1) − 2(2𝑥2 +𝑚𝑥 + 2)

(𝑥 + 1)3
=
(4 −𝑚)𝑥 − 4 +𝑚

(𝑥 + 1)3

𝑓𝑚

𝑓𝑚
′ (𝑥) = 0 ⟹

(4 −𝑚)𝑥 − 4 +𝑚

(𝑥 + 1)3
= 0

(4 − 𝑚)𝑥 − 4 +𝑚 = 0 ⟹ 𝑥 = 1

(𝑥 + 1)3 ≠ 0 ⟹ 𝑥 + 1 ≠ 0 ⟹ 𝑥 ≠ −1

4 −𝑚 > 0𝑚 < 4

+∞1−1−∞𝑥
+0−−(4 −𝑚)𝑥 − 4 +𝑚
++−(𝑥 + 1)3

+0−+𝑓𝑚
′ (𝑥)

2+∞+∞

𝑓𝑚(𝑥)

𝑓(1)2

4 − 𝑚 < 0𝑚 > 4

+∞1−1−∞𝑥
−0++(4 −𝑚)𝑥 − 4 +𝑚
++−(𝑥 + 1)3

−0+−𝑓𝑚
′ (𝑥)

𝑓(1)2

𝑓𝑚(𝑥)

2−∞−∞

D (𝐶𝑚)Ω

(𝐶𝑚)1Ω(1; 𝑓𝑚(1))

E (𝐶𝑚)𝜔
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𝑚 = 0( )
( )

2

0 3

2 2

1

x
f x

x

+
=

−

𝑚 = 1( )
( )

2

1 3

2 2

1

x x
f x

x

+ +
=

−

𝑓0(𝑥) = 𝑓1(𝑥) ⟹
2𝑥2 + 2

(𝑥 − 1)3
=
2𝑥2 + 𝑥 + 2

(𝑥 − 1)3
⟹ 2𝑥2 + 2 = 2𝑥2 + 𝑥 + 2 ⟹ 𝑥 = 0

(𝐶𝑚)𝜔(0; 𝑓𝑚(0))𝜔(0; 2)

F (𝐶𝑚)

(𝑥𝑥′)

𝑓𝑚(𝑥) = 0 ⟹
2𝑥2 +𝑚𝑥 + 2

(𝑥 + 1)2
= 0 ⟹ 2𝑥2 +𝑚𝑥 + 2 = 0

Δ = 𝑚2 − 4(2)(2) = 𝑚2 − 16 = (𝑚 + 4)(𝑚 − 4)

+∞4−4−∞𝑚
+−0+𝑚2 − 16

♦ Δ > 0(𝑚 + 4)(𝑚 − 4) > 0  𝑚 ∈ ]−∞;−4[ ∪ ]4;+∞[

𝑓𝑚(𝑥) = 0
( )( ) ( )( )

2 1

4 4 4 4
;

4 4

m m m m m m
x x

− − + − − + + −
= =

♦ Δ = 0(𝑚 + 4)(𝑚 − 4) = 0𝑚 = −4

𝑓𝑚(𝑥) = 0
4

m
x

−
=𝑥 = 1

♦ Δ < 0(𝑚 + 4)(𝑚 − 4) < 0𝑚 ∈ ]−4; 4[

𝑓𝑚(𝑥) = 0

(𝑦𝑦′)

𝑓𝑚(0) =
2(0)2 + (0) + 2

((0) − 1)
3 = 2 

(𝐶𝑚) ∩ (𝑦𝑦
′) = {2}

G (𝐶0)

𝑚 = 0

+∞1−1−∞𝑥
+0−+𝑓𝑚

′ (𝑥)

2+∞+∞
𝑓𝑚(𝑥)
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