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  .تلام�� ه��سة ال��ائ� �له� إناث  3تلام�� ه��سة م�ن�ة �له� ذ��ر و 

  " الل��ة م� نف� ال��� 
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  .ن��� الآن و����قة ع��ائ�ة تع��� تل���ی� م� ه�ا الق�� أح�ه� رئ�� والآخ� نائ� 

  .ال��غ�� الع��ائي ال�� ی�ف� ��ل ل��ة ع�د تلام�� اله��سة ال�ه��ائ�ة ف�ها 
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7 2025 3 1446 1302     13م�اعف لــ .  
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0و����  7 02   في ن�ام ال�ع�اد ذو

  .في ال��ام الع��� 
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 ال��ه�ر�ة ال��ائ��ة ال���ق�ا��ة ال�ع��ة
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 على ال���شح أن ���ار أح� ال��ض�ع�� الآت��� 
 ال��ض�ع الأول

  

تل���ا م�زع�� على أر�ع ت���ات ��ا یلي �18ه 

تلام�� ه��سة م�ن�ة �له� ذ��ر و  4ذ��ر ،  3تلام�� ه��سة م��ان���ة م�ه� 

 .تلام�� م� ه�ا الق�� ����قة ع��ائ�ة  4
 : ��ال�ال� م� ال��ث��
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ال��غ�� الع��ائي ال�� ی�ف� ��ل ل��ة ع�د تلام�� اله��سة ال�ه��ائ�ة ف�ها 

هي  Xب�ر أن ال��� ال����ة لـ  0;1;2  ث� ع�ف قان�ن إح��الX . 

���� ���  ث� ع�� ���ة الع�د ال���قي   Xالأمل ال��اض�اتي لـ 

  

nادرس ت�عا ل��� الع�د ال���عي    .  13على  3nب�اقي ق��ة الع�د   

اس���ج �اقي الق��ة الإقل���ة للع�د  202519621446  13على .  

n  :6ب�� أنه م� أجل �ل ع�د ���عي  20267 2025 3 1446 1302n   

: ال�ي ت�ق�   2 3 1 3 229 2 1446 0 13n nn n    

7في ن�ام ال�ع�اد ذو الأساس  612ال�� ����  

7ث� أك�� الع�د  و   N  في ال��ام الع���

nإلى ج�اء ع�امل أول�ة ث� إس���ج ��� الع�د ال���عي 

bو aج� الع�دی� ال���ع���  3: ح��   311 2025m d   ح��( ; )d PGCD a b
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  )نقا� 04( :ال����� الأول 

�ه  اتيق�� لل�ال�ة تق�ي ر�اض�

تلام�� ه��سة م��ان���ة م�ه�   5
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ال��غ�� الع��ائي ال�� ی�ف� ��ل ل��ة ع�د تلام�� اله��سة ال�ه��ائ�ة ف�ها  Xنع��� 

ب�ر أن ال��� ال����ة لـ   )1

)اح�� )2 )E X الأمل ال��اض�اتي لـ   

  )نقا� 05( :ال����� ال�اني 

ادرس ت�عا ل��� الع�د ال���عي) أ )1

اس���ج �اقي الق��ة الإقل���ة للع�د ) ب

ب�� أنه م� أجل �ل ع�د ���عي ) 2

nع�� الأع�اد ال�����ة ) 3

 Nل��� الع�د ال���عي ) 4

  .  3الأساس 
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إلى ج�اء ع�امل أول�ة ث� إس���ج ��� الع�د ال���عي  2025حلل الع�د ) أ) 5

aج� الع�دی� ال���ع��� ) ب
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  )نقا� 04( :ال����� ال�ال� 

)نع��� ال���ال�ة الع�د�ة  )nu  0ال�ع�فة ���ها الأول 1u   وم� أجل �ل ع�د ���عيn  :1 2n nu u    

n  :0ب�ه� �ال��اجع أنه م� أجل �ل ع�د ���عي  -أ  )1 2nu  . 
n  :2ب�� أنه م� أجل �ل ع�د ���عي  -ب 2

1 (2 )n n n nu u u u     ث� اس���ج أن ال���ال�ة( )nu  وم�قار�ةم��ای�ة  

2( ( )nv  ال���ال�ة الع�د�ة ال�ع�فة على  بــ :ln 2 lnn nv u   

)ب�� أن ال���ال�ة  ) أ )nv  1ه��س�ة أساسها
2

 .��ل� تع��� ح�ها الأول  
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  )نقا� 07( :ال����� ال�ا�ع 

(I  نع��� ال�الة الع�د�ةg  ال�ع�فة على  بــ :( ) (2 1) 1xg x x e     

 .، ث� ش�ل ج�ول تغ��اتها  gتغ�� ال�الة  ادرس إت�اه  )1

)، ث� إس���ج إشارة  g(0)اح��   )2 )g x  على .  

(II  ل��� ال�الة الع�د�ةf  ال�ع�فة على  2: بــ( ) ( 1)xf x x e    

)و  )fC  ت���لها ال��اني في ال����� ال����ب إلى ال�عل� ال��عام� ال���ان� ; ,O i j
 
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x
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)ادرس ال�ضع ال���ي لل����ي ) ب )fC  ال���ة لل�������( ) .  

)':  xب�� أنه م� أجل �ل ع�د ح��قي ) أ) 3 ) ( 1) ( )xf x e g x  .  

  .، ث� ش�ل ج�ول تغ��اتها  fاس���ج إت�اه تغ�� ال�الة ) ب

)ب�� أن ال����ي ) 4 )fC  إنع�اف ��ل� تع��� إح�اث��ها �ق�ل نق�ة.  

)اك�� معادلة ) 5 )T  0م�اس لل����ي ع�� ال�ق�ة ذات الفاصلةx  وال�ار م� م��أ ال�عل�.  
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  )نقا� 04( :ال����� ال�اني 

  9على  5nب�اقي ق��ة  nادرس ح�� ��� الع�د ال���عي  )1

2025ب�� أن الع�د  )2 19621948 2 1954 1446    9م�اعف للع�د  

n  :21ن�ع م� أجل �ل ع�د ���عي   )3 5 5 ... 5n
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 )نقا� 04( :ال����� ال�ال� 

و������ خ��او�� ت��لان ال�ق���  1،  0،  - 1،  - �����1 ص��وق على أر�ع ���ات ح��اء ت��ل الأرقام 

  .ال���ات م��اثلة لا نف�ق ب��ها �الل��  1و���ة س�داء ت��ل ال�ق�  0 ، -1

(I  ن��� ع��ائ�ا ������ في آت واح�  
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)اح��   -           )P A B .  
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  ث� ن��� ع��ائ�ا ������ على ال��الي دون إرجاع          
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م��ای�ة ت�اما على  fب�� أن ال�الة )  3 0;1  وم��اق�ة ت�اما على 1;  . ث� ش�ل ج�ول تغ��اتها  

)لل����ي  ادرس ال�ضع ال���ي)  4      )fC ل������ �ال���ة ل( )  ذو ال�عادلةy x .  

)ب�� أن ال�عادلة ) 5      ) 0f x   تق�ل حل��  و  0,33: ح�� 0,34   1,95و 1,96    

)ارس� ) 6      )  و( )fC .  

2 : ال��ج� ت�اما ع�د حل�ل ال�عادلة mح�� ��� ال�س�� ال���قي  ب�ان�ا ناق�) 7 lnx x xme xe   

(II  نع��� ال�الةh  ال�ع�فة على ال��ال 1;   بــ :( ) 1 ( 1 2 )ln( 1)h x x x x       و( )hC 

  .ت���لها ال��اني في نف� ال�عل� ال�اب� 

)ب�� ��� ���� إن�اء  -  )hC  إن�لاقا م�( )fC ) .الإن�اء غ�� م�ل�ب (  
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  لق��ة ا
و 

  ال��افقات
  

  ال����� ال�اني
 : 13على  3nب�اقي ق��ة  nال�راسة ت�عا ل��� الع�د ال���عي ) أ )1

: ل�ی�ا  03 1 13  ، 13 3 13  ، 23 9 13  ، 33 1 13  إذن ب�اقي الق��ة
  :  3دور�ة ودورها 

        3 2k            3 1k                3k            n    
             9            3              1           3n    

: ل�ی�ا   1446 3 13  1962و 3(654)  وم�ه 19621446 1 13   
أ�        202519621446 1 13   

6الع�د :  nت��ان أنه م� أجل �ل ع�د ���عي  )2 20267 2025 3 1446 1302n    
  : 13م�اعفا لـــ 

ل�ی�ا  2025 10 13  و  10 3 13   وم�ه 2025 3 13    
اذن  2 3 2 3((2025) ) (( 3) ) 13n n    وم�ه 6 3 22025 ((3) ) 13n n   

وعل�ه  62025 1 13n ..................................................).1(  
ول�ی�ا  1446 3 13  2026و 3(675) 1    
وعل�ه  20261446 3 13..................................................).2(  
ول�ی�ا  1302 2 13.....................................................).3(  

:ن��  )3(و ) 2(و ) 1(م�  6 20267 2025 3 1446 1302 7 9 2 13n         
أ�  6 20267 2025 3 1446 1302 0 13n       

: ال�ي ت�ق�  nتع��� الأع�اد ال�����ة  )3 2 3 1 3 229 2 1446 0 13n nn n     : 

ل�ی�ا  2 3 1 3 2 229 2 1446 6 9 13n nn n n n        وم�ه 2 6 9 0 13n n     
أ�   2( 3) 0 13n    ع�د أولي اذن  13و��ا أن 3 0 13n    أ� 3 13n     أ�
 10 13n   13وم�ه 10n    ح�� .  

4(  
7

3

612

0 02
1 6 ; 1 2

N

N



 
 

 
 
    

وم�ه  

0 1 2 3

0 2 3 5 6

2 7 1 7 6 7 7
2 3 3 3 3 3

1 6 ; 1 2

N
N


   

 

       
          
    

   

وم�ه 
303 343
1008 2

1 6 ; 1 2

N
N




 

 
  
    

        أ� 
343 1008 301
1 6 ; 1 2

 
 

 
    

   

  1م� أجل   707ل�ی�ا
343

   م�ف�ض 

  2م� أجل  5: فان    وم�ه( ; ) (5;2)   . 
1008(2) 2 2018N     7وم�ه 2025N   .  
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 :إلى ج�اء ع�امل أول�ة  2025ت�ل�ل ) أ )5

                                     

3
3
3
3
5
5

  

2025
675
225
75
25
5
1

4أ�       22025 3 5    

32025: ح��  nاس���اج ���  0 n     3مع�اه \ 2025n  1وم�هn   3اوn   

اذن   1;3n .  
)تع��� ال��ائ�ات ال�����ة ) ب ; )a b  ح��:  

                            )1   ........(

3 311 2025
( ; )
( ; )

m d
m PPCM a b
d PGCD a b

 
 
 

   

  :ل�ی�ا 

                             )2   ........(
'
'

' ' 1

a b md
a a d
b b d
a b

 
 
 
  

   

3: ن�� ) 1(في ) 2(نع�ض  3( ' ' ) 11 2025a b d d   وم�ه
3 3(( ' ') 11) 2025d a b    3وم�ه \ 2025d  1وم�هd   3اوd    

1dم� أجل    3ن��( ' ') 2014a b    وه� م�ف�ض.  
3dم� أجل    3ن��( ' ') 64a b   وم�ه  

                                                     
' ' 4
' ' 1
a b
a b
 

  
   

4   1  'a   

1  4   'b   
12  3  a   
3 12  b   

  
اذن  ( ; ) (3;12),(12;3)a b   

  
  
  



  ال���ال�ات
  الع�د�ة

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

   ال����� ال�ال� 
�n  :0ال��اجع أنه م� أجل �ل ع�د ���عي  ال��هان) أ )1 2nu  : 

):ن�ع  ) : 0 2nP n u   00ل�ی�ا 1 2u    (0)اذنP  ص���ة.  
)نف�ض أن  )P n  ص���ة م� أجل ع�د ���عي ��فيn  0أ� 2nu   وم�ه

0 2 4nu   0وم�ه 2 2nu   10أ� 2nu    وم�ه( 1)P n   ص���ة اذن
( )P n  أنه م� أجل �ل ع�د ���عي  وراث�ة وعل�ه ن����جn  :0 2nu  .  

n  :2أنه م� أجل �ل ع�د ���عي  ت��ان) ب  2
1 (2 )n n n nu u u u   :  

22 2 2 2
1 2 2 (2 )n n n n n n n nu u u u u u u u         وه� ال��ل�ب.  

2ل�ی�ا  2
1 (2 )n n n nu u u u     1وم�ه 1( )( ) (2 )n n n n n nu u u u u u      وم�ه

1
1

(2 )n n
n n

n n

u uu u
u u




 


n  :0أنه م� أجل �ل ع�د ���عي  ��ا   2nu   ن����ج

n  :1م� أجل �ل ع�د ���عي  انه  0n nu u    و�ال�الي ال���ال�ة( )nu  م��ای�ة.  
)ل�ی�ا ال���ال�ة  )nu  وم��ای�ة و�ال�الي فهي م�قار�ة  2م��ودة م� الأعلى �الع�د.  

)أن ال���ال�ة ت��ان) أ )2 )nv  1ه��س�ة أساسها
2

 : تع��� ح�ها الأول و 

lnل�ی�ا  2 lnn nv u   وم�ه

 

1 1

1ln2 ln ln2 ln 2 ln2 ln(2 )
2

1 1 1 1 1 1ln2 ln(2) ln( ) ln(2) ln( ) ln(2) ln( )
2 2 2 2 2 2

n n n n

n n n n

v u u u

u u u v

      

       
 

)اذن ال���ال�ة  )nv  1ه��س�ة أساسها
2

0:  الأولح�ها  و  0ln 2 ln ln 2v u    

n      :0ب�لالة  nvع�  ال�ع��� ) ب 

1 ln 2ln 2
2 2

n
n

n nv v q     
 

  .   

  nت���� أنه م� أجل �ل ع�د ���عي 
1
2

2

2

nnu  
 
 

  : ل�ی�اln 2 lnn nv u   وم�ه

ln ln 2n nu v   وم�ه  

                       
ln 2 11

ln 2 ln 2 ln 22 22
1
2

22 2 2 2
2

n nnn n
n

v v
nu e e e e e

   

 
 
 

         

limب اح� nn
u


  :11

22

2 2lim lim lim 2
22

n

n
nn n n
u

   
 
 

   .  

   ل�ی�ا  : nب�لالة  nTو  nSح�اب �ل م�  )3

      0 1 1 0

11
1 12... ln 2 2ln 2 111 21

2

n

nn

n n

qS v v v v
q

                     
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0 1
0 1 0 10 1

0 1 0 1

0 1 0 0 1 1

ln 2 ln 2 ln 2
2 2 2... ...

ln 2 ln 2 ln 2 ln 2 ln 2 ln 2
1 1 1 1 1 1... 1 1 ... 1
2 2 2 2 2 2

1 31
2 2

n
n nn

n n n n n n n

n n

n n n n n n

n n n n n n

n n

v vvT C C C C C C

C C C C C C  

       

                             
           

        
   

   

ال�وال 
  الع�د�ة

  

  ال����� ال�ا�ع
(I 1 ( ل�ی�ا :'( ) (2 3) xg x x e   2واشارتها م� نف� إشارة 3x    
  : ج�ول الإشارة  

                                            3 / 2                                                  x   
                                                         0                             '( )g x   

  

3م��ای�ة ت�اما على ال��ال  gاذن ال�الة  ;
2

    
;3وم��اق�ة ت�اما على  

2
    

   

 : ج�ول ال�غ��ات 

                                            3 / 2                                                  x   
                                                         0                             '( )g x   

1                                                                                                            
 

                                               3/22 1e     

 
    ( )g x   
 

   
2  ((0) 0g   م� خلال ج�ول ال�غ��ات ال�اب� ن����ج أن إشارة( )g x  ت��ن :  

                                                0                                                  x   
                                                         0                         ( )g x   

(II 1 (lim ( )
x

f x


   ،lim ( )
x

f x


    

) أ) 2  2 2lim ( ) lim ( 2) lim 2 lim ( 2) 0x x x x x

x x x x
f x x x e x xe xe xe e

   
                    

)وم�ه  ) : y x   مقار�ا لــ( )fC  ع�� .  
):  xم� أجل �ل ) ب   ) ( 2)x xf x x xe e    وم�ه( ) 0f x x   تع�ي
0x   اوln 2x   وم�ه ���ن ال�ضع ال���ي م��� في ال��ول ال�الي:  

                      0                                    ln 2                           x   
                                0                                                           xxe   
                                                                    0               2xe    

                               0                                 0                 ( )f x y   

( )fC ت��  ( )        ( )fC ) ف�ق  )        ( )fC ت�� ( )  ال�ضع ال���ي    

  :  xم� أجل �ل ) أ) 3 

   2'( ) ( 1) 2 ( 1) ( 1) ( 1 2 ) ( 1) ( )x x x x x x xf x e xe e e e xe e g x            
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)'إشارة ) ب  )f x  : 

                                              0                                               x   
                                                        0                             ( )g x   
                                                                                           1xe    

                                                       0                         '( )f x   

  . م��ای�ة ت�اما على  fوم�ه ال�الة  
 :ج�ول ال�غ��ات 

                                              0                                               x   
                                                       0                         '( )f x   

                                                                                                          

                                                           0   

  

 
     ( )f x   
 

وت�اف� على اشارتها  0م� خلال ج�ول ال�غ��ات ال�اب� ل�ی�ا ال���قة الأولى ت�ع�م ع��  )4
)وه�ا �ع�ي ان ال����ي  )fC  (0;0)�ق�ل نق�ة إنع�اف هي م��أ ال�عل�O . 

5( ( )T  0معادل�ه م� ال��ل 0 0'( )( ) ( )y f x x x f x    ول�ی�ا( )T  م� ال���أ ���
0:مع�اه  0 0'( )(0 ) ( ) 0f x x f x    0أ� 0 2

0 0 0( 1) ( ) ( 1) 0x xx e g x x e      ت�افيء
0 0

0 0 0( 1) ( ) ( 1) 0x xx e g x x e         0وم�ه 0 0
0 0( 1) (2 1) 1 1 0x x xx e x e e          وعل�ه

0 0
0 0( 1)( 2 ) 0x xx e x e    0وعل�ه 0x   (0)'وم�ه( 0) (0)y f x f    و�ال�الي :( ): 0T y   

)ان�اء  )6 )  ،( )T  و( )fC  :  
)حل�ل ال�عادلة  )7 )f x mx هي ف�اصل نق� 

)تقا�ع ال����ي   )fC  مع ال������ات:  
( ) :m y mx   وه�ه ال������ات �لها ت�ور  

   m=1م� أجل :ح�ل م��أ ال�عل� وعل�ه 
)فان  )m  ی���� على( )  وم� أجلm=0   
)فإن  )m  ی���� على حامل م��ر الف�اصل. 

 :ال��اق�ة  - 

 M<0  0* .ال�عادلة تق�ل حلا وح��ا<m<1  ال�عادلة تق�ل ثلاث حل�ل. 
  1م� أجلm   ال�عادلة تق�ل حل��. 

 :2قابلة للإش�قاق على  Hال�الة ) أ )8 21 1'( ) 2 2( 1) 2 (1 2 ) 2
4 4

x x x xH x e x e e x e         أ�

2 2 21 1'( ) 2 2 2
2 2

x x x x x xH x e xe e e e xe       2وم�ه'( ) 2 x xH x e xe   أ�

 '( ) (2 ) ( 2) ( )x x x xH x xe e xe e f x x         اذن'( ) ( ) ( )H x x f x h x    

) ب 
ln 2

ln 2

0
0

5( ) ( ) (ln 2) (0) ln 4
4

S h x dx H x H H       وهي ���ة م�احة ال���

)ال����� ال���د  )fC  وال������( )  0وال������ات ذات ال�عادلاتx   وln 2x  .  
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