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 الموضوع الأول 

 نقاط (  06  : )التمرين الأول         

5n  الإقليدية  للعدد قسمة  بواقي  n أدرس حسب قيم العدد الطبيعي . 1
 . 7  على

عدد  لل قليدية الإ  قسمةالعين باقي  .2
 . 7على  14352014

)  العدد  nأنه من أجل كل عدد طبيعي    بين  .3 )6 1 1435 64 5 3 2014 2 25n n+ −  +  7 يقبل القسمة على.   

  : حتى يكون  nعين الأعداد الطبيعية  .4 14352014 2 1 0 7n+ +  . 

 نقاط (  06)  : التمرين الثاني         

)العددية  لتكن المتتالية                      )nu  0:   كما يلي المعرفة على 1u 1   و     =

1
4

3
n nu u+ = +                     

2أحسب    ـ أ   .1 1;u u
 . 

n  :1أنه من أجل كل عدد طبيعي   بالتراجع  برهن   ـ ب       6nu   . 

)المتتالية   أن  بين   ج ـ        )nu متزايدة . 

         2.  ( )nv 6كما يلي  :     متتالية عددية معرفة علىn nv u= − 

1nv  عبر عن  ـ أ                )  استنتج طبيعة المتتاليةثم ،   nvدلالة ب + )nv (يطلب تعيين أساسها وحدها الأول)  . 

):  nبين أنه من أجل كل عدد طبيعي     ـ ب               )
1

5
3

n

nv
 

= −  
 

   . 

n:  0دلالة ب nS أحسب المجموع  .3           1 2 ...n nS v v v v= + + + +     

        

        

 

 

 

 4من  01الصفحة 

 



          

                                                                           نقاط ( 08 ) التمرين الثالث:           

       g  بـمعرفة علىعددية دالة :( ) 26g x x bx c= − c;حيث + b                 ( )gC 

).  عددان حقيقيان       )gC إلى معلم متعامد  منسوب  تمثيلها البياني في مستوي 

)و متجانس          ); ;O i j.( لـــل المقابــــأنظر الشك  )                  

I.   ةـبياني بقراءة    : 

)عين  . 1 )1g    ،( )2g   و
3

'
2

g
 
 
 

. 

c; العددان الحقيقيانعين   .2     b. 

)إشارة  xعين حسب قيم العدد الحقيقي  .3         )g x.      

II.f  بـ معرفة علىعددية دالة:  ( ) 3 22 9 12 5f x x x x= − + − 

       ( )fC  و متجانس   إلى معلم متعامد  تمثيلها البياني في مستوي منسوب( ); ;O i j . 

 جدول تغيراتها . ثم شكل  fالدالة تغير  تجاه إأدرس   .1                 

بين أن النقطة  ـ   أ   . 2                 
3 1

,
2 2

A
 

− 
 

)لمنحنى ل انعطاف هي نقطة   )fC . 

) أكتب معادلة المماسب ـ                    )T  للمنحنى ( )fC  في النقطةA . 

):   xتحقق أنه من أجل  كل عدد حقيقي   ـ  أ   . 3   ) ( ) ( )
2

1 2 5f x x x= − − 

)المنحنى تقاطع  نقط  استنتج  ب ـ                  )fC . مع محور الفواصل 

)أحسب   ج ـ                  )0f    ارسم  ثم( )fC  و( )T. 

):  ةــا المعادلــل بيانيـح ـ د                        ) 1f x = −  . 

       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 4من  02الصفحة 



 

 :  الموضوع الثاني

 نقاط (  06)  : رين الأولالتم         

2:  نضع kمن أجل كل عدد طبيعي                  3 4 5 6k k k k k

kA = + + + + . 

 :   تحقق أن  .1          4 3 7 ثم بين أن :   ،  − 3 6 7A  

2nلكل من العددين  اقي القسمة الإقليدية وب nدرس حسب قيم العدد الطبيعي  أ ـ أ .2         

5nو 

 . 7على  

 . 7على  1435Aو   2014A  للعددين الإقليديةأوجد باقي القسمة  ب  ـ        

                

  ( نقاط  06)  التمرين الثاني:          

1.  ( )nv  1 متتالية حسابية حدهّا الأوّلv  وأساسهاr  . 

  :علما أن rالأساس  و 1vالحد الأول عين أ ـ            
1 2 3

4 5 6 7

24

74

v v v

v v v v

+ + =


+ + + =
    

6023nv  :يحقق  nعين أصغر عدد طبيعي  ثم ،  n  بدلالة nvأكتب   ب ـ                . 

n :  1نضع من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم   .2       2 ...n nS v v v= + + + 

)بين أن :    *           )2 3 7nS n n= 153nS :حتى يكون nمعدوم الغير عين العدد الطبيعي ، ثم   + =  . 

)العددية  لتكن المتتالية .3        )nu  المعرفة على


1كما يلي :    1u 1و  = 3n nu u + =  عدد حقيقي.  حيث   +

عين قيمة العدد الحقيقي   أـ            
)حتى تكون المتتالية    )nu .ثابتة 

عين قيمة العدد الحقيقي   ب ـ           
)حتى تكون المتتالية   )nu. هندسية 

2  في الحالتين n  بدلالة nS'أحسب المجموع  ج ـ            0و −= ) حيث: = ) ( ) ( )1 1 2 2' ...n n nS v u v u v u= − + − + + − 

                           

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 4من  03الصفحة 



 

  نقاط (  08)  التمرين الثالث:          

                 f  معرفة على عددية دالة   ;2 2;− + بـ:    ( )
1

2
2

f x
x

= −
−

 

     ( )fC  و متجانس   إلى معلم متعامد   تمثيلها البياني في مستوي منسوب( ); ;O i j. 

 من xتحقق أنه من أجل كل   ـأ   .1   ;2 2;− +  :( )
2 5

2

x
f x

x

−
=

−
 

 عند أطراف مجالات التعريف المفتوحة.  fنهايات الدالة  أحسب  ـ ب  

 ثم شكل جدول تغيراتها . fأدرس اتجاه تغير الدالة   ـ ج            

)لمنحنى ل  عين المستقيمات المقاربةـ  أ   .2         )fC النقطةاستنتج إحداثيتي  ، ثم  I مركز تناظر المنحنى  ( )fC. 

)المنحنى  بين أن ـ ب              )fC  ين مماس يقبل( )1T و( )2T  يوازي المستقيم  كل منهما( )  2ذو المعادلة 2 1 0x y− − =   

 ثم أكتب معادلتيهما .                   

)أرسم   ـأ  . 3 )fC و المماسين  ( )1T  و( )2T . 

)بين أن المستقيم    ـ ب               )'  2: ذو المعادلة 5y x= )المنحنى  يقطع  − )fC ا يطلب تعيينهة في نقط . 

        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 4من  04الصفحة 



 الإجابة النموذجية للبكالوريا التجريبي شعبة آداب و فلسفة  

 الموضوع الاول: التمرين الأول:   

بواقي  القسمة   nدراسة حسب قيم العدد الطبيعي  .  1

5nالإقليدية  للعدد 
 :7على  

       

     

3 2 1 0

6 5 4

6 7 ; 4 7 ; 5 7 ; 1 7

1 7 3 7 ; 2 7 ;

5 5 5 5

5 ;5 5 k

   

   
 

6 5k + 6 4k + 6 3k + 6 2k + 6 1k + 6k n 

 الباقي  1 5 4 6 2 3

  تعيين باقي القسمة  الإقليدية  للعدد  .2
 : 7لى ع 14352014

   1435 6 239 12014 5 7 5 7 +   لأن : 

 2014 5 7 ;1435 6 239 1 =   5ومنه: الباقي هو  +

)نبين .3 )6 1 1435 64 5 3 2014 2 25n n+ −  +  7 يقبل القسمة على : 

( ) ( )   6 1 1435 64 5 3 2014 2 25 20 15 2 7 0 7n n+ −  +   − +  

: حيثnتعيين الأعداد الطبيعية .4 14352014 2 1 0 7n+ +   

  14352014 2 1 0 7n+ +    معناه 5 2 1 0 7n+ +  

  أي : 2 6 7n  معناه   − 4 2 4 1 7n   

  إذن : 4 7n   :ومنه; 7 4k n k = + 

 التمرين الثاني : 

2  حساب الحدود ـ أ. 1 1;u u:2 1

49 13
;

9 3
u u= = 

1أن بالتراجع  برهن ن  ـ ب 6nu   : 

)لتكن الخاصية   )1 6 :nu p n  
01.من أجل: 1 1 6; 0u n =  )  ومنه: = )0p .صحيحة 

).نفرض صحة الخاصية 2 )p n و نبرهن صحة( )1p n + 
)لدينا: )1 ...1 6nu  ( في1بضرب طرفي المتباينة )  

1

3
 

)نجد:   4ثم بإضافة   )
1 1 1

1 ...1 4 4 6 4
3 3 3

nu +  +   + 

11ومنه:   6nu + 
)، إذن   )1p n  صحيحة. +

1نستنتج أن:  بالتراجع   مبدأ الاستدلالحسب  2و1من  6nu . 

)  بين أن المتتاليةج ـ ن )nu1  :متزايدة 0n nu u+ −  

( )nu1  معناه   متزايدة 0n nu u+ −   . 

( )1

1 2
4 6 0

3 3
n n n n nu u u u u+ − = + − = −    :ومنه( )nuمتزايدة   

1nvالتعبيرعن  ـ أ .2 1  :لديناnvدلالة ب + 1 6n nv u+ += −
 

)ومنه:  )1

1 1 1
2 6

3 3 3
n n n nv u u v+ = − = − )، نستنتج أن  = )nv م 

هندسية أساسها 
1

3
0 وحدها الأول:  0 6 5v u= − = −     

)نبين أن ـ ب )
1

5
3

n

nv
 

= −  
 

)   لدينا:: )0

1
5

3

n

n

nv v q
 

= = −  
 

 

n: 0 بدلالة nS  جـ ـ أحسب المجموع 1 2 ...n nS v v v v= + + + + 
1

1

0

1
1

15 13
1

1 2 3
1

3

n

n

nS v

+

+

  
−    −     = = −           − 

 

 

 التمرين الثالث:

I. 1  :تعيين.( ) ( )
3

1 2 ' 0
2

g g g
 

= = = 
 

 

c; العددان الحقيقيان ن يعيت . 2 b: ( )' 12g x x b= −  

( ) ( ) ( )

( ) ( )

2

2

1 6 1 1 0

2 6 2 2 0

3 3
' 12 0

2 2

g b c

g b c

g b


 = − + =


= − + =


    = − =   
    

;12 ومنه:   18c b= = 

)إشارة  x  الحقيقي ن حسب قيم العدديعيت. 3 )g x:    

+         2             1         − x 

)إشارة  +         ـ    + )g x    

III. 1. دراسة إتجاه تغير الدالةf  جدول تغيراتها: و تشكيل 
( ) ( )2' 6 18 12f x x x g x= − +  ومنه :  =

+       2              1        − x 
) + ـ + )'f x 

+ 0 

              ( )1− − 
( )f x 

3 . أ ـ نبين أن2 1
,

2 2
A
 

− 
 

)هي نقطة انعطاف للمنحنى  )fC : 

( ) ( )'' 12 18 'f x x g x= − )، إشارة = )''f x  نفس إشارة( )'g x 

( )'g x   تنعدم مغيرة إشارتها عند
3

2
x )) من  = )gC :ومنه ) 

( )''f x   تنعدم مغيرة إشارتها عند
3

2
x و  =

3 1

2 2
f
 

= − 
 

 

إذن:
3 1

,
2 2

A
 

− 
 

)للمنحنى   هي نقطة انعطاف  )fC .             

)معادلة المماس   ةباـ كت ب )T ل ـ ( )fC  في النقطةA: 

( )
3 3 3

: '
2 2 2

T y f x f
    

= − +    
    

)ومنه:   )
3 7

:
2 4

T y x= − +    

)تحقق أن  الأ ـ  .3 ) ( ) ( )
2

1 2 5f x x x= − − : 

( ) ( ) ( ) ( )( )
2 2 3 21 2 5 2 1 2 5 2 9 12 5f x x x x x x x x x= − − = − + − = − + −    

)ج  نقط  تقاطع المنحنى اب ـ استنت )fC  مع محور الفواصل : 

( ) 0f x y= )معناه  = ) ( )
2

1 2 5 0x x− − معناه    =
5

1;
2

x x= =           

)ومنه:   ) ( ) ( )
5

' 1, ; ,
2

fc xx B C
  

=   
  

 

) باج ـ حس )0f ثم رسم( )fC و( )T:( )0 5f = − 

)ة ـلمعادلي لبيانالحـل د ـ ال ) 1f x = −  : 2S = 

  1 



  

                                          ( )fC               ( )T 

   

 

 

 

                                                                   

 

 الموضوع الثاني: 

 التمرين الأول : 

التحقق من أن :   .1 4 3 7 −  :  

): لدينا  )4 3 7− − إذن    = 4 3 7 − 

  إثبات أن  • 3 6 7A  : 

لدينا
  

2 3 4 5 6k k k k k

kA = + + + أي أن:  +
  

3 3 3 3 3

3 2 3 4 5 6A = + + + + 

لدينا:   4 3 7 ): ومنه − )  
334 3 7 أي:  − 3 34 3 7 −    

  و لدينا  5 2 7 ):ومنه − )  
335 2 7 أي: − 3 35 2 7 −  

  و لدينا  6 1 7 ): ومنه − )  
336 1 7 أي: − 36 1 7 −  

( ) 3 3 3 3 3 3 3 3 32 3 4 5 6 2 3 3 2 1 7+ + + +  + − − معناه − 3 1 7A  −
   

   
إذن:        3 6 7A 

 
 

 :nحسب قيم   7 على 2nبواقي قسمة العدد   تعيينأ.  .2

3 2k + 3 1k + 3k n = 

 7 علىn2باقي قسمة 1 2 4

 : nحسب قيم  7 على 5nبواقي قسمة العدد   تعيين    

6 5k + 6 4k + 6 3k + 6 2k + 6 1k + 6k n = 

3 2 6 4 5 1 
 باقي قسمة 

5n7 على 

:7على 2014Aن باقي قسمة  يي تعب.
 

لدينا  

2014 2014 2014 2014 2014

2014 2 3 4 5 6A = + + + +
 

 

2014ولدينا:   671 3 1=  ومنه    + 20142 2 7   

2014ولدينا   335 6 4=     إذن     + 20145 2 7   

ولدينا:   6 1 7 ): ومنه − )  
201420146 1 7 أي: − 20146 1 7   

ولدينا:   3 4 7 ):  ومنه− )  
201420143 4 7 أي: − 2014 20143 4 7     

( )  
2014

2014 23 2 7 ومنه( )  
2 201420143 2 7



 

أن:  أي  2014 40283 2 7 

4028 1342 3 2=  ومنه  + 40282 4 7 :إذن 20143 4 7
 

   

)ولدينا:   )  
2014

2014 24 2 7 ومنه : 2014 40284 2 7 . 

ولدينا: 40282 4 7
 

: ومنه  20144 4 7 . 

)ومنه: ) 2014 2014 2014 2014 20142 3 4 5 6 2 4 4 2 1 7+ + + +  + + + +
 

 

ومنه: 2014 2014 2014 2014 20142 3 4 5 6 13 7+ + + + 
 

 

لكن: 13 6 7
  

إذن:
    2014 6 7A  

 :  7على  1435A  ن باقي قسمةيي تع

1435لدينا    1435 1435 1435 1435

1435 2 3 4 5 6A = + + + +
 

 

لدينا:   4 3 7 ):ومنه − )  
143514354 3 7 أي: − 1435 14354 3 7 −   

و لدينا  5 2 7 ):ومنه  − )  
143514355 2 7 أي: − 1435 14355 2 7 −  

  و لدينا  6 1 7 ): ومنه − )  
143514356 1 7 أي: − 14356 1 7 −  

)ومنه: ) 1435 1435 1435 1435 1435 1435 1435 1435 14352 3 4 5 6 2 3 3 2 1 7+ + + +  + − − −
  

معناه:  1435 1 7A  −
 

إذن: 1435 6 7A 
 

 

                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                    التمرين الثاني:

( )nv  1حسابية حدها الأول   .مv  1: حيث 2 3

4 5 6 7

24

74

v v v

v v v v

+ + =


+ + + = 

    

1uب الحد الأول  احس  .أ.
 :   rلأساس وا 

)بما أن   )nv2فإن  حسابية.م 1 32v v v= 1ومنه  + 2 3 24v v v+ + =
 

23تكافئ    24v 2أي أن    =

24
8

3
v = = 

4  :وكذلك 5 6 7 74v v v v+ + + = 
)ومنه  ) ( ) ( ) ( )2 2 2 22 3 4 5 74v r v r v r v r+ + + + + + + = 

تكافئ  
24 14 74v r+ 4أي أن   = 8 14 74r + 3rإذن  = = 

ولدينا   
2 1v v r= 1ومنه   + 2 8 3v v r= − = 1  ومنه− 5v = 

ة باكت  ب.
nv   بدلالةn:  لدينا من أجل كل عدد طبيعيn 

( )1 1nv v n r= + )ومنه   − )5 3 1nv n= + 3أي أن  − 2nv n= + 

6044nv  : يحقق n  أصغر عدد طبيعي تعيين . 

6044nv     3تكافئ 2 6044n+  2014 إذنn  

2015nهي:   nأي أصغر قيمة لـ  = 

2. تبيين أن  2 (3 7)nS n n= +  : 
 

( )

( ) ( )

1 2 1...........
2

5 3 2 3 7
2 2

n n n

n
S v v v v v

n n
n n

= + + + = +

= + + = +  

)ومنه:    )2 3 7nS n n= +
 

153nS:  حتى يكون nمعدوم  الغير تعيين العدد الطبيعي   =  

153nSلدينا: =

 

2منه:  و 306nS )  ومنه = )3 7 306n n+ = 

  أي: 
23 7 306 0n n+ − ;61= نحل المعادلة نجد :  = 3721  =  

1ومنه   9n و  =
2

34

3
n =  )مرفوض( −

)  حتى تكون المتتالية . أ. تعيين قيمة العدد الحقيقي  3  )nu
 

 ثابتة.

)لدينا   )nu :1متتالية ثابتة معناه 1 1n nu u u+ = =  ولدينا: =
 1 3n nu u + = 3تكافئ:    + 1+ 2أي:  = =− 

)حتى تكون المتتالية   ب. تعيين قيمة العدد الحقيقي  )nu
 

 هندسية: 

)لدينا   )nu :1متتالية هندسية معناهn nu qu+ عدد حقيقي  qحيث   =

1 ولدينا: 3n nu u + = +
0 ومنه:      3qو = = 

nSحساب المجموع     بدلالةn :
 

2 



2في حالة  )لدينا: :  −= )nu  متتالية ثابتة ومنه 

( ) ( ) ( )

( ) ( )

( )

1 1 2 2

1 2 1 2

' ...

..... .....

(1 1 .... 1)

3 7
2

n n n

n n

n

S v u v u v u

v v v u u u

S

n
n n

= − + − + + −

= + + + − + + +

= − + + +

= + −

 

0في حالة  =  : 

)لدينا:  )nu  3هندسية أساسها   . مq وحدها الأول   =
1 1u = 

ومنه:

( ) ( ) ( )

( ) ( )

( )

( )

1 1 2 2

1 2 1 2

1

' ...

..... .....

1

1

1 3
3 7

2 1 3

1 3
3 7

2 2

n n n

n n

n

n

n

n

S v u v u v u

v v v u u u

q
S u

q

n
n

n
n

= − + − + + −

= + + + − + + +

  −
= −   

−  

  −
= + −   

−  

−
= + +

 

 

 : ثالثالتمرين ال

2التحقق أن.أ.1 5
( )

2

x
f x

x

−
=

−
  منxمن أجل كل 

   ;2 2;− + :( )
1 2( 2) 1 2 5

2
2 2 2

x x
f x

x x x

− − −
= − = =

− − −
 

)  :fب نهايات الدالة  احسب. )lim 2
x

f x
→−

)و = )lim 2
x

f x
→+

= 

2yومنه المستقيم ذو المعادلة  هو مستقيم مقارب أفقي    =

)للمنحنى   )C   في جوار−    و+  

    ( )
2

lim
x

f x


→

= +      ،      ( )
2

lim
x

f x


→

= − 

2xومنه المستقيم ذو المعادلة  هو مستقيم مقارب   =

)للمنحنى   )fC  موازي لمحور التراتيب . 

 :  fتغير الدالة  اتجاه ةسادرج. 

f  على  تقبل الإشتقاقD دالتها المشتقة وf   معرفة بـ   : 

( )
( ) ( )

( ) ( )
2 2

2 2 2 5 1

2 2

x x
f x

x x

− − −
 = =

− −

 

)نلاحظ أن   ) 0f x   من أجل كلxمن   ;2 2;− +   

المجالين  علىتماما متزايدة fومنه  ;2−و  2;+    

 .f جدول تغيرات الدالة

x  2− +  

( )xf   +  +  

( )xf  

+  
 

                               2    

2  
 

−  
)  . أ. تعيين المستقيمات المقاربة للمنحنى2 )fC 

2y ) لـمستقيم مقارب أفقي  معادلة= )fC   في جوار−     و+  

2x )ـمستقيم مقارب ل معادلة = )fC  موازي لمحور التراتيب 

2نستنتج أن: 2I( ; نقطة تقاطع المستقيمين المقاربين هي مركز    (

)تناظر للمنحنى   )fC 

أن  ب. إثبات 
( )fC

)موازيين لـ مماسين  يقبل    )  

)لدينا )   2مستقيم معادلته 2 1 0x y− − )أي :  = )
1

:
2

y x = −      

  ( ) 1f x معناه:   =
( )

2

1
1

2x
=

−

)أي أن  :    )
2

2 1x− =    

2ومنه    4 3 0x x− + 4لدينا   ،= 1إذن:   = 1x 2أو        = 3x = 

)  :المنحنىومنه  )fC 1ماسين معامل توجيههما هو  يقبل م
 

عند 

)نقطتين   ال )1;3A   و( )3;1B 

)معادلة المماس   )T    عندA             :2y x= + 

)معادلة المماس   )T   عند  B             :2y x= − 

)  تقاطع تيين نقطيعب.ت )fC   مع  المستقيم( ) 2المعادلة ذو 5y x= −  

( ) 2 5f x x= تكافئ    −
2 5

2 5
2

x
x

x

−
= −

−
)ومنه    )( )2 5 2 2 5x x x− = − − 

)أي أن   )( ) ( )2 2 5 2 5 0x x x− − − − 22ومنه        = 11 15 0x x− + = 

1 =    ،
1

5

2
x =    ،2 3x =

      

)ومنه   )fC  يقطع المستقيم( )  في النقطتين
5

;0
2

A
 
 
 

)و   )3;1B 

)المنحنى   . أ. إنشاء3 )fC ماسينوالم    ( )T   و( )T      
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