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 :التمرين  وو 

في المصخىي الميصىب إلى معلم مخعامد و مخجاوض وعخبر الىقط    0;2 ; 2;5B A . 

 لخكً                                             مجمىعت الىقط  ;M x y 2 :حيث 2 2 6 5 0x y x y     

بين أن -1  دائرة ًطلب حعيين مركزها و هصف قطرها  

جحقق أن -2 A و اكخب معادلت المصخقيم  Tمماس  الدائرة  في الىقطت A 

3-   3مصخقيم ذو المعادلت 0x y   

  حدد الىضع اليصبي لــ  و  ثم عين هقط جقاطع إن وجدث . 

عين معادلت الدائرة  -4 Cصىرة الدائرة بخحاكي مركزه B 3 و وصبخه.   

لخكً  -5 مجمىعت الىقط ;M x y 2 : حيث 2 2 6 0x y x y     عين مجمىعت القيم  مً أجلها جتىن  التي 

  دائرة ًطلب حعيين مركزها و هصف قطرها. 

 

: التمرين الثاني 

وعخبر المخخاليت  nu المعرفت على   كما ًلي :
0u  و  

1

2
1

3
n nu u   .  

i.  عين قيمتحتى جتىن المخخاليت nu ثابخت . 

ii.  هضع
0 6u  

3أحصب (أ (1 2 1, ,u u u .   ضع جخميىا حىل اججاه حغير المخخاليت nu .

n : 3nuبفرض أن مً أجل كل عدد طبيعي  (ب  أدرس اججاه حغير المخخاليت  nu     .  

 المخخاليت nوعخبر مً أجل كل عدد طبيعي  (2 nv 3:  حيثn nv u .  

بين أنّ  ( أ nv مخخاليت هىدشيت أشاشها 
2

3
q  ًطلب حعيين حدها  ول  

0v.  

 n بدلالت nuثم اشخيخجn بدلالت nvأكخب ( ب

  احصب المجمىعnS 0 :حيث 1 2 ......n nS v v v v    

  احصب المجمىع'nS 0 :حيث 1 2' ......n nS u u u u    

     :ثالثالتمرين او

) (الوثيقة المرفقة أنظر )في الشتل المرفق  )fCهى جمثيل البياوي للدالتfالمعرفت على المجال   0;5 بالعبارة : 
4 1

( )
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x
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
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)و )d المصخقيم معادلت له : y x.  

1.  nu 0 :المخخاليت العددًت المعرفت كما ًلي 3u ومً أجل كل عدد طبيعيn : 1 ( )n nu f u  
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  3 :مثل على حامل محىر الفىاصل الحدود الخاليت 2 1 0, , ,u u u u اعط جخميىا حىل اججاه الخغير   ثم .دون حصابها

المخخاليت  nu 

 ادرس اججاه حغير المخخاليت nu 1  علما أنnu  

  : هضع nمً أجل كل عدد طبيعي .2
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 0أحصبv برهً أن   ثم nv مخخاليت حصابيت أشاشها
1

3
 

  أكخب عبارةnvبدلالتn ثم اشخيخج عبارة nu  بدلالتn 

  احصب المجمىعnS 0 :حيث 1 2 ......n nS v v v v    
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 :التمرين  وو 

في المسخىي الميسىب إلى معلم مخعامد و مخجاوس وعخبر الىقط    0;2 ; 2;5B A . 

 لخكً                                             مجمىعت الىقط  ;M x y 2 :حيث 2 2 6 5 0x y x y     

 أناثباث -1  دائرة ًطلب حعيين مركزها و هصف قطرها  

2لدينا 2 2 6 5 0x y x y    2 ومنه 2( 1) ( 3) 5x y   إذن  E (3;1) دائرة مركزها 5وr نصف قطرها 

جحقق أن -2 A    2لدًىا 22 5 2 2 6 5 5 0       ومىه A  

 T مماس الدائرة في النقطةA فإن A


 .شعاع ناظمي للمماس  
)نضع ; ) ( )M x y T0 فإنAM A 
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2 ومنه 12 0x y   معادلة T  مماس الدائرة في النقطةA. 
3-   3مسخقيم ذو المعادلت 0x y   

 الىضع اليسبي لــ جحدًد   و   

) حساب ; )d  المسافة بين النقطة و المستقيم ( )   :  0 0
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2
d r   فإن ( ) يقطع الدائرة  في نقطتين   

)تعيين نقط تقاطع ) و     
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أي  (1)نحل المعادلة   
22 3 2 6 3 5 0x x x x      أي   

22 3 2 6 3 5 0x x x x      22 أي 2 4 0x x   
1تقبل حلين مختلفين هو(1)ومنه المعادلة  ; 2x x  1نعوضx   2نجد(2) في المعادلةy 2 و نعوضx  في المعادلة 

5yنجد(2) ومنه نقطة تقاطع ( ) و E هي    1;2 , 2 ;5A 
عين معادلت الدائرة  -4 Cصىرة الدائرة بخحاكي مركزه B 3 و وسبخه.   

 وعين صىرة المركز (أ

 ' ;x y صىرة 1;3بخحاكي مركزه  0;2B معىاه  3 و وسبخه ' 3B B  
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   ومىه   ' 3;5      

'ولدًىا  3 3 5r r ومىه معادلت الدائرة  C2 هي 2( 3) ( 5) 45x y    2 أي 2 6 10 11 0x y x y     
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لخكً  -5 مجمىعت الىقط ;M x y 2 : حيث 2 2 6 0x y x y      

 التي ًكىن مً أحلها   مجمىعت القيمحعيين دائرة .

2لدًىا  2 2 6 0x y x y      2ومىه 2( 1) ( 3) 10x y       

حتى جكىن    10دائرة  فإن 0  10أي   ومىه   ;10   

إذن مً أحل ;10  فإن    دائرة مركزها  1;3 10و هصف قطرها  

: التمرين الثاني 

وعخبر المخخاليت  nu المعرفت على   كما ًلي :
0u  و  

1

2
1

3
n nu u   .  

i.  قيمت حعيينحتى جكىن المخخاليت nu ثابخت . 

حتى جكىن المخخاليت nuفإن  ثابخت 
1 0n nu u u     2ومىه
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   3إذن  

ii.  هضع
0 6u  

3حساب(أ (1 2 1, ,u u u .   ضع جخميىا حىل اججاه حغير المخخاليت nu. 
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3 بماأن  2 1 0u u u u  فإن المخخاليت  nuمخىاقصت جماما  

 اججاه حغير المخخاليت دراست( ب nu بفرض أن مً أحل كل عدد طبيعيn : 3nu   
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n n n n nu u u u u        3لأنnu منه المتتالية  و nu متناقصة تماما.  

 المخخاليت nوعخبر مً أحل كل عدد طبيعي  (2 nv 3:  حيثn nv u .  
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 المجمىع حساب nS 0 :حيث 1 2 ......n nS v v v v    
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 المجمىع حساب 'nS حيث: 
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     :ثالثالتمرين او

) (الوثيقة المرفقة أنظر )في الشكل المرفق  )fCهى جمثيل البياوي للدالتfالمعرفت على المجال   0;5 بالعبارة : 
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)و )d المسخقيم معادلت له : y x.  

1.  nu المخخاليت العددًت المعرفت كما ًلي: 
0 3u ومً أحل كل عدد طبيعيn : 

1 ( )n nu f u  

 3 : على حامل محىر الفىاصل الحدود الخاليت جمثيل 2 1 0, , ,u u u u دون حسابها. 

 

 حىل اججاه الخغير  المخخاليتالخخمين nu
3 بما أن :    2 1 0u u u u  فإن المخخاليت nuمخىاقصت جماما   

  اججاه حغير المخخاليتدراست  nu1   علما أنnu  
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  احسب المجمىعnS 0 :حيث 1 2 ......n nS v v v v    
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