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شح أن يختار أحد الموضوعيي     : عل المتر  الآتيي  
 

 ن(20)الموضوع الأول
  (ن06): التمرين الأول

 

ي قسمة الإقليدية للعدد  nدرس حسب قيم العدد الطبيعي ا (1
5nبواق 

 . 7على 

ي القسمة الإقليدية للعددين    (أ (2
ن باق  عي 

و    14442023
 . 7على 20232021

ن أن:  ب(    بي  2022 1 7 ي قسمة العدد   −
 7على  20232022ثم استنتج باق 

ن أنه من أجل كل عدد طبيعي  (3 )العدد   nبي  )6 1 1444 64 5 3 2023 25n n+ −   . 7يقبل القسمة على  +

ن الأعداد الطبيعية   (4 حت  يكون:   nعي  14442023 2 1 0 7n+ +   . 

 
: التمرين  ي

    ن(60) الثاب 

( )nu   متتالية حسابية معرفة من أجل كل عدد طبيعيn    : 0كما يلىي 2

2 3 4

10

27

u u

u u u

+ =


+ + =
 

 .   3uو    1uحسب الحدين ا (1

ن   (2 )للمتتالية  0uالأول  والحد  rالأساس عي  )nu  . 

n  :3تحقق انه من أجل كل عدد طبيعي   (3 2nu n= + 

)هو حد من حدود المتتالية   4035هل العدد   (4 )nu ؟ ماهي رتبته؟ 

6حسب المجموع:  ا (5 7 35.......S u u u= + + + 

 
   ن(80) :التمرين الثالث  
 

) بــــ :   معرفة على  fالدالة           ) 3 22f x x x x= − +                                                                                                                        

( )fC   ي مستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس
ي قن
)تمثيلها البيانن ); ;O i j. 

 
limأحسب  (1 ( )

x
f x

→−
  ،lim ( )

x
f x

→+
 

ي   -أ (2
ن انه من اجل كل عدد حقيق  ):    من xبي  ) ( )( )' 1 3 1f x x x= − −  

اتها fثم ادرس اتجاه تغي  الدالة  -ب    . وشكل جدول تغي 

)( للمنحتن  Tمعادلة المماس ) أكتب -ج )fC  ي فاصلتها  عند النقطة
 .0الت 

ن أن   (3 )بي  )fC   ن  إحداثياتها. يقبل نقطة انعطاف يطلب تعيي 

ي  -أ (4
)     :x تحقق أنه من أجل كل عدد حقيق  ) 2( 2 1)f x x x x= − +  

ن نقط تقاطع المنحتن  -ب )عي  )fC  مع محوري المعلم  

ئ المماس (5 )أنش  )T  ثم المنحتن( )fC . 

 

 

 

 انتهى الموضوع الأول 



 2من 1صفحة

ي 
 ن( 20)الموضوع الثاب 

 ن( 06): التمرين الأول
 

      a   وb   1444عددان طبيعيان حيثa 2024bو      = = 

ديد  bو   aالعددان  هل)أ (1  ؟5متوافقان بي 

ي قسمة العدد  )ب       
22aأحسب باق  b+  5على . 

ان:  تحقق )أ (2 1 5b  −. 

ي قسمة العددين   )ب       
 . 5على   2024bو   2023bاستنتج باق 

ي قسمة العدد  )جـ      
ن باق  2024عي  20237b b+ 5 على . 

ن قيم العدد الطبيعي  (3 حت  يكون:   nعي  2 14442023 2 0 5nn a b+ + +            

 
ي التمرين 

 ن(  60) : الثاب 
 

( )nu   و( )nv  2بـــ    متتاليتان عدديتان معرفتان على 6nu n= 4و    − 3n

nv =  

0uاحسب الحدود   (1
 ،

1u
 ،

0v
1vو   

  . 

ن أن المتتالية   أ( (2 )بي  )nu  حسابية يطلب تحديد أساسها، استنتج اتجاه تغي  المتتالية( )nu. 

 إجابتك. برّر ؟   nuحد من حدود المتتالية  -11770 هل العدد  ب(                 

0احسب المجموع   جــ(                 1 ...............n nS u u u= + + + 

ن أن  أ(  (3 )بي  )nv  .متتالية هندسية يطلب تحديد أساسها 

ن أن  ب(                  1بي  8 3n

n nv v+ − =    ثم استنتج اتجاه تغي  المتتالية( )nv . 

0احسب المجموع   جـــ(                  1 ...............n nS v v v = + + + 

 
 ن(  80): التمرين الثالث

       f دالة عددية معرفة على   ;2 2;− +    :بـ( )
2

3
2

f x
x

= +
−

 

     ( )fC   ي مستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس
ي قن
)تمثيلها البيانن ); ;O i j . 

 من xتحقق أنه من أجل كل   .1   ;2 2;− +  :( )
3 4

2

x
f x

x

−
=

−
 

limحسب  ا .2 ( )
x

f x
→−

  ،lim ( )
x

f x
→+

   ،
2

lim ( )
x

f x
⎯⎯→

   ،
2

lim ( )
x

f x
⎯⎯→

 ثم فسر النتائج بيانيا. 

ن الدالة المشتقة للدالة  -أ .3  . fثم استنتج اتجاه تغي  الدالة  f عي 

ات الدالة   -ب   .fشكل جدول تغي 

)كتب معادلة المماس ا  .4 )T  للمنحتن( )fC   0عند النقطة ذات الفاصلة 3x =  . 

)اوجد نقط تقاطع المنحتن     -أ .5 )fC  .مع محوري الإحداثيات 

)أرسم  -ب )fC   والمماس( )T 

 
 
 
 
 
 

 2من  2صفحة 
 

ي شهادة البكالوريا بلكم مع تمنيات أساتذة المادة                        **
 
 2023**  التوفيق والنجاح ف

ثاني انتهى الموضوع ال   



ي "الموضوع الأول"   تصحيح الاختبار التجريب 
 

 : ن(06)التمرين الأول

ي قسمة الإقليدية للعدد 1
5n.دراسة بواق 

حسب قيم  7على 
 ن( 01.5)العدد الطبيعي 

 05 1 7   ، 15 5 7  ، 25 4 7   ، 35 6 7   ، 45 2 7 

 55 3 7   ، 65 1 7   6الدور هو . 

6 5k + 6 4k + 6 3k + 6 2k + 6 1k + 6k n = 

3 2 6 4 5 1 5n  
 
ي القسمة الإقليدية للعددين   يعت-.أ2

ن باق  و    14442023ي 
 ( 2ن×0.75)  7على   20232021

2023لدينا:  - 7 289=      :ومنه 2023 0 7  :ومنه

 1444 14442023 0 7  ومنه : 14442023 0 7 

ي قسمة 
 . 0هو   7على  14442023إذا: باق 

لدينا:  -
2021 7 288 5

1444 6 240 4

=  +


=  +
ومنه:    2021 5 7 

)ومنه:  )  6 240 414442021 5 7
+

  :ومنه 1444 6 42021 5 7k+ 

ذا:  إ 14442021 2 7 

ن -ب أن:   تبيي  2022 1 7  ن( .570)  −

2022لدينا:  7 288 6=  ومنه:  + 2022 6 7  :ومنه 

 2022 6 7 7 ذا:  إ − 2022 1 7 − 

 
ي قسمة العدد  ا استنت

 ن( 0.75) 7على   20232022ج باق 

لدينا:  2022 1 7 )إذا:   − )  
202320232022 1 7  ومنه:  −

 20232022 1 7 7 − وعليه:  + 20232022 6 7 

ي قسمة العدد 
 . 6هو  7على  20232022إذا باق 

 

ن أن: . 3 تبيي  6 1 1444 64 5 3 2023 25 0 7n n+ −  +  

لدينا:  6 14 5 4 5 7n+   :ومنه 6 14 5 6 7n+  

 14443 2023 3 0 7−   −   :ومنه 14443 2023 0 7−   

 6 6 625 5 5 7n n n   :ومنه 625 1 7n  

 

ومنه:  6 1 1444 64 5 3 2023 25 4 5 0 1 7n n+ −  +   − +  

ومنه:  6 1 1444 64 5 3 2023 25 21 7n n+ −  +  

ولدينا:  21 0 7 ذا:  إ 6 1 1444 64 5 3 2023 25 0 7n n+ −  +  

ن الأعداد الطبيعية .4 ن(01)حت  يكون:  nعي 

 14442023 2 1 0 7n+ +   

لدينا:  14442023 2 1 0 7n+ +  

ومنه:  0 2 1 0 7n+ +   :ومنه 2 1 7n  − 

ومنه:  2 1 7 7n  − ومنه:  + 2 6 7n  

 
 
 

 

ومنه:   3 7n  

7ذا:  إ 3n k= .  kحيث   +  عدد طبيعي
 

ي 
 : ن(06)التمرين الثاب 

0لدينا:   2

2 3 4

10

27

u u

u u u

+ =


+ + =
 

 ( 2ن×01)  3uو    1u ب الحديناحس -1

  : ي  لدينا حسب خاصية الوسط الحسان 

0 2 12u u u+ =    ،2 4 32u u u+  ومنه:  =

1

3 3

2 10

2 27

u

u u

=


+ =
1ومنه:   

3

5

9

u

u

=


=
 

ن الأساس  يعت-2 )للمتتالية   0uوالحد الأول  rي  )nu  . 

3 1 9 5
2

3 1 2

u u
r

− −
= = =

−
 ن( .570)  

3 0 3u u r= 0ومنه:  + 3 3 9 3 2 3u u r= − = −   ن( 0. 57)  =

 

n :3تحقق انه من أجل كل عدد طبيعي ال-3 2nu n= + 

0nu لدينا:  u nr= 3ومنه:  + 2nu n=  ن( .570)  +

 

)هو حد من حدود المتتالية  4035هل العدد  -4 )nu   ؟ ماهي

 ن( 0.25ن+.570) رتبته؟

4035nu =  : ئ 3تكاقن 2 4035n+ ومنه:  =
4035 3

2016
2

n
−

= =  

)هو حد من حدود المتتالية   4035إذا العدد   )nu  2017رتبته 

 ن(0.75)ب المجموع: احس-5
 

( )6 7 35 6 35

35 6 1
.......

2
S u u u u u

− +
= + + + = + 

6 3 2 6 15u = +  =     ،35 3 2 35 73u = +  = 

 

)إذا:    )15 15 73 1320S = + = 

 
 : ن(08)التمرين الثالث

 

( ) 3 22f x x x x= − +         ،fD = 

lim. حساب  1 ( )
x

f x
→−

   ،lim ( )
x

f x
→+

 ( 2ن×0.5)   

3lim ( ) lim
x x

f x x
→− →−

= = − ،3lim ( ) lim
x x

f x x
→+ →+

= = + 

ي   -أ. 2
ن انه من اجل كل عدد حقيق  ن( 0.75):    من xبي 

( ) ( )( )' 1 3 1f x x x= − −  

و:   قابلة للاشتقاق على  fالدالة 
23 4 1'( )f x x x= − + 

 
ولدينا: 

( )( ) 2 21 3 1 3 3 1 3 4 1 '( )x x x x x x x f x− − = − − + = − + = 

 



 نf   (0.75 )دراسة اتجاه تغي  الدالة   -

0'( )f x =  : ئ )تكاقن )( )1 3 1 0x x− −  ومنه:  =

أو     
1 0

3 1 0

x

x

− =


− =
ومنه:      

1

1

3

x

x

=



=


 

 ومنه: 

 
 

ن  f: الدالة  ذا إ ايدة على المجالي  ن مي 
1

3
;

 
− 
 
و    1;+ 

على المجال   ومتناقصة
1

1
3

;
 
 
 
 ن(.50) 

ات  نf  (0.5 )الدالة   شكل جدول تغي 

 
)( للمنحتن  Tأكتب معادلة المماس ) -ج )fC  ند النقطةع 

ي فاصلتها 
 ن( 0.75)  0الت 

)لدينا:   ) 0 0 0: '( )( ) ( )T y f x x x f x= − + 

0ومنه:  0 0'( )( ) ( )y f x f= − + 

)ذا:  إ ) :T y x= 

ن أن 3 ).بي  )fC    ن يقبل نقطة انعطاف يطلب تعيي 

 إحداثياتها. 
6و:   قابلة للاشتقاق على   f'الدالة  4"( )f x x= − 

0"( )f x ئ  = 6تكاقن 4 0x− 4ومنه:   = 2

6 3
x = = 

 
3 2

2 2 2 2 2
2

3 3 3 3 27
f
     

= − + =     
     

 ن( 0.75)       

)ومنه   )fC  هي  يقبل نقطة انعطاف
2 2

3 27
;A

 
 
 

  

ي  -أ. 4
 نx:   (570.) تحقق أنه من أجل كل عدد حقيق 

 ( ) 2( 2 1)f x x x x= − + 

                            
2 2( 2 1) 2 1x x x x x x x x− + =  −  +  

                             
3 22 ( )x x x f x= − + = 

ن نقط تقاطع المنحتن  -ب )عي  )fC   مع محوري المعلم 

 ن(.570) مع محور الفواصل- 

0( )f x تكافئ:   =
2( 2 1) 0x x x− +  ومنه:  =

2 2 1 0

0

x x

x

 − + =


=
ومنه:  

2
0; 1

2 2

0

b
x

a

x

−
 = = = =

 =

 

)ذا:   إ ) ( ) ( )( ) ' 0;0 1;0fC xx = 

 
اتيبمع محور -ب 0:   الي  0( )f  ن( .50) =

)ذا:   إ ) ( ) ( ) ' 0;0fC yy = 

 

ئ المماس. 5 )أنش  )T  ثم المنحتن( )fC (0.25+0.75ن )ن 

 

 
 
 
  

 
 
 



ي 
 الموضوع الثاب 

 : ن(06)التمرين الأول
 
a   وb    1444عددان طبيعيان حيثa 2024bو      = = 

 

ديد  bو   aالعددان )أ. 1  (0.25+0.5+0.5)؟5متوافقان بي 

 

1444 5 288 4a = =  ي قسمة العدد  +
 4هو  5على  1444باق 

2024 5 404 4b = =  ي قسمة العدد  +
 4هو  5على  2024باق 

ديد  bو   aإذا العددان   5متوافقان بي 

 

ي قسمة العدد  )ب
22aأحسب باق  b+  ن( 01)  5على 

لدينا:   4 5a     و 4 5b  

 2 22 2 4 4 5a b+   ومنه:  + 22 24 5a b+  

ولدينا:  24 4 5  :ومنه 22 4 5a b+  

ي قسمة العدد 
22aإذا باق  b+  4هو  5على 

 

تحقق ان: )أ. 2 1 5b   ن( 0.5)  −

لدينا:  4 5b    :ومنه 4 5 5b  ذا:  إ − 1 5b  − 

 

ي قسمة العددين   )ب
 5 على 2024bو   2023bاستنتج باق 

لدينا: - 1 5b  )ومنه:  − )  
20232023 1 5b  −   

ومنه:  2023 1 5b  ومنه:  − 2023 1 5 5b  −  ن( 0.5) +

ومنه:  2023 4 5b  

ي قسمة العدد 
 ن( 0.25)4هو  5على  2023bإذا باق 

 

لدينا: - 1 5b  )ومنه:  − )  
20242024 1 5b   ن( 0.5)   −

ومنه:  2024 1 5b   

ي قسمة العدد 
 ن( 0.25)  4هو  5على  2023bإذا باق 

 

ي قسمة العدد  )جـ
ن باق  2024عي  20237b b+  ن( 0.75) 5على 

 2024 20237 1 7 4 5b b+  +    :ومنه 2024 20237 29 5b b+  

 

لدينا:  29 4 5  :ومنه 2024 20237 4 5b b+  

ي قسمة العدد 
2024إذا باق  20237b b+  ن( 0.25)  4هو  5على 

 

: حيثnقيم العدد الطبيعي  . 3 2 14442023 2 0 5nn a b+ + +        

 ن( 0.75)
 

 2023 2 1 1 0 5n+ + +  

ومنه:  2025 2 0 5n+   :ومنه 2 2025 5n  − 

ولدينا:  2025 0 5−   ذا:  إ 2 0 5n    :إذا 0 5n  

5nومنه:  k=   حيثk  .  عدد طبيعي
 

 
ي 
 :ن(06)التمرين الثاب 

 

( )nu   و( )nv  بـــ    متتاليتان عدديتان معرفتان على

2 6nu n= 4و    − 3n

nv =  

 0u  ،1u  ،0v   ،1v. حساب الحدود  1

0 2 6 0 2u = −  =    ،1 2 6 1 4u = −  =  ( 2ن×0.25)  −
0

0 4 3 4v =  =    ،
1

1 4 3 12v =   ( 2ن×0.25)            =

 

ن أن المتتالية  أ(. 2 )بي  )nu  ،حسابية يطلب تحديد أساسها 

                               ( ) ( )1 2 6 1 2 6n nu u n n+ − = − + − −    

                                2 6 6 2 6 6n n= − − − + =− 

)ومنه:  )nu  6 متتالية حسابية أساسهاr  ن( 0.75) −=

)استنتج اتجاه تغي  المتتالية   )nu . 

6لدينا:  0r )ومنه  −= )nu ن(0.5) متناقصة 

)حد من حدود المتتالية  −11770هل العدد   ب(                  )nu   ؟ برّر 

11770nu = ئ     − 2تكاقن 6 11770n− ومنه:  −=
11770 2

1962
6

n
− −

= =
−

حد من حدود   −11770العدد ومنه  

)المتتالية  )nu  ن( 0.25ن+0.5) .1963رتبته 

 إجابتك. 

0ب المجموع  احس جــ(                 1 ...............n nS u u u= + + + 
                                                                         

( ) ( )0

1 1
2 2 6

2 2
n n

n n
S u u n

+ +
= + = + −   

ومنه:  
( )

( )
1

4 6
2

n

n
S n

+
=  ن(0.75)  −

ن أن   أ( .2 )بي  )nv  .متتالية هندسية يطلب تحديد أساسها 

1

1 4 3
3

4 3

n

n

n

n

v

v

+

+ 
= =


   

)ومنه    )nv   3متتالية هندسية أساسهاq  ن(.50) =

ن أن  ب( 1بي  8 3n

n nv v+ − =  (0.5 )ن 

( )1

1 4 3 4 3 4 3 3 1n n n

n nv v +

+ − =  −  =   ومنه:  −

1 2 4 3 8 3n n

n nv v+ − =   =  

)ج اتجاه تغي  المتتاليةا استنت  )nv (0.5 )ن 

1لدينا:   0n nv v+ )ومنه:  − )nv  ايدة ن  مي 

 ن( 0.75): ب المجموعاحس جـــ(                
1

0 1 0

1 3
...............

1 3

n

n nS v v v v
+−

 = + + + = 
−

 

( )
1

11 3
4 2 1 3

1 3

n
n

nS
+

+−
 =  = − −

−
 



 
 

 : ن(08)التمرين الثالث  
 

( )
2

3
2

f x
x

= +
−

     ،   ;2 2;fD = − + 

 

 من xتحقق أنه من أجل كل .ال1   ;2 2;− + :

( )
3 4

2

x
f x

x

−
=

−
 ن( .570) 

 

( )
( )3 2 22 3 6 2 3 4

3
2 2 2 2

x x x
f x

x x x x

− + − + −
= + = = =

− − − −
 

 

 (4ن×0.25)  النتائج بيانيا. ي  فس تثم النهايات ب احس.2
3

lim ( ) lim 3
x x

x
f x

x→− →−
= =   ،3

lim ( ) lim 3
x x

x
f x

x→+ →+
= = 

2

lim ( )
x

f x
⎯⎯→

= +      ،
2

lim ( )
x

f x
⎯⎯→

= − 

 

)المنحتن  )fC  ن معادلة كل منهما ن مقاربي  يقبل مستقيمي 

2x =    ،3y  (2ن×0.5)   =
 

ن  -أ. 3 ثم استنتج اتجاه تغي   f الدالة المشتقة للدالة  تعيي 

 ن( .570ن+ 0.75)  . fالدالة 

 
 قابلة للاشتقاق على مجالىي تعريفها و:  fالدالة   

( )
2

2
0

2
'( )f x

x

−
=

−
متناقصة تماما على  fومنه الدالة  

 مجالىي تعريفها 
 
ات الدالة يشكت -ت   نf . (570. )ل جدول تغي 

 
 

)اكتب معادلة المماس . 4 )T  للمنحتن( )fC   عند النقطة

0ذات الفاصلة   3x  ن( 0.75) =

 

)لدينا:     ) 0 0 0: '( )( ) ( )T y f x x x f x= − + 

 
3ومنه:   3 3'( )( ) ( )y f x f= − + 

 

2 3 5 2 6 5( )y x x= − − + = − + ) ذا: إ + ) 6 11:T y x= − +  

 
 
 
 

 
 
 
 

)اوجد نقط تقاطع المنحتن     -أ.5 )fC   مع محوري

 الإحداثيات. 
 

اتيب:    مع- 2محور الي 
0 3 2

0 2
( )f = + =

−
   

 
)ومنه:   ) ( ) ( ) 0 2' ;fC yy  ن( .570)    =

 
 مع محور الفواصل: -
 

0( )f x =    : ئ 3تكاقن 4 0x− 4ومنه:      =

3
x = 

 

)  إذا:  ) ( )
4

0
3

' ;fC xx
  

 =   
  

 ن( .570)  

 

)أرسم  -ب )fC   والمماس( )T (0.5+0.25ن )ن 

 

 



 


