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 : متجانسالمتعامد و المعلم الفي المستوي المنسوب إلى :  تذكير

 .عددان غير معدومين معا       حيث .              : كل مستقيم له معادلة من الشكل. 0

   هو    و   هي المركز       ωالنقطة .                    :كل دائرة لها معادلة من الشكل . 9

 .نصف القطر 



 
 

 
 :كل جواب فيما يلي مستقل عن الآخر  

  Mمجموعة النقط  التفسير الهندسي الخاصية
1 )3z     3OM   .  هي الدائرة التي مركزهاO  3و نصف قطرها . 
2 )1 2 5z i . 5AM  1)، مع; 2)A .  هي الدائرة التي مركزهاA  5و نصف قطرها . 

3 )4z  4: أيz . 4OM .  هي الدائرة التي مركزهاO  4و نصف قطرها . 

4) 2 3 2z i  أي    : 
    ( 2 3 ) 2z i . 

2BM  مع ،( 2; 3)B   هي الدائرة التي مركزهاB  2و نصف قطرها . 

5 )2 1 2z i z i  
 AM BM  مع

(2; 1)
( 1;2)

A
B 

 . ABهي المستقيم المحوري لقطعة المستقيم 

6 )2 1 2z i z i  

2:أي  1 2z i z i  
AM BM  مع

(2;1)
( 1; 2)

A
B 

 .  ABهي المستقيم المحوري لقطعة المستقيم 

7 )3z z  2: أي 3z 
 . 3z: أي 

3OM .  هي الدائرة التي مركزهاO  و نصف قطرها
3 . 

8 )( 2)( 2) 4z z  أي : 
    ( 2)( 2) 4z z  أي :  

22 4z  2:أي 2z  

2AM  (0;2)، معA .  هي الدائرة التي مركزهاA  2 و نصف قطرها. 

9) 0z z  أي :
2Re( ) 0z   أي : 

   Re( ) 0z  

( ; )M x y  هي صورةz  
 . 0x: حيث  

)هي حامل محور  التراتيب  )yy . 

11 )0z z  أي :
2Im( ) 0z  أي :

Im( ) 0z . 

( ; )M x y  هي صورةz  
 . 0y: حيث  

) الفواصلهي حامل محور   )xx . 

11) Re( ) 4z 
 

 

( ; )M x y  هي صورةz  
 . 4x: حيث  

  هي  المستقيم الموازي لحامل محور التراتيب ذو 
 .  4x: المعادلة 



12 )Re( ) Im(z) 0z 
 
 

من  Mمن أجل كل نقطة 
المستوي تكون إحداثييها 

 .متعاكستان 

yهي المستقيم ذو المعادلة  x  
 ( .المنصف الثاني )    
 

13 )2Re( ) 0z   أي : 
2 2 0x y  أي ، : 

y x  أوy x . 

 .هي إتحاد المنصف الأول و المنصف الثاني  

14 )2Im( ) 0z   أي  : 
    . 0x y   أي : 
    0x  0أوy . 

 الإحداثيات  يهي إتحاد حاملي محور 
 ( .الفواصل و التراتيب ) 

15 )2z 2OM  .  هي القرص الذي مركزهO  2و نصف قطره . 

16 )2z 
 

2OM .  هي المستوي ما عدا القرص المفتوح الذي
 . 2و نصف قطره  Oمركزه 

17 )3 4z 
 

3 4OM  .  الحلقة المحددة بين القرص الذي مركزه هيO 
 Oو القرص الذي مركزه  3و نصف قطره 
 . 4و نصف قطره 

18) 2 1z i
z  أي : 

    2z i z . 

AM OM  (1;2)معA .  هي المستقيم المحوري لقطعة المستقيمOA . 

19 )1 1 2z z i 
1: أي  ( 1 2 )z z i 

 

AM BM  مع
(1;0)
( 1;2)

A
B 

  Aإلى  أقرب Mحيث تكون 

هي نصف المستوي المحدّد بالمستقيم المحوري 
 . Aو الذي يشمل  ABلقطعة المستقيم 

21) 2z z i  أي : 
     2z z i . 

AM BM  مع
(2;0)
(0;1)

A
B 

 . ABهي المستقيم المحوري لقطعة المستقيم 

21) 3 4iz z i 

.3: أي  4i z z ii  

3: أي  4z i z i 
3: أي  ( 4 )z i z i 

 

AM BM    مع : 

                  
(0; 3)
( 4; 1)

A
B 

 
 
 

 . ABهي المستقيم المحوري لقطعة المستقيم 
 
 
 
 
 



22 )2 1 1z  أي : 

      12. 12z  أي : 

      1 1
2 2z . 

1
2AM  1: مع( ;0)2A  هي الدائرة التي مركزهاA  1و نصف قطرها

2 

23 )2z z z  أي : 
2 2 2x y x  أي : 

2 2 2 0x y x  أي : 
2 2( 1) 1 0x y  

2: و منه  2( 1) 1x y . 

و نصف  (0;1)هي الدائرة التي مركزها  .هذه الأخيرة هي معادلة دائرة 
 .  1قطرها 

24 )1 12
iz i

z  أي : 

1 2iz i z  أي : 
1. 1 2i z zi  أي: 

1 2z i z . 

AM BM   مع
(1; 1)
(2;0)

A
B 

 . ABهي المستقيم المحوري لقطعة المستقيم 
 
 

25 )1z i z  أي : 
      1z i z . 

AM BM  مع :
(0;1)
(1;0)

A
B 

 . ABهي المستقيم المحوري لقطعة المستقيم 

26 )1 2 3 iz i e  أي: 
     3 i

Az z e  ،و منه  : 
     3Az z  . 

3AM  (2;1)معA  هي الدائرة التي مركزهاA  3و نصف قطرها . 

27 )32 iz i ke . 
 :أي نميز حالتين  k: لدينا 
2z : يكون  0kلما *(  i 
Az: أي     z . 

 : يكون  0kلما *( 
3i

Az z ke  أي تصبح : 

arg( ) 3Az z . 
 

 
 

 )*M A  2)مع; 1)A . 
 
 

 )*( ; ) 23u AM k . 
 
 
 

 
 

 . Aهي النقطة *( 
 
 

و يشكل  Aهي نصف المستقيم الذي مبدؤه 

ية قيسها   .مع حامل محور الفواصل  3زاو
 
 



28 )32 iz i ke . 
 :أي نميز حالتين  0k: لدينا 
2z : يكون  0kلما *(  i 
Az: أي     z . 

 :يكون  0kلما *( 
( )32 iz i ke  و منه ،: 

4
3i

Az z ke  أي ، : 
4arg( ) 3Az z . 

 
 
 

 )*M A  2)مع; 1)A  . 
 

 )*4( ; ) 23u AM k . 
 

 
 
 

 . Aهي النقطة *( 
 
 

و يشكل  Aهي نصف المستقيم الذي مبدؤه *(

ية قيسها  4زاو
 .مع حامل محور الفواصل  3

29 )32 iz i ke . 
 :حالات  3، نميز  k: لدينا 
Az: أي    0kلما *(  z . 

 )*0k  ،arg( ) 3Az z . 

  )*0k  ،4arg( ) 3Az z 
 

 
 
 

 )*M A  2)مع; 1)A  .

 ( ; ) 23u AM k 

 

 
 
 

 . Aهي النقطة *( 
 

ية  Aهي المستقيم المار بالنقطة *(  و يشكل زاو

 .مع حامل محور الفواصل  3قيسها 

31 ) 32 iz i ke. 
، واضح أنهّ تكون  k*: لدينا 

 . Aفقط نستثني النقطة حالتين 

)arg: أي  ) 3Az z k . 
Az: مع       z . 

 
 )*M A . 

 )*( ; ) 3u AM k . 

ية  Aهي المستقيم المار بالنقطة  و يشكل زاو

مع حامل محور الفواصل باستثناء  3قيسها 
 . Aالنقطة 

31 )arg( ) 23z k . 
 . 0z: مع      

 

 )*M O . 

 )*( ; ) 23u OM k . 

و يشكل  Oهي نصف المستقيم الذي مبدؤه 

ية قيسها  مع حامل محور الفواصل ،  3زاو
 . Oباستثناء المبدأ 

32 )arg( ) 3z k . 
 . 0z: مع      

 

 )*M O . 

 )*( ; ) 3u OM k . 
 

ية قيسها  Oهي المستقيم المار بـــ  و يشكل زاو

  Oمع حامل محور الفواصل باستثناء المبدأ  3
 



33 )arg( ) 3z k  أي : 

arg( ) 3z k  0معz 

 )*M O . 

 )*( ; ) 3u OM k . 

ية قيسها  Oهي المستقيم المار بــ  و يشكل زاو

مع حامل محور الفواصل باستثناء المبدأ  3
O  . 

34) arg( 1 2 ) 24z i k  
1مع    2z i  أي :Az z . 
 

 )*M A . 

)*( ; ) 24u AM k . 

و يشكل  Aهي نصف المستقيم الذي مبدؤه 

ية قيسها  مع حامل محور الفواصل ،  4زاو
 . Aباستثناء النقطة 

35 )arg( 1 2 ) 4z i k  
1مع    2z i  أي :Az z . 

 )*M A . 

)*( ; ) 4u AM k . 

ية قيسها  Aهي المستقيم المار بــ  و يشكل زاو

 . Aمع حامل محور الفواصل باستثناء  3

 : لدينا ( 36

arg( 2 3 ) 26z i k  

)arg: أي 2 3 ) 26z i k  
2مع  3z i  أي :Az z . 

 
 )*M A . 

)*( ; ) 26u AM k . 

 
و يشكل  Aهي نصف المستقيم الذي مبدؤه 

ية قيسها   مع حامل محور الفواصل ،  6زاو
 . Aما عدا النقطة 

37)1 2z i
z iحقيقي غيرمعدوم 

1: أي       2 0z i
z i  

)argو      )A

B

z z kz z  . 

 )*M A  وM B 
;1): حيث  2)A  0)و; 1)B 

 )*( ; )BM AM k  ّأي أن : 
;النقط  ;M B A  في إستقامية. 

 

)هي المستقيم  )AB  باستثناء النقطتينA  وB 

38 )1 2z i
z i  حقيقي سالب 

1: أي تماما ،  2 0z i
z i  

)argو  ) 2A

B

z z kz z . 

 )*M A  وM B 
;1): حيث  2)A  0)و; 1)B 

 )*( ; ) 2BM AM k . 

  Aما عدا النقطتين  ABهي قطعة المستقيم 
 . Bو 

39 )1 2z i
z i حقيقي موجب 

1: أي تماما ،  2 0z i
z i  

)argو  ) 2A

B

z z kz z . 

 

 )*M A  وM B 
;1): حيث  2)A  0)و; 1)B 

 )*( ; ) 0 2BM AM k . 
تكون خارج  M: أي أنّ 
 . ABالقطعة 

)هي المستقيم  )AB  ما عدا القطعةAB . 
 
 
 
 
 



41 )1 2z i
z i  تخيلي صرف 

1: أي  2 0z i
z i  و

arg( ) 2
A

B

z z kz z . 

 )*M A  وM B 
;1): حيث  2)A  0)و; 1)B 

 )*( ; ) 2BM AM k . 
 Mقائم في  ABMالمثلث : أي 

 Bباستثناء النقطة  ABهي الدائرة التي قطرها 

41 )
7
12(1 ) iz k i e  أي : 

7
4 12. 2 .i iz k e e  أي : 

5
6. 2 iz k e  معk . 
 ، أو 0z: أي    0kإما *(

)*5arg( ) 26z k . 

 
 
 

 )*M O . 

 )*5( ; ) 26u OM k . 

و زاويته  Oهي نصف المستقيم الذي مبدؤه 
5
 . Oما عدا المبدأ  6

42 ) arg( ) 2z k
z  أي : 

arg( ) arg( ) 2z z k  أي : 
arg( ) arg( ) 2z z k ، 

)arg : و منه  )z k . 

 )*M O . 
 

 . حقيقي غير معدوم zمعناه أنّ 

 . Oهي حامل محور الفواصل ما عدا المبدأ 

43 )arg( ) arg( ) 2z z k 
: تصبح 

arg( ) arg( ) 2z z k 
)2arg: أي  ) 2z k 

)arg: و منه  ) 2z k . 
 

 )*M O . 
 

 .تخيلي صرف  zمعناه أنّ 

 . Oهي حامل محور التراتيب ما عدا المبدأ 

:لدينا ( 44

arg( ) arg( ) 23z z k 

)2arg: أي    ) 23z k  

)arg: و منه   ) 6z k  . 
 
 

 )*M O . 

 )*( ; ) 6u OM k . 
 
 
 
 
 

ية قيسها  Oهي المستقيم المار بــ  و يشكل زاو

 Oمع حامل محور الفواصل باستثناء المبدأ  6
 
 
 
 
 



)  :لدينا ( 45 0)k
41 2 (1 ) iz i k i e   أي : 

4 41 2 ( 2. )i iz i k e e  أي : 
1 2 . 2z i k  أي : 
1 . 2 2z k i  ،( 0)k 

 
 : إذن 

 
Re( ) 1 . 2 1
Im( ) 2

z k
z 

 : هي نصف المستقيم المعرف بــــ 

                                 
Re( ) 1
Im( ) 2

z
z . 

46 )62 . iz k e  ،( 0)k  

): أي  )62 . iz k e  أي : 
7
62 . iz k e  مع( 0)k . 

)7arg: و منه  ) 26z k . 
 
 
 

 
 )*M O . 

 )*7( ; ) 26u OM k . 
 

و زاويته  Oهي نصف المستقيم الذي مبدؤه 
7
 . Oباستثناء المبدأ  6
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