
 

  

 

  :Ηمارین و مشكلات
 

 

 

 :ةإϟيك اϟشكال اϟتاϟي .1

2.  

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 .؟ϞϠّϋ[EF] مϨتصϒ اότϘϟة Mما هي اΤϟاϻت اϟتي تكون ϓيها اτϘϨϟة  -

 

 .(AC) و ϓ(IJ)ي اϟشكϞ اϟتاϟي ϟدیϨا . 2

 
                             

 ؟ ما هي اϟمδاویات اϟمϘϘΤة -

 ) ا  
BJ IJ

JA AC
) ؛  ب=

IJ BJ

AC BA
)  ؛  ج=

BI BJ

BC BA
)  ؛  د=

BI BJ

BC BA
=. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  متوازیان؟(DE) و  ϓ  (RT)ي أي  Σاϟة من اΤϟاϟتين اϟتاϟيتين ϟدیϨا .3

1 234 

ht
tp

s:
//p

ro
f2

7m
at

h.
w
ee

bl
y.
co

m
/

belhocine : https://prof27math.weebly.com/



 

  

 

 
                       (1) 

 
                         (2) 

 

  .ϟ(IJ)   (AC)ي Σيث  نόتبراϟشكϞ اϟتا6 إϟى اϟتمرین 4من اϟتمرین 

 

 

 

 
 

 :ϟىإ یδاوي   MNاτϟول . 4

)  ب     ؛     3 )      ا
4

3
)ج     ؛       

3

4
) د       ؛       

4

7
. 

 

 :یδاوي إϟى   ANاτϟول . 5

) ا
7

3
) ب؛   

6

7
)  ج؛  

3

4
 ) ؛  د

3

7
. 

 

 : یδاوي إϟى CNاτϟول . 6

) ا
1

4
) ب           ؛ 

4

3
) ج                     ؛  

14

3
) د         ؛ 

4

7
. 

 

 

 . متوازیان(MN) و ϓ(IJ)ي اϟشكϞ اϟتاϟي ϟدیϨا . 7
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اδΣب  -
LJ

N
 . بτریϘتين مختϔϠتين

 :Σϻظ اϟشكϞ اϟتاϟي. 8

 
 .δΣBACب ϗيβ اϟزاویة  ا-

 

 ارγم متوازي أ. 9

 

 اϟمδتϘيم اϟذي. [AB] مϨتصϋM ϒين . ϼοABCDع 

    Ϟیشم M ویوازي (BC) يمϘتδمϟا ϊτϘی (AC) يϓ N. 

-  ςϘϨϟبرهن أن اD ،N ،BدةΣامة واϘتγى اϠϋ . 

 

     I،J،KاςϘϨϟ اςϘϨϟ .(GH) یوازي (EF)و Σيث  EFGHارγم رباϋيا . 10

 ϊτϘϟات اϔتصϨهي م      [EH] ، [EG] ، [GF]. 

 
2برهن أن  - K EF GH= +. 
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 و [AB]  مϨتصϔي اόϠπϟين Fو  ϋEين اτϘϨϟتين  .  Σ BC = 5,8 cmيث ABCا أرγم مثϠث. 11
[AC]ترتييبϟى اϠϋ . 

 .B باδϨϟبة إϟى E نظيرة ’EأنشΊ اτϘϨϟة 

 .EF أδΣب اτϟول - )   ا

 . متوازیان(BC) و (EF) بين أن اϟمδتϘيمين -     

 .ϓ Hي (BC) یϊτϘ (E’F)اϟمδتϘيم ) ب

 .CH و BHأδΣب اτϟوϟين   -   

 

 .ϓي اϟشكϞ اϟتاϟي، وΣدة اτϟول هي σول ϊϠο اϟمربϊ اϟصغيرϠϟمرصوϓة.12

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 باγتόمال هذϩ اϟمرصوϓة أδΣب -
FM

FE
. 

 .MN أδΣب اτϟول -
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 أنϞϘ اϟشكϞ اϟتاϟي، ثم باγتόمال خτوط هذϩ اϟمصوϓة أنشΊ اτϘϨϟتين . 13

M       وN ة   منότϘϟا[AB]يثΣ  :
3

5
M AB= 3 وAB AN=. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 .   متوازیان(’d) و(d) نϠόم أن  .14

  .:ϓي آΣ Ϟاϟة من اΤϟاϻت اϟتاϟية  δΣxب اτϟول ا -    

 

 

 

 

 

 

 

)1( 

 

 

)          2( 

B
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)3( 

 

 

 

)4( 

  

  [AB]  مϨتصϔي اόϠπϟين Fو  ϋEين اτϘϨϟتين  . ABCثا رγم مثϠأ. 15

  ثم أنشΊ[AE]اότϘϟة    منϋMين نτϘة  .  Ϡϋى اϟترتييب[AC]      و 

  .F باδϨϟبة إϟىM   نظيرة ’’M و E باδϨϟبة إϟى M   نظيرة ’M   اτϘϨϟة 

 . متوازیان(BC) و (’’M’M)برهن أن اϟمδتϘيمين  -

 . BC و ’’M’M  اτϟوϟين  بينϗارن -

 

6BC  بΤيث ABC نόتبر مثϠثا. 16 cm=. ةτϘϨϟين اϋ E  ϊϠπϟا ϒتصϨم [BC] ةτϘϨϟو ا F  من 

 ϊϠπϟا[BC]   يثΤب BF = 1 cm . Ϟذي یشمϟيم اϘتδمϟاFیوازي   و(AE) ϊτϘی  (AC) يϓ  K و  
(AB) يϓ  G. 

 بين أن -
5

3

FK

AE
=. 

 بين أن-
1

3

FG

AE
=. 

γ2FKتϨتج أنا - FG AE+ = . 

 

 .τϘϨϠϟ Mة xأδΣب اϔϟاصϠة .  إϟيك اϟمϠόم اϟتاϟي  .17

 

 
 

M’(x) 

. 

M 

A

B

O
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 P وOأنشϨΌا اϟدا΋رتين اϠϟتين مرآزیهما .  متوازیان(BC) و (MN)اϟمδتϘيمان . إϟيك اϟشكϞ اϟتاϟي. 18

 .Ϡϋى اϟترتيب ABCو   AMN داخϞ اϟمثϠثين Ϡϋى اϟترتيب و اϟمرγومتين 

 
 .AMN = ABC:  برهن أن-

 

 .OMA = PBA:  برهن أن-

  ؟(PB) و (OM) ماذا نδتϨتج باδϨϟية إϟى اϟمδتϘيمين -
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  :Ηصحيح اΘϟمارین و اϟمشكلات • 
 

 

 

1 .M ةότϘϟا ϒتصϨم [EF] تينϟاΤϟي اϓ        و   . 

ϞيϠعΘϟا : 

 :ϟدیϨا ϓي اΤϟاϟة اϟثانية - 

(GE)     (EF) )  ثϠمثϟاEFG يϓ م΋اϗ E رهاτϗ رة΋داϟا ϒنص Ϟوم داخγمر Ϫلأن FG، 
 .(OM)   (GE)إذن    (EF)     (OM)و 

 

  ϓإن(OM)   (GE) و [FG] مϨتصϟ O   ϒدیϨا  ϓEFGي اϟمثϠث 

M ةότϘϟا ϒتصϨم [EF]. 

 .(MN)   (GK)  مόين إذنMNGKاϟرباϋي :  ϓي اΤϟاϟة اϟثاϟثة ϟدیϨا-

 ϓإن  (MN)   (GK) و[EG] مϨتصϟ N   ϒدیϨا  ϓEFGي اϟمثϠث 

M ةότϘϟا ϒتصϨم [EF]. 

 

     ).و ج) ب: اϟمδاویات اϟمϘϘΤة هي. 2

  

3.(RT) و (DE)ة   متوازیانϟاΤϟي اϓ(2). 

 

) ب. 4
4

3
  . 

 

) ا  .5
7

3
. 

 

) ج. 6
14

3
  . 

   

 :1اτϟریϘة . 7

 .  متوازیان(MN) و (IJ) و [LM] مϨتصϟI ϒدیϨا  ϓ  LMNي اϟمثϠث 

 إذا آان مδتϘيم یشمϞ  مϨتصϒ أΣد أϼοع مثϠث: "   δΣب اϟخاصية

 ".  ویوازي  όϠοا آخرا ϓإنϪ یوازي اϊϠπϟ اϟثاϟث ϟهذا اϟمثϠث

 ومϪϨ [LN]  مϨتصJ ϒنδتϨتج أن 
1

2

LJ

LN
=. 

 :2اτϟریϘة 

 .  متوازیان(MN) و (IJ)  و[LN] نτϘة من J  و[LM] نτϘة من  ϓLMN ،Iي اϟمثϠث 

نδتϨتج أن 
LJ LI

N LM
 ϟكن =

1

2

LI

LM
 إذن =

1

2

LJ

LN
=. 
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 .  [AC]مϨتصN  ϒ و[AB] مϨتصϟ  M ϒدیϨا  ϓABCي اϟمثϠث . 8

δΣتϨمϟينصب خاصية اϔ  ثϠمثϟي اϓ ABCتج أنϨتδن  (MN)و (BC) متوازیان. 

  ϗاϟ ϊσهما(BC)و  متوازیان (BC) و(MN)  اϟمδتϘيمان

  

 ).باϟتبادل اϟداخϠي( . ANM = ACB =°45إذن

 

ϟ   :180MANدیϨا ϓAMNي اϟمثϠث  AMN ANM+ + =  أي °

 

65 45 180MAN + °+ ° = 70MAN نδتϨتج أن ° = 70BAC أي ° = °. 

 

9 . 

 
 . (BC)  یوازي (MN) و[AB] مϨتصϟ  M ϒدیϨا  ϓABCي اϟمثϠث 

 .[AC] مϨتصN   ϒنδتϨتج أن

اςϘϨϟ  إذن τϘϠϟ[BD]رϒ ص هو ایπا مϨتτϘϠϟ [AC]ر  N متوازي اϼοع ϓإن اϟمϨتصABCDϒبمأن 
D، N ،BدةΣامة واϘتγى اϠϋ . 

 

 

 

 .  [EG]مϨتصJ  ϒ و[EH] مϨتصϟ  I ϒدیϨا  ϓ EGHي اϟمثϠث .10

 نδتϨتج أن ϓ EGHي اϟمثϠث       δΣب خاصية اϟمϨتصϔين
1

2
J GH=. 

 .  [GF]مϨتصK  ϒ و[GE] مϨتصϟ  J ϒدیϨا  ϓ  GEFي اϟمثϠث 

تϨتج أن  نϓ GEFδي اϟمثϠث    δΣب خاصية اϟمϨتصϔين
1

2
JK EF=. 

 ϪϨوم  
1 1

2 2
J JK GH EF+ =  أي +

1
( )

2
K GH EF= + 

2:  ونδتϨتتج K GH EF= +. 

 

11. 
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 .  [AC]مϨتصF  ϒ و[AB] مϨتصϟ  E ϒدیϨا  ϓABCي اϟمثϠث  -) ا

 .: نδتϨتج أنϓ EGHي اϟمثϠث  δΣب خاصية اϟمϨتصϔين

1 1
5,6 2,8

2 2
EF BC= = × 2,8EF أي = cm=. 

 . متوازیان(BC)و (EF) و نδتϨتج أیπا أن اϟمδتϘيمين  -

 . (EF)  یوازي (BH) و[’EE] مϨتصϟ  B ϒدیϨا  ϓE’EFي اϟمثϠث ) ب

 نδتϨتج أن
1 1

2,8 1, 4
2 2

BH EF= = × ,1أي  = 4BH cm=. 

5,6 1, 4 4, 2CH BC BH= − = − 4,2CHأي  = cm=. 

 

12. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  .(EG)  یوازيϠϟ (MN)مرصوϓة إذن  ϋمودي  هو خς (MN) اϟمδتϘيم نّنΣϼظ أ

 Ϟذي یشمϟة اϓمرصوϠϟ يϘϓالأ ςخϟاF ϊτϘی (MN)يϓ   Iو (EG) يϓ K. 

 .  متوازیان(EK) و (MI)  و[FE] نτϘة من  M  و[FK] نτϘة من  ϓEFK  ،Iي اϟمثϠث 

E

F
GN

M

I K
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نδتϨتج أن 
FM FI

FE FK
 ϟكن =

2

3

FI

FK
إذن ) نδΤب اϟمربόات( =

2

3

FM

FE
=. 

 

 .  متوازیان(EG) و (MN) و[FG] نτϘة من  N    و[FE] نτϘة من  ϓEFG  ،Mي اϟمثϠث 

نδتϨتج أن 
MN FM

EG FE
 ϟكن =

2

3

FM

FE
إذن) نδΤب اϟمربόات( =

2

3

MN

EG
= 

 ϪϨوم 
2

3
N EG= كنϟ ،EG = 6) Ϟشكϟب اδΣ ( إذن

2
6

3
MN = × 

 .MN = 4أي 

 

13. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

: ϟدیϨا) ϓ )1ي اΤϟاϟة -.14
2,7 2 1

6 3x
= 2,7  أي = 3x = 8,1x أي × =. 

:ϟدیϨا) ϓ  )2ي اΤϟاϟة -    
3 1

7 6 2

x =  أي =
7

2
x 3,5x أي = =. 

: ϟدیϨا) ϓ )3ي اΤϟاϟة -    
1,8 2

5x
 أي =

1,8 5

2
x

4,5x أي =× =.  

: ϟدیϨا) ϓ )4ي اΤϟاϟة -    
2

3 5

x  أي =
3 2

5
x

1,2x أي =× =. 

 

 

 

 

 

 

B

A

M

N
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15 . 

 
 .  [AC]مϨتصF   ϒ و  [AB] مϨتصϟ  E ϒدیϨا  ϓABCي اϟمثϠث  

 متوازیان و (BC)و ϓ (EF)إن اϟمδتϘيمين ϠEGHث  ϓي اϟمث δΣب خاصية اϟمϨتصϔين
1

2
EF BC= 2 أيBC EF= ×. 

 .  [’’MM]مϨتصF   ϒ و  [’MM] مϨتصϟ  E ϒدیϨا  ’’ϓMM’Mي اϟمثϠث  

 متوازیان (’’M’M)و ϓ (EF)إن اϟمδتϘيمين ϓ EGHي اϟمثϠث  δΣب خاصية اϟمϨتصϔين

و
1

' ''
2

EF M M=أي ' '' 2M EF= ×. 

- (BC) و (M’M’’) يمϘتδمϟا βϔیوازیان ن  (EF)إنهماϓ  متوازیان . 

- 2BC EF= ' و × '' 2M EF= × ϪϨم ' ''BC M M=. 

 

 

16. 

 
 

  [CK] نτϘة من  A   و[FC] نτϘة من  ϓ FKC  ،Eي اϟمثϠث -

 .  متوازیان(FK) و (’AE)و
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نδتϨتج أن 
FK CF

AE CE
   إذن CE = 3 cm و  ϟ CF = 5 cmكن =

5

3

CF

CE
= 

   ϪϨوم
5

3

FK

AE
=. 

  [BA] نτϘة من  G   و[BE] نτϘة من  ϓ BEA  ،Fي اϟمثϠث -

 .  متوازیان(AE) و (GF)و

نδتϨتج أن 
FG BF

AE BE
  إذن BE = 3 cm و  ϟ BF = 1 cmكن =

1

3

BF

BE
= 

   ϪϨوم
1

3

FG

E
=. 

 بمان -
5

3

FK

AE
 ϓأن =

5

3
FK AE= و بمان 

1

3

FG

AE
 ϓأن =

1

3
FG AE= 

ذن إ
5 1 6

3 3 3
FK FG AE AE AE+ = + 2FK أي = FG AE+ = 

17. 

  و[OA] نτϘة من  ’M   و[AB] نτϘة من  ϓOAB  ،Mي اϟمثϠث 

(MM’) و (OB)متوازیان  . 

نδتϨتج أن 
' 'M MM

O OB
 ϟكن =

' 2 1

6 3

MM

OB
= إذن =

' 1

3

AM

O
= 

 مϪϨ  و 
1

'
3

AM AO= كنϟ ،AO = 5) Ϟشكϟب اδΣ ( إذن
5

'
3

AM = 

ونδتϨتج أن 
5 10

' ' 5
3 3

OM OA AM= − = −  إذن =
10

3
x =. 

 

18. 
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- AMN و ABC  يمينϘتδمϟتان باϨيόتان مϠهما زاویتان متماث (MN) و (BC)  ϊσاϘϟو ا(AB) وبمأن 
 .AMN = ABC: ین اϟمδتϘيمين متوازیان ϗإن اϟزاویتين متδاویتان إذن هذ

- O  ثϠمثϟا Ϟرة  داخ΋داϟمرآز ا AMN يم  إذنϘتδمϟا(OM)  زاویةϟا ϒصϨم AMNϪϨو م  :

1

2
OMA AMN=. 

- P  ثϠمثϟا Ϟرة  داخ΋داϟمرآز ا ABC يم  إذنϘتδمϟا(BP) زاویةϟا ϒصϨم ABC ϪϨو م 
1

2
PBA ABC=. 

:  ϟدیϨا-
1

2
OMA AMN= و 

1

2
PBA ABC= و AMN = ABCإذن : 

PBA = OMA. 

 و (PB)زاویتان متماثϠتان مόيϨتان باϟمδتϘيمين  متδاویتان وهما  OMA و PBA اϟزاویتين  بمأن
(OM)  ϊσاϘϟو ا(AB)  يمينϘتδمϟتج أن  اϨتδإذن ن (PB) و (OM) متوازیان.  
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