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6
Ap B =  

)ا;�>��ج  • )p A B∪ �<���   :( ) ( ) ( ) ( )p A B p A p B p A B= + −∪ ∩  

)و�>4       ) 3 7 1

10 60 20
p A B = + )أي أن ∪− ) 11

30
p A B =∪  

3 (  �
�د ا�%�Aت ا���/>� ھ 4��
��ت و���� mظ�
 �<
g� � 9 �� آن وا�� �%C3&�� أن  ا�

10
120C = 

�ا�J أ.K	ا� ��Lن ا ���ل ا����
�- m��	�X  ����Nب أ��4 ا�����C و( )E X : 

•   �Jا�K	ا� ��L9 ا����إن -X  : 0، 1،   2،  3ھ�  

•  ( )
3

3
1

0
120 120

C
p X = = =  ،( )

1 2

3 7
21

1
120 40

C C
p X

×= = = ،( )
2 1

3 7
7

2
120 40

C C
p X

×= = = ،( )
3

7
7

3
120 24

C
p X = = = 
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•  ����Nب ا#�( ا�����C ( )E X  : 

  �<���( ) 1 21 7 7
0 1 2 3

120 40 40 24
E X

       = × + × + × + ×       
       

)و�>4  ) 7

4
E X = 

� 

   
 :   ا��
	�� ا�	ا.-

( )I    1�<%<ا�� ��	Nل و��	�;�& (( )g
C  رة�aإ B�<�C
 )Uا�Qر ا��)&��>��C إ��  ��( �% )g x : ا����� �
�� ا�>%  

  

  

 

)&�� أن ) 1 )0.453 0.0006g )و ⋍− )0.452 0.006g )�gن ⋍ ) ( ) ( )0.453 0.452g g gα< <  

0,452و�>4               0,453α< < 

) �Cب  ) 1 )
0

lim
x

f x
>→

)و �CQ��ھ� &��
�� ، �C  90ب )lim
x

f x
→+∞

  : 

• ( )
0

lim
x

f x
>→

= ، #ن : ∞+
0

1
lim 1

x x>→

 − = −∞ 
 

)و   )
0

lim 2 ln
x

x
>→

− + = −∞ 

)ا��>%>�و�>4      )f
C 4د���	رب ���� 9���C� )���0x =  

• ( )lim
x

f x
→+∞

= ، #ن :  ∞+
1

lim 1 1
x x→+∞

 − = 
 

)و   )lim 2 ln
x

x
→+∞

− + = +∞ 

��ق 
�� ا���Pل fأ. ا��ا��  ) 2�aE� ��&�-] [0;+∞  )� )�[�+  xو ���>�  �+ أ [0;+∞  : 

   ( ) ( )
2

1 1 1
' 1 2 lnf x x

x x x

 = − + − + 
 

)أي أن   )
2 2

1 3 ln
'

x
f x

x x x
= − )و�>4 + )

2

3 ln
'

x x
f x

x

− +=   

)و &�� أن           ) 1
3 lng x x

x
= − g�1ن − 1 1

3 ln
1

g
x x

x

   = − −   
    
 
 

1أي أن   
3 lng x x

x

  = − + 
 

  4��
)و )
2

1 1
'f x g

x x

 =  
 

  

)ب. إ�aرة     )'f x رة�a�1+ إ
g

x

 
 
 

 )� )�[�+  x#ن �+ أ [0;+∞ :
2

1
0

x
)ا
���دا 
�� إ�aرة  و   < )g x  : أن �P
  

1*  إذا ��ن �gن          
0

x
α< g�1ن  ≥

0g
x

  ≥ 
 

1و إذا ��ن  

x
α>  نg�1

0g
x

  < 
 

  

         : 4��
1إذا ��ن �gن   و 
x

α
)�gن  ≤ )' 0f x 1و إذا ��ن  ≤

0 x
α

< )�gن  > )' 0f x < 


�� ا���Pل �>�-f��Hو�>4 ا��ا��    �����1
0;

α
 
  


�� ا���Pل ���ا��ةو  �����1
;

α
 +∞  

  

  :6&ول ا��5�	ات     

  

  

 

 

  

  3    2    1   0  ( )iX x=  

7

24
   

7

40
   

21

40
  

1

120
  ( )ip X x=  

  +∞      α        0     x  

      −     0    +  ( )g x  

            
1

α                     

         +            −     ( )'f x  

                  
     

           

                
1

f
α
 
 
 

                          

( )f x  

+∞0x

0

+∞+∞
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)أ. ���>�  ) 3   ) ( ) ( ) 1
lim lim 2 ln
x x

f x h x x
x→+∞ →+∞

 − = −    
 

)إذن   ) ( ) 2 ln
lim lim
x x

x
f x h x

x x→+∞ →+∞

 − = −    
 

  

#ن                  
2

lim 0
x x→+∞

و=
ln

lim 0
x

x

x→+∞
=  

)ا��CQ�� ا�7>�;�: &�� أن  • ) ( )lim 0
x

f x h x
→+∞

− =   ن��ن ا��>%>g�( )f
C و( )hC �<
��ر&�ن ��+∞ 

   +��<%<��� ��C<1 ا�N�)ب. ��را;� ا� )f
Cو( )hC  رة�aإ +�	
( ) ( )f x h x−  رة�aإ +�	
2أي  ln x

x

−
   

0xو &�� أن      )�gن إ�aرة < ) ( )f x h x− رة�a�2+ إ ln x−     �<���2 ln 0x− ≥ j��/�ln 2x ≤ 

  

2أي أن     ln 0x− ≥ j��/�2
x e≤  ��	Nو rp�� يSول ا����� ا��Pا� ��
 )H%�
 4��
)و  )f

C�إ� ��C<��&( )hC  : 

 +∞                      2
e                     0                x  

          −                 0       +         ( ) ( )f x h x−  

( )f
C 1��)Q;أ( )hC       ( )f

C 1����
)أ )hC                           ��	Nو( )f
C�إ� ��C<��&( )hC   

                                         ( )f
C و( )hC  ن�	=���  

                                     �=�)�� ا�> )2
;0A e       

)� )��ـ.   &�� أن �+ أx ل�Pا�� +�] [0;+∞  :ln 2x − 9;�
 �<
g�  ( )hC رة�U( )ln
C  4
�	a يSب ا��%C
A�&( )0; 2u −

�
  

)أ.    ) 4 ) ( )f
M C Ox∈ ∩  j��/�] [0;x∈ )و  ∞+ ) 0f x =  

               �<���( ) 0f x =j��/�( ) 1
2 ln 1 0x

x

 − + − = 
 

)و�>4   ) 0f x =j��/�1x 2أو =
x e=       

              4��
)و )f
C +��=��اU( �� ا�>Qر ا��%� )��  1=��( )1;0A  و( )2

; 0B e    

  

)ب. ر;9 ا��>%>��+              )hCو( )f
C    : 

           

 

 

 

 

 

  

  

 

 

 

    5 (� �Cب ا���C S  أن ��&  :[ ]1;x e∈  نg�( )f
C 1����
)أ )hC  4��
)و  ) ( )

1

e

S f x h x dx= −  ∫  

و�>4          
1

2 ln
e

x
S dx

x x

 = − 
 
∫ 4��
و 

1 1

1 ln
2

e e
x

S dx dx
x x

= −∫ ]إذن  ∫ ] ( )2

1
1

1
2 ln

2

e
e

S x lnx
 = −   

  

�>�B أن              
3

2
S      ا��$/                                                =

(Cf)

(Ch)

2 3 4 5 6 7

2

-1

-2

-3

-4

0 1

1

x

y


