
 

 

 
 

 
 

 

 

 

 Ηصميم اϟدرس

 

 

• ƃŒƅرƌ 

 • ƆŤوط رƇŒدورƃŒ 

 • ƇŒدورƃŒ روطŤƆ ƅوحج ƅرƌƃŒ ƅحج 

 • ŘشكلاƆ و ƇريœƆت 

 • ŘشكلاƆ و ƇريœƆول تƄح 
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 • ϟهرما:  

 

 

 

 όΗریف 

 :اϟهرم هو مجسم Σيث

  هو مضϊϠ و یسمى اϘϟاϋدة؛أوجهϪ أΣد -    

    - Ϫهرمالأوجϟرك وهو رأس اΘها رأس مشϟ ثاتϠرى هي مثΧالأ . 

 .ية الأوجϪ اϟجاϧبΗϪسمى هذϩ الأوج       

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 :ملاΣظات

 :ϧسمϲ اϻرϔΗاع. 1

-  ϊϠضϟا[ ]SHϳ ذيϟا ό،دةϋاϘϟامد ا 

 .SHوأϳضا اτϟول  -

ϴϓسمى اϟهرم ، ...) ضϼع، مرΧ ،ϊΑماسϲ مψΘϨممثϠث مϘΘاϳس الأ(إذا آاΖϧ اϘϟاϋدة مضόϠا مψΘϨما . 2
 .هرما مψΘϨما

ϩهذ ϲϓϞّة وآϳساوΘة مϴΒϧاΠϟا ϪΟالأو Ϟكون آΗ ،ةϟحاϟا Ϧϴϗساϟساوي اΘث مϠها هو مثϨم  . 

 

ϞمثيΗ  صميمΗهرموϟا: 

           

              .Θϳكون Ηصمϴم ϟهرم مϦ مضϳ ϊϠمثϗ ϞاϋدϪΗ و مϦ مثϠثات ΗمثϞ أوΟهϪ اΠϟاϴΒϧة

 

 

 

 

 

 

 

ht
tp

s:
//p

ro
f2

7m
at

h.
w
ee

bl
y.
co

m
/

belhocine : https://prof27math.weebly.com/



 
 .اϦϴϗإϴϟك هرم مψΘϨم ϗاϋدϪΗ مرϊΑ وأوΟهϪ مثϠثات مΘساوϳة اϟس: مثال
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  :وط اϟدورانرΨم • 

 

 

 

 όΗریف

 .ضόϠيϪ اϘϟائميΣ Ϧدأهو اϟمجسم اϟموϟّد بدوران مثϠث ϗائم Σول  نرادواΨϟروط م

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 :ا ϟدϨϳأϲϓϩϼϋ اϟمΨروط اϟمرسوم 

- [ ]SO روطΨمϟاع اϔΗول ( هو ارτϟاSO ضا هوϳروطأΨمϟاع اϔΗار .( 

- OAروطΨمϟدة اϋاϗ رτϗ ϒصϧ هو . 

- [ ]SAϟّروطاد  هو موΨمϟ. 

 • ϞمثيΗ  صميمΗهرموϟا: 

           

   .جاϧبيدوران مϗ Ϧرص یمثϗ ϞاϋدϪΗ ومϗ Ϧطاع ϗرص یمثϞ سطϪΤ اϟاϟ طیΘكون Ηصميم مΨرو

 

 .ϧrصτϗ ϒر ϗاϋدϳ ϪΗساوي اϟذي  ΒΘόϧر مΨروط اϟدوران :مثال
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 صΗ ϊϨصميم مΨروط دوران • 

 

 :مثال

 

 :مΨروط اϟمϘاϟ ϞΑدϨϳااϲϓϟ هذا 

SA 5 cm= و OA 3cm=. 

 ا ϟهذا اϟمΨروط أϧشΗ Ίصمϴم

ϳ3,14πؤΧذ( =.( 

 

 

 

ϞΣ: 

 . ϧرسم شكΑ ϼاϘΘϟرϳ ΐϳمثΗ Ϟصمϴما ϠϟمΨروط

 

 

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1لإϧشاء اϘϟوس  2A A  ، سϴϘϟد اΠϧ أن ΐΠϳα. 

Ϧ هذσ  ϩول اϘϟوس مϨΘاسΐ مϴϗ ϊس اϟزاوϳة اSA  ،ϴّόΗ ϲΘϟ وϧصτϗ ϒرها Sمرآزهااϲϓ ϲΘϟ اϟدا΋رة 
 .اϘϟوس

Βϧ 1حث σ Ϧϋول اϘϟوس ϟαحساب  2A A. 

o ولτϟحساب ا  ϟ وسϘϠ1 2A A: 

ϳ 2ساوي محςϴ اϘϟاϋدة إذن  3,14 3 18,84= × × =. 

o  حسابα: 

2   هو SA وϧصτϗ ϒرها SمرآزهااϲΘϟ محςϴ اϟدا΋رة  3,14 3 31,4× × =. 
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 :سϴΒة اΘϟاϟϲϟدϨϳا Οدول اϨΘϟا

 

 

 α 360 اϟزاوϳة اϟمرآزϳة ΑاϟدرΟات

 σcm 31,4 18,84ول اϘϟوس Αـ 

 

ϧ31,4سΞΘϨΘ أن  360 18,84α× = ×ϪϨوم  :
360 18,84

216
31,4

×α = =. 

 

 :إϧشاء اΘϟصمϴم • 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 :ϳمكϦ حساب مساحة اϟسτح اΠϟاϠϟ ϲΒϧمΨروط اϟذي هو τϗاع ΑاΘϋϻماد Ϡϋى اΨϟاصϴة اΘϟاϴϟة:  مϼحψة

Ϧ هذا  اϴّόΗ ϲΘϟ اϟزاوϳة مτϗ ϊاع اϘϟرص مϨΘاسΒةة مساح،ϩ SA وϧصτϗ ϒرϩSمرآزاϟذي ϲϓ اϘϟرص 
 .اτϘϟاع

 : اϟساϖΑالوϲϓ اϟمث

23,14 هو SA و ϧصτϗ ϒرS ϩمرآزϩاϟذي مساحة اϘϟرص  3 28,26× =. 

 

ϲϟاΘϟة اϴΒاسϨΘϟدول اΟ اϨϳدϟ: 

 

 216 360 اϟزاوϳة اϟمرآزϳة ΑاϟدرΟات

 2cm 28,26 Aمساحة τϗاع اϘϟرص Αـ 

 

ϧ 360سΞΘϨΘ أنّ 28,26 216× = ×A  . 

ϪϨوم:
228,26 216

16,96 cm
360

×= ≈    A. 
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  :Σجم اϟهرم وΣجم مΨروط اϟدوران • 

 

 

 

 ϗاϋدة

 . یساوي ثϠث جداء مساΣة ϗاϋدة وإرΗفاع هذا اϟمΨروط أو هذا اϟمΨروطΣجم اϟهرم أو مΨروط اϟدوران

 

  .ϓإن                   V وإϟى اϟحΠم Αـh وإϟى اϻرϔΗاع Αـ A اϟى مساحة اϘϟاϋدة Αـ ϧا   إذا رمز

 

 : مϼحψة

 

 ،h و ارϔΗاϪ r Ϫϋى مΨروط دوران ϧصτϗ ϒر ϗاϋدΑϟΗاϨϟسΒة إ
 

 

 .ϓإن                   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

A ×  h V = -------- 
3 

2r hπ× ×   V =  
3 
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 :ΗماریϦ و مشكلات  • 

 

 

 

 

1.  ϞمثϳّشϟاϲϟاΘϟا Ϟور كψϨس مΘهرممϟ اسϴϘϟاوي ا: 

 

 
 ماهو رأس اϟهرم؟. 1

2 .Ηدϋاϗ ϲ؟ما هϪ 

 .ها ΟاϴΒϧا χاهراΟ وΟها ΟاϴΒϧا مϴϔΨا ووسمّ. 3

 

  أحرϪϓ و آΗ3cm Ϟصمϴما ϟهرم مψΘϨم ϗاϋدϪΗ مرόΑة σوϟها ϧشΊ أ. 2

 .    مΘساوϳة

 

 .Ηمم اϟشكϞ اΘϟاϟ ϲϟكϳ ϲمثϞ  مΨروط اϟدورانأ. 3

 

 

 

 

 

 

 

 

4 . ϲϓروط دورانΨساوي ،مϳ دةϋاϘϟر اτϗ ϒصϧ اϨϳدϟ 4 cmϟّموϟول اσساوي  وϳ 8د cm. 

 . ما مشϔرا ϟهذا اϟمΨروطϴاΠϧز Ηصم. 1

2 . ΐاحسϟروطاΨمϟدة هذا اϋاϗ ςϴمحϟ رΘمϴϠϴمϟى اϟمدور إ. 

3 . ΐاحسϟروطاΨمϟة هذا اϳزاوϟ ةΟدرϟى اϟمدور إ. 

   ΑاϨϟسΒة إϟى الأσول mmمدور إϟى اϟأΗمم اΠϟدول اΘϟاϲϟ وτόϳى . 5

    ϟى واϟ3مدور إmmمΠحϟى اϟة إΒسϨϟاΑ  . 
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C 1 C  2 C 3 اϟمΨروط  

 ؟ ϧ)cm( 6 1صϒ اτϘϟر
 6 ؟ cm( 7(اϻرϔΗاع 

(اϟحΠم 
3cm( 610 31,4 ؟ 

 

6 . 

7م ϳساوي  و ارϔΗاع اϟهرσ 4,2cmول ضόϠها ،ψΘم ϗاϋدϪΗ مرόΑةϨاحسΐ حΠم هرم م. 1 cm. 

2 . ϪمΠاع هرم حϔΗار ΐ350أحس cm ϪΗدϋاϗ 225 ومساحة cm. 

 

 

 ؟ ما هو أآΒر مΠسم ϲϓ اϟحΠم. 7
 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8 . ϲσروΨى مϠϋ Ϟحصϧ Ϧϴم΋اϘϟا ϪϴόϠم حول أحد ض΋اϗ ثϠدوران مثΑ 

 .ندورا  

 

 

 

  

   

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 ما هو أآΒر مΨروط ϲϓ اϟحΠم؟. 1

: ϦϴΑ أن ϓرق حΠمϲ اϟمΨروϳ Ϧϴσساوي إϟى. 2
ab( a b )

3

π −
. 
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  :  ϠΣول اΘϟماریϦ و اϟمشكلات • 

 

 

.1 

 .A اϟهرم هو اτϘϨϟة رأس .1

2.  ϲماسΨϟا ϲه ϪΗدϋاϗBCDEF. 

3. -Οو ϲϔΨم Ϫ : ثϠمثϟاABF. 

 .ABCاϟمثϠث :  وχ ϪΟاهر-

 

2 . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. 

 

 

 

 

 

 

4 .1( 

 

4cm

8cm

8cm α

 

ht
tp

s:
//p

ro
f2

7m
at

h.
w
ee

bl
y.
co

m
/

belhocine : https://prof27math.weebly.com/



 

2محςϴ اϘϟاϋدة هو . 2 3,14 4 25,12× × مدور إϟى اϟمϴϠϴمΘر ϟهذا اϟمحςϴ هو اϟ إذن .=
25,1cm. 

 

 :αب زاوϳة اϟمΨروط حسا. 3

ϧ 8صτϗ ϒرها اϲΘϟمحςϴ اϟدا΋رة  cm 2 هو 3,14 8 50,24× × =. 

ϲϟاΘϟة اϴΒاسϨΘϟدول اΟ اϨϳدϟ:  

 α 360 اϟزاوϳة اϟمرآزϳة ΑاϟدرΟات

 Αcm 50,24 25,12ـ σول اϘϟوس 

ϧ50,24سΞΘϨΘ أن  360 25,12α× = ×ϪϨوم  :
360 25,12

180
50,24

×α = =. 

 ϲروط هΨمϟة اϳ180زاو°. 

 

5. 

C 1 C  2 C 3 اϟمΨروط  

 ؟ϧ)cm( 6 1 9,9صϒ اτϘϟر
 cm( 7 30 6(اϻرϔΗاع 

(اϟحΠم 
3cm( 263,760 31,4 610 

 

6. 

: اϟحΠم هو. 1

2
3( 4,2 ) 7

41,16 cm
3

× =. 

:اϻرϔΗاع هو. 2
50 3

6 cm
25

× = . 

 

7.  

: حΠم الأسτواϧة
2 33,14 ( 4 ) 2 100,48 cm× × = 

: حΠم اϟمΨروط

2
33,14 ( 4 ) 7

117,22cm
3

× × = 

: حΠم اϟهرم 

2
3(6 ) 9

108 cm
3

× = 

 .أآΒر مΠسم ϲϓ اϟحΠم هو اϟمΨروط

 

8 . 

 : 1حΠم اϟمΨروط . 1

2( a ) b a a b ab
a

3 3 3

π π × × π= = × 

 : 1حΠم اϟمΨروط 

2( b ) a b b a ab
b

3 3 3

π π × × π= = × 
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 . هو الأآΒر ϲϓ اϟحΠم1ن اϟمΨروط  ϓإ  Α  b > aما أنّ و

 

2 .ϦϴمΠحϟرق اϓ :
ab ab ab ab( a b )

a b ( a b )
3 3 3 3

π π π π −× − × = × − = 
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