
 

 

  𝟐/𝟏

 𝑩𝑬𝑴𝟐𝟎𝟐𝟒 الاستاذ هلال خالد   الأشعة والانسحاب المُجتهد فيسلسلة تمارين 
 

 التمرين الخامس
 مركز تناظره. 𝐎مستطيل و 𝐀𝐁𝐂𝐃 نعتبر

⃗⃗⃗⃗⃗⃗ 𝑶𝑭أنشئ ممثل الشعاع  .1  بحيث ⃗ 

                             𝑶𝑭⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝑶𝑨⃗⃗⃗⃗⃗⃗ − 𝑫𝑶⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  . 

𝑩𝑯⃗⃗⃗⃗حيث  𝐇أنشئ النقطة  .2 ⃗⃗  = 𝑶𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝑶𝑪⃗⃗⃗⃗⃗⃗  . 
 التمرين السادس

𝐀𝐁مثلث متقايس الأضلاع حيث 𝐀𝐁𝐂  ليكن = 𝟑𝐜𝐦. 

𝑩𝑫⃗⃗⃗⃗بحيث  𝐃أنشئ  .1 ⃗⃗ = 𝑨𝑪⃗⃗⃗⃗  ⃗  . 
 ؟ برر جوابك.𝐀𝐁𝐂𝐃ما نوع الرباعي  .2

= 𝑩𝑬⃗⃗⃗⃗⃗⃗حيث    𝑩𝑬⃗⃗⃗⃗⃗⃗أنشئ ممثل الشعاع .3 𝑪𝑨⃗⃗⃗⃗  ⃗. 
  .[𝑫𝑬]منتصف  𝐁أثبت أن  .4

 حيث: الشكل على    𝑼⃗⃗عين ممثل الشعاع .5

𝐔⃗⃗ = 𝐂𝐀⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝐂𝐁⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 𝐃𝐁⃗⃗⃗⃗⃗⃗   . 
 التمرين السابع

𝐄𝐅حيث  𝐄مثلث قائم في 𝐄𝐅𝐆 ليكن  = 𝟓𝐜𝐦  
𝐄𝐆و  = 𝟑𝐜𝐦.  

 بحيث  𝑬𝑯⃗⃗⃗⃗⃗⃗أنشئ ممثل الشعاع  .1

                    𝑬𝑯⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝑬𝑭⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝑬𝑮⃗⃗ ⃗⃗  ⃗  . 
 ؟ برر جوابك. 𝐄𝐅𝐇𝐆ما نوع الرباعي  .2

𝑯𝑲⃗⃗⃗⃗⃗⃗بحيث  Kأنشئ  .3  ⃗ = 𝑮𝑯⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ . 
 متوازي أضلاع. 𝐄𝐅𝐊𝐇برر لماذا الرباعي  .4
 أثبت المُساواة الآتية:  .5

𝑯𝑲⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ − (𝑯𝑮⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗ − 𝑬𝑮⃗⃗ ⃗⃗  ⃗) = 𝑬𝑭⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 𝑲𝑭⃗⃗⃗⃗⃗⃗  . 

 التمرين الثامن
𝐌𝐑N ومتساوي الساقين في  مثلث قائم𝑹. 

𝑴𝑻⃗⃗بحيث 𝑻أنشئ النقطة  .1 ⃗⃗ ⃗⃗  = −𝑵𝑹⃗⃗⃗⃗⃗⃗   .  
 ؟ برر جوابك.𝑴𝑹𝑵𝑻ما نوع الرباعي  .2

مركز تناظر الرباعي  𝐄حيث   𝑬𝑯⃗⃗⃗⃗⃗⃗ ممثل الشعاع أنشئ .3

 𝑴𝑹𝑵𝑻 و𝐄𝐇⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ = 𝐄𝐍⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 𝐑𝐄⃗⃗⃗⃗  ⃗ . 
 معين. 𝐄𝐑𝐇𝐍ضلاع برر لماذا متوازي الا .4
  أثبت المُساواة الشعاعية الآتية:  .5

𝑴𝑹⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 𝑬𝑹⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝑬𝑻⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 𝑵𝑻⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝑴𝑹⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 𝑻𝑴⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗   . 
 

 ) cm وحدة الطول الـ(التمرين الثامن
𝑬𝑭حيث  𝐅 مثلثا قائما في 𝐄𝐅𝐆 نعتبر = 𝑬𝑮و  𝟑 = 𝟓 

= 𝑭𝑫⃗⃗⃗⃗⃗⃗ بحيث 𝐃 أنشئ .1 −𝑭𝑬⃗⃗⃗⃗  ⃗. 

𝑮𝑪⃗⃗⃗⃗ بحيث 𝐂 أنشئ .2  ⃗ = 𝑮𝑬⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ − 𝑫𝑮⃗⃗⃗⃗⃗⃗ . 
 مستطيل. 𝐄𝐆𝐃𝐂 أن الرباعيأثبت  .3

 
 

 
 
 
 
 

  :لمزيد من المعلومات 
 الرياضيات مع الأستاذ هلال خالد على فايسبوك: 
  𝐏𝐫𝐨𝐟_𝐤𝐡𝐚𝐥𝐞𝐝_𝟒𝟐𝟕على انستجرام:  

 استعد 
هما كل شعاعين لهما نفس  :الشعاعان المُتساويان 

 والطويلة والاتجاه.المنحى 
هما كل شعاعين لهما نفس  :الشعاعان المُتعاكسان 

 المنحى والطويلة ومُختلفان في الاتجاه.
 إنشاء ممثل شعاع بتوظيف: 

 تعريف متوازي الأضلاع. .1
قاعدة متوازي أضلاع )مجموع شعاعين لهما  .2

 نفس المبدأ(.
 تعريف منتصف قطعة مُستقيم. .3

 علاقة شال:  
هو  نهاية الأول هي بداية الثاني مجموع شعاعين

 .شعاع بدايته بداية الأول ونهايته نهاية الثاني
 التمرين الأول 

𝐀𝐁𝐂 مثلث كيفي.  

بالانسحاب الذي  𝐂صورة  𝐃أنشئ النقطة  .1

 .   𝑩𝑨⃗⃗⃗⃗⃗⃗شعاعه 
بالانسحاب  𝐃صورة النقطة  𝐄النقطة أنشئ  .2

  .   𝑩𝑪⃗⃗⃗⃗⃗⃗الذي شعاعه
   . [𝑨𝑬]منتصف  𝑫أثبت أن  .3

 التمرين الثاني 
ليست في  نقط متمايزةثلاث  𝐆و  𝐄  ،𝐅نعتبر النقط 

 استقامية.

= 𝑬𝑯⃗⃗⃗⃗⃗⃗بحيث  𝐇أنشئ النقطة  .1 𝑭𝑮⃗⃗⃗⃗  ⃗  . 

𝑮𝑳⃗⃗⃗⃗بحيث  𝑳أنشئ النقطة  .2  ⃗ = 𝑬𝑯⃗⃗⃗⃗⃗⃗   . 

𝑮𝑳⃗⃗⃗⃗أثبت أن  .3  ⃗ = 𝑭𝑮⃗⃗⃗⃗  ⃗    . 
 التمرين الثالث

أربع نقط متمايزة ليست في  𝐃 و 𝑶  ،𝐀  ،𝐁  ،𝐂 نعتبر

= 𝑨𝑶⃗⃗⃗⃗⃗⃗استقامية تحُقق  𝑶𝑪⃗⃗⃗⃗⃗⃗     و𝑩𝑶⃗⃗⃗⃗⃗⃗ = 𝑶𝑫⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗     

  مُناسبا.أنشئ شكلا 
 التمرين الرابع

 .مثلث كيفي 𝐌𝐍𝐋 ليكن 

𝑴𝑹⃗⃗⃗⃗⃗⃗بحيث 𝐑نقطة أنشئ  .1  ⃗ = 𝑴𝑵⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ + 𝑴𝑳⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗    . 

𝑳𝑺⃗⃗بحيث  Sالنقطة  أنشئ .2 ⃗⃗ = −𝑹𝑴⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗  . 

𝑴𝑳⃗⃗⃗⃗⃗⃗أثبت أن  .3  − 𝑹𝑺⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝟎⃗⃗  . 
 تحقق أن: .4

𝑬𝑳⃗⃗⃗⃗  ⃗ + 𝑴𝑵⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ⃗ − 𝑬𝑵⃗⃗⃗⃗⃗⃗ + 𝑳𝑹⃗⃗⃗⃗  ⃗ = 𝑴𝑹⃗⃗⃗⃗⃗⃗  ⃗  . 
   (𝐄  مركز تناظر الرباعي𝑴𝑵𝑹𝑳 ) 

 
 

 زكاة العلم نشره                              
 دعواتكم للوالد بالرحمة والمغفرة



 

  𝟐/𝟐    

 𝑩𝑬𝑴𝟐𝟎𝟐𝟒 الاستاذ هلال خالد    الأشعة والمعالم المُجتهد فيسلسلة تمارين 
 

 التمرين الرابع 
;𝑶)من مُستو مُزود بمعلم تاننقط 𝐄  ،𝐅نعتبر  𝒐𝒊⃗⃗  ⃗, 𝒐𝒋⃗⃗⃗⃗ ) 

𝑶𝑰متعامد ومتجانس بحيث  = 𝟐𝒄𝒎   حيث𝑬(𝟑; ؛  (𝟏
𝑭(−𝟏;−𝟑). 

 .[𝑬𝑭]منتصف  𝐼احسُب إحداثيتي النقطة  .1
 .[𝑬𝑭]هو محور  (𝑶𝑰)برر لماذا المستقيم  .2

 التمرين الخامس
 من مُستو مُزود بمعلمفي  𝑬و  𝑫؛  𝑪؛  𝑩؛  𝑨نقط نعتبر ال

;𝑶) متعامد ومتجانس 𝒐𝒊⃗⃗  ⃗, 𝒐𝒋⃗⃗⃗⃗ )  حيث𝑨(𝟒; ؛  (𝟎
𝑩(𝟑; ;𝑪(−𝟔؛  (𝟑 ;𝑫(𝟎؛  (𝟎  . 𝑬(−𝟏;−𝟓)و  (𝟐

𝐁𝐂بين أن:   .1 = ثم استنتج نوع المثلث  𝟏𝟎√𝟑

𝐀𝐁𝐂  حيث𝐀𝐁 = 𝐀𝐂و  𝟏𝟎√ = 𝟏𝟎 . 
هي مركز الدائرة المُحيطة بالمثلث  𝐄أثبت أن النقطة  .2

𝐀𝐂𝐃.  
 السادسالتمرين 

من مُستو مُزود بمعلم متعامد في  𝑪 و 𝑩؛  𝐀نعتبر النقط 
;𝑶)ومتجانس 𝒐𝒊⃗⃗  ⃗, 𝒐𝒋⃗⃗⃗⃗ )  حيث𝑨(𝟐; ;𝑩(𝟏؛  (𝟕 ؛  (𝟎

𝑪(−𝟐;  .𝑩𝑪نصف قطرها و 𝑩دائرة مركزها  (𝑪)و (𝟒

  بين(𝑨𝑪)  مماس للدائرة(𝑪)  في𝑪. 
 التمرين السابع

من مُستو مُزود بمعلم متعامد في  𝑪؛  𝑩؛  𝑨نعتبر النقط 
;𝑶)ومتجانس 𝒐𝒊⃗⃗  ⃗, 𝒐𝒋⃗⃗⃗⃗ )  حيث𝑨(−𝟒; ;𝑩(𝟓؛  (𝟐 ؛  (𝟎
𝐶(4; 4). 

 .𝐀𝐁𝐂بين نوع المثلث  .1

𝐂𝐌⃗⃗⃗⃗بحيث  Mأنشئ النقطة  .2 ⃗⃗ = 𝐂𝐀⃗⃗⃗⃗  ⃗ − 𝐁𝐂⃗⃗⃗⃗  ⃗ . 
 علل. ؟𝐀𝐂𝐁𝐌ما نوع الرباعي  .3
 .𝐌احسُب إحداثيتي النقطة  .4
 . 𝐀𝐂𝐁𝐌احسب مساحة الرباعي  .5

المُستو المُزود بمعلم متعامد في التمرين الثامن 
;𝑶)ومتجانس 𝒐𝒊⃗⃗  ⃗, 𝒐𝒋⃗⃗⃗⃗ )  نعتبر النقط𝑨  ؛𝑩  ؛𝑪  حيث

𝑨(−𝟏;−𝟓) ؛𝑩(𝟓;−𝟏)  ؛𝑪(𝟒; ;𝑪(−𝟐؛   (𝟕 𝟑) . 

 متوازي أضلاع. 𝐀𝐁𝐂𝐃أن الرباعي بين  .1
ثم استنتج نوع المثلث  𝐁𝐃و 𝐀𝐃احسب الطولين  .2

𝐀𝐁𝐃. 
(𝑨𝑩)بين أن  .3 ⊥ (𝑰𝑫)  حيث 𝑰منتصف [𝑨𝑩]. 
 . 𝑰احسب إحداثيتي النقطة  .4
 .𝐀𝐁𝐂𝐃احسب مساحة متوازي الأضلاع  .5

بالتدوير إلى الوحدة من   𝑨𝑩𝑪̂احسب قيس الزاوية  .6
 الدرجة.

 

  :لمزيد من المعلومات 

 :الرياضيات مع الأستاذ هلال خالدعلى فايسبوك 

  :على انستجرام𝐏𝐫𝐨𝐟_𝐤𝐡𝐚𝐥𝐞𝐝_𝟒𝟐𝟕  

 استعد 
نقطتان من مستو مزود بمعلم متعامد  𝐵و  𝐴بر تنع 

;𝐴(𝑥𝐴ومتجانس حيث 𝑦𝐴)   و𝐵(𝑥𝐵; 𝑦𝐵) : 

𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗ مركبتي الشعاع .1 ) 𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗هما  ⃗ 
𝒙𝑩 − 𝒙𝑨

𝒚𝑩 − 𝒚𝑨
) . 

 هي:  [𝐴𝐵] طول قطعة المستقيم .2

 𝑨𝑩 = √(𝒙𝑩 − 𝒙𝑨)
𝟐 + (𝒚𝑩 − 𝒚𝑨)

𝟐  . 
 هما:  [𝐴𝐵] منتصف 𝐼نقطة  إحداثيتي .3

  𝑰 (
𝒙𝑩+𝒙𝑨

𝟐
;
𝒚𝑩+𝒚𝑨

𝟐
). 

حيث مركبتاهما على الترتيب  𝑉و  𝑈نعتبر الشعاعان  

(
𝑥
𝑦)  و(

𝑥′
𝑦′

): 

𝒙 معناه متساويانالقول أنهما  = 𝒙′  و𝒚 = 𝒚′. 
 التمرين الأول

ثلاث نقط من مُستو مُزود  𝐀  ،𝐁  ،𝐂نعتبر 
;𝑶)بمعلم 𝒐𝒊⃗⃗  ⃗, 𝒐𝒋⃗⃗⃗⃗ )  حيث𝑨(−𝟑; ؛  𝑩(𝟏;−𝟏)؛  (𝟒

𝑪(𝟎;−𝟓) .  

 .  𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗مُركبتي الشعاع احسُب  .1
  .𝑨𝑪احسُب الطول  .2
 .[𝑨𝑪]منتصف  𝑰احسُب إحداثيتي النقطة  .3
حتى يكون الرباعي  𝐃احسُب إحداثيتي النقطة  .4

𝐀𝐁𝐂𝐃 ثم استنتج إحداثيتي مركز  متوازي أضلاع
 .تناظره

 التمرين الثاني
متعامد  بمعلم من مُستو مُزود 𝐄  ،𝐅  ،𝐆نعتبر النقط 
;𝑶)ومتجانس  𝒐𝒊⃗⃗  ⃗, 𝒐𝒋⃗⃗⃗⃗ )  حيث𝑬(−𝟐;𝟎)  ؛𝑭(𝟏; ؛  (𝟏

𝑮(𝟐;−𝟐)  و𝑳(𝒙𝑳; 𝟐).   

 قائم ومُتساوي الساقين. 𝐄𝐅𝐆أثبت أن المُثلث  .1
 المُحيطة به. (𝑪) مركز الدائرة 𝐼عين إحداثيتي  .2
 احسب طول نصف قطر هذه الدائرة. .3
 ؟ علل.(𝑪)تنتمي إلى الدائرة  𝑯(−𝟏;−𝟑)هل النقطة  .4
 .[𝑬𝑳]منتصف  𝐅علما أن  𝐋احسُب إحداثيتي  .5

= 𝑭𝑯⃗⃗⃗⃗⃗⃗بحيث  𝐇أنشئ  .6 𝑮𝑭⃗⃗⃗⃗  .𝐇ثم احسب إحداثيتي  ⃗ 
 ؟ برر جوابك.𝐄𝐇𝐋𝐆ما نوع الرباعي  .7

 التمرين الثالث
نقط من مُستو مُزود 𝐀  ،𝐁  ،𝑪، 𝑫نعتبر 
;𝑶)بمعلم 𝒐𝒊⃗⃗  ⃗, 𝒐𝒋⃗⃗⃗⃗ )  متعامد ومتجانس بحيث 𝑨(−𝟐; ؛  (𝟑

𝑩(𝟏;−𝟐)  ؛𝑪(𝟐;−𝟏)  و𝑫(−𝟏;𝟒). 

 . 𝑫𝑪⃗⃗⃗⃗⃗⃗و   𝑨𝑩⃗⃗⃗⃗⃗⃗احسُب مركبيتي الشعاعين  .1
 .𝐀𝐁𝐂𝐃استنتج نوع الرباعي  .2
 . 𝐂بالنسبة إلى  𝐃نظيرة  𝐄إحداثيتي احسُب  .3

 
 

 زكاة العلم نشره
 دعواتكم للوالد بالرحمة والمغفرة

 


