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1
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1
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035137
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- 
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 2الصفحة  إعداد: قويسم الخليل –علوم تجريبية ثانوي ثانية – [الاحتمالات[]04السلسلة رقم ]
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 05

15

𝛼

𝛽

A  
◄ 𝐴𝛼𝛽𝛼 − 𝛽 = 𝛽

◄𝐵𝛼𝛽|𝛼 − 𝛽| ≤ 1 
B 𝑋

|𝛼 − 𝛽|

𝑋

  
C 𝛼𝛽

(𝐸): 𝑥2 + 𝛼𝑥 + 𝛽 = 0

𝑌

(𝐸)

𝑌 
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I) 

1
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A  
B 

𝐴

𝐵

𝐶 
II) (+2)
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 3الصفحة  إعداد: قويسم الخليل –علوم تجريبية ثانوي ثانية – [الاحتمالات[]04السلسلة رقم ]
 

 لمزيد من التمارين حول محور الاحتمالات

 اغتني هذا الكتاب 

 كتاب الجوهرة في الرياضيات

 تمرين محلول بالتفصيل 30الذي يحتوي على أكثر من 

 حدة من وحدات السنة ثانية ثانويفي كل و
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 :01ين التمر 

A  حساب𝑝(𝐴)  و𝑝(𝐵)  و𝑝(𝐶) : 

•  𝑝(𝐴) =
3

9
=

1

3
          •  𝑝(𝐵) =

2

9
       •  𝑝(𝐶) =

2

9
  

 

 

B  1حساب احتمال سحب سؤال رقمه مختلف عن الـ: 

𝑝(𝐷) =
6

9
=

2

3
 

C  ير أنّ مجموعة قيم ;1}هي  𝑋التبر 2; 3; 4}: 

  3إلى  1مرقمة من الاحتمالات لدينا أسئلة 
 4إلى  1مرقمة من  الاشتقاقيةوأسئلة 
   2إلى  1مرقمة من  الدوالوأسئلة 

;1}هي:  𝑋إذن مجموعة قيم  2; 3; 4} 
 : 𝑋نون الاحتمال للمتغير العشوائي ن قاتعيي -أ

4 3 2 1 𝑥𝑖 
1

9
 

2

9
 3

9
 3

9
 𝑃(𝑋 = 𝑥𝑖) 

 : 𝐸(𝑋)حساب  -

𝐸(𝑋) = 1
3

9
+ 2

3

9
+ 3

2

9
+ 4

1

9
=

19

9
≈ 2.1 

𝐸(2024𝑋استنتاج قيمة  -ب + 1445): 

𝐸(2023 + 2024𝑋) =  2024𝐸(𝑋) + 2023 

= 2024
19

9
+ 2023 =

56663

9
 

 :02 التمرين 

A  حساب احتمال الحدث𝐴  و𝐵 

𝑉 𝑉 𝑉 𝑉 𝐵 𝐵 𝐵  
𝑉𝐵 𝑉𝐵 𝑉𝐵 𝑉𝐵 𝐵𝐵 𝐵𝐵  𝐵 
𝑉𝐵 𝑉𝐵 𝑉𝐵 𝑉𝐵 𝐵𝐵   𝐵 
𝑉𝐵 𝑉𝐵 𝑉𝐵 𝑉𝐵    𝐵 
𝑉𝑉 𝑉𝑉 𝑉𝑉     𝑉 
𝑉𝑉 𝑉𝑉      𝑉 
𝑉𝑉       𝑉 
       𝑉 

•  𝑃(𝐴) =
12

21
=

4

7
 

•  𝑝(𝐵) = 1 − 𝑝(𝐴) = 1 −
4

7
=

3

7
 

B   

100}تبرير أن قيم المتغير العشوائي هي  -أ − 𝛼; 50 − 𝛼; −𝛼}: 

يتين: 𝑎(𝐷𝐴)اللاعب يدفع    ثم يسحب كر
يتين بيضاوين يربح     100𝐷𝐴إذا سحب كر

𝑋 ومنه: = 100 − 𝛼 
يتين مختلفتين في اللون يربح     50𝐷𝐴اذا سحب كر

𝑋 ومنه: = 50 − 𝛼 
يتين خضر   اوين يخسر ما دفعهواذا سحب سحب كر

𝑋 ومنه: = −𝛼 
100}قيم المتغير العشوائي هي : وعليه  − 𝛼; 50 − 𝛼; −𝛼} 

يف قانون احتمال  -  :𝑋تعر

−𝛼 50 − 𝛼 100 − 𝛼 𝑥𝑖 
2

7
 4

7
 1

7
 𝑃(𝑋 = 𝑥𝑖) 

C  ّتبيين أن𝐸(𝑋) = −𝛼 +
300

7
: 

𝐸(𝑋) = (100 − 𝛼)
1

7
+ (50 − 𝛼)

4

7
+ (−𝛼)

2

7
 

=
100 − 𝛼 + 200 − 4𝛼 − 2𝛼

7
 

=
300 − 7𝛼

7
= −𝛼 +

300

7
 

 : 𝛼إيجادأكبر قيمة ممكنة لـ  -

𝐸(𝑋)تكون اللعبة في صالح اللاعب لما:   > 0 

−𝛼 +
300

7
> 0  ∶  أي

𝛼 ومنه: < 42.85 
𝛼وعليه:  = 42𝐷𝐴 
 :03التمرين  

A  يات الاثني عشر حسب الأرقام يع الـكر  :4،  3، 2، 1توز

1

1 4

3 12
p =   1كرات تحمل الرقم  4يوجد  معناه: =

2

1 2

6 12
p =  2كرات تحمل الرقم  2يوجد  معناه:  =

3

1 3

4 12
p =  3كرات تحمل الرقم  3يوجد  معناه: =

4

1 3

4 12
p =  4كرات تحمل الرقم  3يوجد  معناه:  =

B  حساب احتمال كل من الحوادث𝐴 ،𝐵  و𝐶 : 

•  𝑝(𝐴) =
7

12
 

•  𝑝(𝐵) =
2

12
+

3

12
=

5

12
 

•  𝑝(𝐶) =
2

12
 

C  تعيين مجموعة قيم المتغير العشوائي𝑋: 

4 3 2 1 𝑥𝑖 
3

12
 3

12
 2

12
 

4

12
 𝑃(𝑋 = 𝑥𝑖) 
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- 𝐸(𝑋)

𝐸(𝑋) = ∑ 𝑥𝑖𝑝𝑖

4

𝑖=1

= 1
4

12
+ 2

2

12
+ 3

3

12
+ 4

3

12

=
4 + 4 + 9 + 12

12
=

29

12
 

 :04التمرين  

A  
 :Ωتعيين بواسطة مخطط عدد عناصر  -أ

𝐺3 𝑅7 𝑅3 𝑅1 𝐵5 𝐵3 𝐵0  

𝐺3𝐵0 𝑅7𝐵0 𝑅3𝐵0 𝑅1𝐵0 𝐵5𝐵0 𝐵3𝐵0  𝐵0 

𝐺3𝐵3 𝑅7𝐵3 𝑅3𝐵3 𝑅1𝐵3 𝐵5𝐵3  𝐵0𝐵3 𝐵3 

𝐺3𝐵5 𝑅7𝐵5 𝑅3𝐵5 𝑅1𝐵5  𝐵3𝐵5 𝐵0𝐵5 𝐵5 

𝐺3𝑅1 𝑅7𝑅1 𝑅3𝑅1  𝐵5𝑅1 𝐵3𝑅1 𝐵0𝑅1 𝑅1 

𝐺3𝑅3 𝑅7𝑅3  𝑅1𝑅3 𝐵5𝑅3 𝐵3𝑅3 𝐵0𝑅3 𝑅3 

𝐺3𝑅7  𝑅3𝑅7 𝑅1𝑅7 𝐵5𝑅7 𝐵3𝑅7 𝐵0𝑅7 𝑅7 

 𝑅7𝐺3 𝑅3𝐺3 𝑅1𝐺3 𝐵5𝐺3 𝐵3𝐺3 𝐵0𝐺3 𝐺3 

بة هو   42ومنه: عدد امكانيات هاته التجر
 حسساب احتمال الحواث التالية: -ب

◘𝑃(𝐴) =
30

42
=

5

7
 ◘ 𝑃(𝐵) =

6

42
=

1

7
 

◘ 𝑃(𝐶) =
36

42
=

6

7
 ◘ 𝑃(𝐷) =

30

42
=

5

7
 

◘ 𝑃(𝐸) =
16

42
=

8

21
 ◘ 𝑃(𝐹) =

12

42
=

2

7
 

B  
 :𝑋تعيين مجموعة قيم المتغير العشوائي  -أ

𝑋(Ω) لدينا: = {0; 1;  حيث: {2
𝐺3 𝑅7 𝑅3 𝑅1 𝐵5 𝐵3 𝐵0   

𝐺3𝐵0 𝑅7𝐵0 𝑅3𝐵0 𝑅1𝐵0 𝐵5𝐵0 𝐵3𝐵0 / 𝐵0 
𝐺3𝐵3 𝑅7𝐵3 𝑅3𝐵3 𝑅1𝐵3 𝐵5𝐵3 / 𝐵0𝐵3 𝐵3 
𝐺3𝐵5 𝑅7𝐵5 𝑅3𝐵5 𝑅1𝐵5 / 𝐵3𝐵5 𝐵0𝐵5 𝐵5 
𝐺3𝑅1 𝑅7𝑅1 𝑅3𝑅1 / 𝐵5𝑅1 𝐵3𝑅1 𝐵0𝑅1 𝑅1 
𝐺3𝑅3 𝑅7𝑅3 / 𝑅1𝑅3 𝐵5𝑅3 𝐵3𝑅3 𝐵0𝑅3 𝑅3 
𝐺3𝑅7 / 𝑅3𝑅7 𝑅1𝑅7 𝐵5𝑅7 𝐵3𝑅7 𝐵0𝑅7 𝑅7 

/ 𝑅7𝐺3 𝑅3𝐺3 𝑅1𝐺3 𝐵5𝐺3 𝐵3𝐺3 𝐵0𝐺3 𝐺3 
 :ومنه

2 1 0 𝑋 
1

7
=

6

42
 4

7
=

24

42
 2

7
=

12

42
 𝑃(𝑋 = 𝑥𝑖) 

 :𝑋حساب الأمل الرياضياتي، التباين والانحراف للمتغير العشوائي  -ب

◘ 𝐸(𝑋) = ∑ 𝑥𝑖𝑝𝑖

3

𝑖=1

= (0) (
2

7
) + (1) (

4

7
) + (2) (

1

7
)

≈ 0.85  

◘ 𝑉(𝑋) = ∑(𝑥𝑖)2𝑝𝑖 − (𝐸(𝑋))
2

3

𝑖=1

 

= [(0)2 (
2

7
) + (1)2 (

4

7
) + (2)2 (

1

7
)] − (

6

7
)

2

= 2  
◘ 𝜎(𝑋) = √𝑉(𝑋) = √2  

C   
 :𝑌تعيين مجموعة قيم المتغير العشوائي  -أ

𝑌(Ω) = {0; 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7} 
 :𝑌قانون احتمال   -

𝐺3 𝑅7 𝑅3 𝑅1 𝐵5 𝐵3 𝐵0  

3 7 3 1 5 3  𝐵0 

0 4 0 2 2  3 𝐵3 

2 2 2 4  2 5 𝐵5 

2 6 2  4 2 1 𝑅1 

0 4  2 2 0 3 𝑅3 

4  4 6 2 4 7 𝑅7 

 4 0 2 2 0 3 𝐺3 

 ومنه:
7 6 5 4 3 2 1 0 𝑌 
2

42
 

2

42
 

2

42
 

8

42
 

6

42
 

14

42
 

2

42
 6

42
 ( )iP Y y= 

 :𝑌اب الأمل الرياضياتي، التباين والانحراف للمتغير العشوائي حس -ب

◘ 𝐸(𝑌) = ∑ 𝑦𝑖𝑝𝑖

8

𝑖=1

=
(0)1

7
+

(1)1

21
+ ⋯ +

(6)1

21
+

(7)1

21

=
58

21
 

◘ 𝑉(𝑌) = ∑(𝑦𝑖)2𝑝𝑖 − (𝐸(𝑌))
2

8

𝑖=1

 

= [(0)2 (
1

7
) + (1)2 (

1

21
) + ⋯ + (7)2 (

1

21
)] − (

58

21
)

2

 

=
1466

441
 

◘ 𝜎(𝑌) = √𝑉(𝑌) = √3.32 ≈ 1.82  
 :05التمرين  

5 4 3 2 1 𝛼 
𝛽 

(5; 1) (4; 1) (3; 1) (2; 1) (1; 1) 1 
(5; 2) (4; 2) (3; 2) (2; 2) (1; 2) 2 
(5; 3) (4; 3) (3; 3) (2; 3) (1; 3) 3 
(5; 4) (4; 4) (3; 4) (2; 4) (1; 4) 4 
(5; 5) (4; 5) (3; 5) (2; 5) (1; 5) 5 

 25مجموع الإمكانيات هو 
D :حساب احتمال الحدثين التاليين 

• 𝐴 الرقمان" :𝛼  و𝛽  يحققان المساواة𝛼 − 𝛽 = 𝛽:" 
𝛼 لدينا: − 𝛽 = 𝛽 معناه 𝛼 = 2𝛽 

𝛼"الإمكانيات التي تحقق المساواة  = 2𝛽"  2)،  هي; 1)  ،(4; 2)  
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𝑝(𝐴) =
2

25
 

• 𝐵 " :𝛼  و𝛽  يحققان المتباينة|𝛼 − 𝛽| ≤ 1:" 

𝛼|نملا الجدول بـ  − 𝛽|  ثم نلاحظ القيم التي تحقق|𝛼 − 𝛽| ≤ 1 
5 4 3 2 1 𝛼        𝛽 
4 3 2 1 0 1 
3 2 1 0 1 2 
2 1 0 1 2 3 
1 0 1 2 3 4 
0 1 2 3 4 5 

𝑝(𝐵) =
13

25
 

E  تعيين القيم الممكنة لـ𝑋:ثم كتابة قانون احتماله ، 

𝑋(Ω)هي:  𝑋قيم المتغير العشوائي   = {0; 1; 2; 3; 4} 
 

4 3 2 1 0 𝑥𝑖 
2

25
 4

25
 6

25
 8

25
 5

25
 𝑝(𝑋 = 𝑥𝑖) 

F   تعيين القيم الممكنة لـ𝑌:ثم كتابة قانون احتماله ، 

Δلدينا:  = 𝛼2 − 4𝛽 
Δلما:   >   للمعادلة حلين، 0
Δلما:  =    للمعادلة حل وحيد،   0
Δلما:  <  المعادلة لا تقبل حلولا  0

𝑌(Ω)هي:  𝑌ومنه قيم   = {0; 1; 2} 
𝛼2نملا الجدول السابق بقيم  − 4𝛽: 

5 4 3 2 1 
𝛼 

𝛽 
21 12 5 0 −3 1 
17 8 1 −4 −7 2 
13 4 −3 −3 −11 3 
9 0 −7 −12 −15 4 
5 −4 −11 −16 −19 5 

 ومنه
2 1 0 𝑥𝑖 

10

25
 2

25
 13

25
 𝑝(𝑌 = 𝑥𝑖) 

 :06التمرين  

I)  

A :تمثيل هذه التجربة على شجرة الاحتمالات 
 نحسب أولا احتمال الإجابة الخاطئة:

 احتمال الإجابة الخاطئة أو عدم الإجابة على السؤال 𝑥نضع 
∑ لدينا: 𝑝𝑖 = 1 

1

2
+ 𝑥 + 𝑥 = 1  ∶  معناه

𝑥 =
1

4
  ∶  ومنه

 : عدم الاجابة𝑁: إجابة خاطئة، 𝐹: إجابة صحيحة، 𝑇نضع: 

 
B :حساب احتمال الحواث التالية 

•  𝑃(𝐴) = 𝑃(𝑇 ∩ 𝑇) =
1

2

1

2
=

1

4
 

•  𝑃(𝐵) = 𝑃(𝑇 ∩ 𝑁) + 𝑃(𝐹 ∩ 𝑁) + 𝑃(𝑁 ∩ 𝑁) 
=

1

2

1

4
+

1

4

1

4
+

1

4

1

4
=

1

4
 

•  𝑃(𝐶) = 𝑃(𝑇 ∩ 𝑇) + 𝑃(𝑇 ∩ 𝐹) + 𝑃(𝑇 ∩ 𝑁) + 𝑃(𝐹 ∩ 𝑇)
+ 𝑃(𝑁 ∩ 𝑇) 

=
1

2

1

2
+

1

2

1

4
+

1

2

1

4
+

1

4

1

2
+

1

4

1

2
=

3

4
 

II)  
A العشوائي  القيم الممكنة للمتغير𝑋: 

𝑋(Ω) = {0; 1; 2; 4} 
B  تعريف قانون الاحتمال𝑋: 

4 2 1 0 𝑥𝑖 
1

4
 1

4
 1

4
 1

4
 𝑃(𝑋 = 𝑥𝑖) 

C  حساب الأمل الرياضياتي𝐸(𝑋): 

𝐸(𝑋) = 0
1

4
+ 1

1

4
+ 2

1

4
+ 4

1

4
=

7

4
 

𝐸(𝑋)لدينا •  > ومنه:  نستنتج أنّ احتمال تحصل التلميذ على نقاط  0
 جيدة كبير

 
 


