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. الواضحة و الدقيقة الإجابات ، غير فقطلا ، بعينالاعتبار تؤخذ ! هامة ملاحظة ◀

الأحمر. القلم و ′′ l′e f f aceur ′′ ح المُصح القلم استعمال ا باتًّ ا منع يمنع
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zŏا�
f ᄭᄟاᄴፁዧ ሒᇃ؇اܳٴ٭ اࡺ࢘ࢦټ٭ܭ ި۱ (C f ) اৎ৊گ؇ًܭ ႟ၽاܳލ ሒᇭ
ً؇ܳٷگޚ۰ ஓ୷ݠ واᄳᄟي R আॻ༟ ඔ൹ّਵਦ ఇዳዧނٺگ؇ق ᄭᄥً؇واܳگ اৎ৊أݠڣ۰
௱௯௫ިر ݁ިاز ᆙᆘ؇ݿً؇ B(2; e + 1) اܳٷگޚ۰ ؜ٷڎ لگٴܭ و A(3; 1)

C(1; 3) اܳٷگޚ۰ ሒᇭ ଫଐ᛻ෛຬڢ۬ (T) وᆙᆘ؇ݿ؇ ، اܳڰިاݬܭ
: ሒᇃ؇اܳٴ٭ ً؇ࡺ࢘ࢦټ٭ܭ ً؇৖৑ݿٺأ؇۰َ (I

lim
x→2

f (x)− f (2)
x − 2

، f ′′(1) ، f ′(1) : ඔّ൹༟ ¶

lim
x→−∞

f (x) ، lim
x→+∞

f (x)

(T) గጻዧ؇س ᄭᄟ݁أ؇د ا܋ٺص ·

x ڢࡗࡲ ۋފص اݿྥٷٺھ ቕ቉ ، [3;+∞[ ا௯௫௵؇ل ሒᇭ α وۋ٭ڎاً ً ఈః༡ ّگٴܭ f (x) = 0 ᄭᄟأ؇دৎ৊ا أنّ أཿྟب ¸

f (x) إނ؇رة
f ᄭᄟاᄴᄟا ّ؞ଫଃات ༥ڎول ႟ၽނ ¹

f (x) = f (m) ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ༡ߺࠊل ༟ڎد m اࠍ੆گ٭ࠔࠫ اܳިݿ٭ޔ ڢࡗࡲ ۋފص ؇ਃ಻؇ਃಸ َ؇ڢݷ º

h(x) = f (x)− exp [ f (x)] : ًـ R ا௯௫௵؇ل আॻ༟ اৎ৊أݠڣ۰ h ᄭᄟاᄴᄟا ଫଊَأٺ (II
f ′(x) و f (x) ᄭᄟ৖৑ࣖࢻ h′(x) ؜ٴ؇رة ا܋ٺص ¶

؇ዛኤاଫଃّ؞ ༥ڎول ႟ၽނ ቕ቉ ، h ᄭᄟاᄴᄟاଫଃّ؞ ا෠ູ؇ه اݿྥٷٺھ ·

جيدا ^ركز 2 من 1 صفحة ^x الورقة اقلب
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.g(x) =
1
2
(x + 2)2 − ln(x + 2) : ًــ D =]− 2;+∞[ আॻ༟ اৎ৊أݠڣ۰ g ᄭᄟاᄴᄟا ଫଊَأٺ _ I

. lim
x→+∞

g(x) و lim
x >→−2

g(x) اۋފص ¶

.؇ዛኤاଫଃّ؞ ༥ڎول ႟ၽނ و g ଫଃّ؞ إ෠ູ؇ه ادرس ·

.g(x) > 0 : D ݆݁ x ႟၍ أ༥ܭ ݆݁ أَ۬ ඔ൹ً ¸

. f (x) =
1
2

x + 1 +
ln(x + 2)

x + 2
: ًــ D =]− 2;+∞[ আॻ༟ اৎ৊أݠڣ۰ f ᄭᄟاᄴᄟا ܳٺܝ݆ _ I I

. f ′(x) =
1 + g(x)
(x + 2)2 : D ݆݁ x ႟၍ أ༥ܭ ݆݁ أَ۬ ඔ൹ً ¶

. lim
x→+∞

f (x) و lim
x >→−2

f (x) اۋފص ·

. f ᄭᄟاᄴᄟا ّ؞ଫଃات ༥ڎول ႟ၽނ ¸

؟ (C f ) ปฃۜٷৎ৊ا ሌᇿإ ً؇ܳྡྷފٴ۰ ૭૜ྥٷٺھ ݁؇ذا ، lim
x→+∞

(
f (x)− 1

2
x
)
= 1 : أن ඔ൹ً - أ ¹

. . y =
1
2

x + 1 ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ذي (D) واৎ৊ފٺگࡗࡲ (C f ) ปฃۜٷৎ৊ا ඔ൹ً ม฀اܳྡྷފ اܳިݪؕ أدرس - ًـ
.؇ዛኤ؇ਃುڎا༡إ ඔ൹ّأ٭ لޚܹص إَأޚ؇ف َگޚ۰ لگٴܭ (C f ) أن ඔ൹ً º

ᄩᄟ ᄭᄟ݁أ؇د ا܋ٺص ቕ቉ ، ؇ዛኤ؇ਃುڎا༡ا ඔ൹ّأ٭ لޚܹص َگޚ۰ ሒᇭ (D) لިازي (T) ᆙᆘ؇ݿ؇ لگٴܭ (C f ) أن ඔّ൹ً »

.−3
2

< α < −1 : ۋ٭ت α ؇ዛውܹڣ؇ݬ َگޚ۰ ሒᇭ اܳڰިاݬܭ ො੼ިر لگޚؕ (C f ) ปฃۜٷৎ৊ا أن أཿྟب ¼

.(D) واৎ৊ފٺگࡗࡲ (C f ) ๲๑ฺأ _ أ ½

ln(x + 2)
x + 2

= m+ 1 : ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ༡ߺࠊل ༟ڎد و وۏިد ڢࡗࡲ ۋފص و ؇ਃ಻؇ਃಸ َ؇ڢݷ ، ۋگ٭ࠔࠫ وݿ٭ޔ m _ ًـ
. اܳފ؇ًݑ اৎ৊أ޺޾ ሒᇭ ሒᇃ؇اܳٴ٭ ஓஇټ٭۳ܹ؇ (Ch) , h(x) = f (| x |) : ًـ R আॻ༟ اৎ৊أݠڣ۰ h ᄭᄟاᄴᄟا ଫଊَأٺ ¾

۬ᆙᆊار ቕ቉ ، (C f ) ݆݁ اَޚఈఃڢ؇ (Ch) ปฃۜٷৎ৊ا ྾ངر لࡤࡲ ܋٭ژ ا๤ཇح _ ًـ زوۏ٭۰ h ان ඔ൹ً _ أ

استعمل النموذجي الحل على للحصول

المادة ^أساتذة 2 من 2 صفحة بالتوفيق^
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3 من 1 الصفحة
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01 التمرين حل
-(I

: ؇਍ಱᄴᄟ ۰ਃ಻؇ਃಸ ًگݠاءة 1
، f

′′
(1) = 0 ، f

′
(1) =

2 − 0

0 − (−2)
= 1

lim
x→2

f(x) − f(2)

x − 2
= f

′
(2) = 0

lim
x→+∞

f(x) = −∞ ، lim
x→−∞

f(x) = 1

: (T ) గጻዧ؇س ᄭᄟ݁أ؇د ۰ً؇঺঒ 2
(T ) : y = f

′
(1)(x − 1) + f(1) = x + 2

( ༃واࡵ ) اৎ৊ٺިݿޚ۰ اܳگࡗࡲ ۱ଫଊ݁ٷ۰ 3
: x ڢࡗࡲ ۋފص f(x) اނ؇رة اݿྥٷٺ؇ج

x

f(x)

−∞ α +∞

+ 0 −

: اܳٺ؞ଫଃات ༥ڎول 4

x

f
′
(x)

f(x)

−∞ 2 +∞

+ 0 −

11

e + 1e + 1

−∞−∞

: ۰ਃ಻؇اܳٴ٭ اৎ৊ٷ؇ڢލ۰ 5
(Cg) ّگ؇ޗؕ َگޔ ڣިاݬܭ ሒሃ f(x) = g(m) ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ༡ߺࠊل

: ؇਍ಱᄴᄟو y = f(m) ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ذو اৎ৊ފٺگࡗࡲ ؕ݁
݁أٷ؇ه f(m) ∈

]
− ∞; 1

] أ༥ܭ ݆݁ -
وۋ٭ڎ ༡ܭ ᄭᄟأ؇دగጻዧ m ∈

[
3;+∞

[
݁أٷ؇ه f(m) ∈

]
1; e + 1

[ أ༥ܭ ݆݁ -
. ඔ൹ܹ༡ ᄭᄟأ؇دగጻዧ m ∈

]
− ∞; 2

[
∪

]
2; 3

[
وۋ٭ڎ ༡ܭ ᄭᄟأ؇دగጻዧ m = 2 ݁أٷ؇ه f(m) = e+1 أ༥ܭ ݆݁ -

Dh = R h(x) = f(x) − exp [f(x)] -( II

: ؇਍ಱᄴᄟو R আॻ༟ ఈዳዧނٺگ؇ق ᄭᄥً؇ڢ f ᄭᄟاᄴᄟا 1
h

′
(x) = f

′
(x) − f

′
(x).ef(x) = f

′
(x)

(
1 − ef(x)

)
: f ᄭᄟاᄴᄟا ଫଃّ؞ ا෠ູ؇ه 2

x

f
′
(x)

1 − ef(x)

h
′
(x)

−∞ 2 α +∞

+ 0 − −

− − 0 +

− 0 + 0 −

]
α; +∞

[ و ]
−∞; 2

[ ݆݁ ႟၍ আॻ༟ ؇݁؇ஓ஄ ݁ٺٷ؇ڢݱ۰ h ᄭᄟاᄴᄟا -[
2;α

] আॻ༟ ؇݁؇ஓ஄ ଩ଐ݁اࢴࣖة h ᄭᄟاᄴᄟا -
اܳٺ؞ଫଃات ༥ڎول

x

h
′
(x)

h(x)

−∞ 2 α +∞

− 0 + 0 −

1 − e1 − e

h(2)h(2)

h(α)h(α)

−∞−∞

02 التمرين حل
: ۋ٭ت D =] − 2;+∞[ আॻ༟ اৎ৊أݠڣ۰ g ᄭᄟاᄴᄟا −(I

g(x) =
1

2
(x + 2)2 − ln(x + 2)

g ᄭᄟاᄴᄟا ዛኡ؇ل؇ت ۋފ؇ب 1

lim
x→+∞

g(x) = lim
x→+∞

[1
2
(x+2)2−ln(x+2)

]
= +∞

lim
x

>→−2

g(x) = +∞

g
′
(x) =

(x + 1)(x + 3)

x + 2
؇਍ಱᄴᄟ : g ᄭᄟاᄴᄟا ଫଃّ؞ ا෠ູ؇ه 2

: ሒᇿ؇وً؇ܳٺ
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3 من 2 الصفحة

x

g′(x)

g(x)

−2 −1 +∞

− 0 +

+∞

1

2

1

2

+∞+∞

: x ڢࡗࡲ ۋފص g(x) اނ؇رة 3
1

2
ሒሃ g ᄭᄟاᄴፁዧ اܳݱ؞ݠى اࠍ੆ڎل۰ اܳگ٭۰݄

. g(x) > 0 : ሒᇿ؇وً؇ܳٺ
: ঌॻلპაႰ D =] − 2;+∞[ আॻ༟ اৎ৊أݠڣ۰ f ᄭᄟاᄴᄟا ଫଊَأٺ −(II

f(x) =
1

2
x + 1 +

ln(x + 2)

x + 2

f ′(x) =
1 + g(x)

(x + 2)2
: D ݆݁ x ႟၍ أ༥ܭ ݆݁ أَ۬ ོྟ٭؇ن 1

f ′(x) =
1

2
+

1 − ln(x + 2)

(x + 2)2
=

1 + g(x)

(x + 2)2

: اዛዊܳ؇ل؇ت ۋފ؇ب 2
lim

x
>→−2

f(x) = −∞

lim
x→+∞

f(x) = +∞

f ᄭᄟاᄴᄟا ّ؞ଫଃات ༥ڎول 3

x

f ′(x)

f(x)

−2 +∞

+

−∞

+∞+∞

lim
x→+∞

(
f(x) −

1

2
x

)
= 1 : أن ඔ൹ً - أ 4

lim
x→+∞

(
f(x) −

1

2
x

)
= lim

x→+∞
1 +

ln(x + 2)

x + 2
=

1

(Cf) ปฃۜٷగጻዧ ݁؇فܭ ݁گ؇رب (D) : y =
1

2
x+1 : ؇ਃ಻؇ਃಸ
+∞ ෠ຳިار

(D) واৎ৊ފٺگࡗࡲ (Cf) ปฃۜٷৎ৊ا ඔ൹ً ม฀اܳྡྷފ اܳިݪؕ دراݿ۰ - ًـ
y =

1

2
x + 1 ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ذي

f(x) − (
1

2
x + 1) اܳڰݠق اނ؇رة ࢾࣖرس

f(x) − (
1

2
x + 1) =

ln(x + 2)

x + 2: ؇਍ಱᄴᄟ
x = −1 ݁أٷ؇ه (x + 2) = 1 ݁أٷ؇ه ln(x + 2) = 0

x

f(x) − y

ม฀اܳྡྷފ اܳިݪؕ

−2 −1 +∞

− 0 +

(Cf ොູب(
(∆)

(Cf )
(∆) لگޚؕ
اܳٷگޚ۰ ሒᇭ

A(−1;
1

2
)

(Cf ڣިق(
(∆)

.؇ዛኤ؇ਃುڎا༡إ ඔ൹ّأ٭ لޚܹص إَأޚ؇ف َگޚ۰ لگٴܭ (Cf) أن ོྟ٭؇ن 5

f ′′(x) =
−3 + 2ln(x + 2)

(x + 2)3
: ؇਍ಱᄴᄟ

x

f ′′(x)

−2 e
3
2 − 2 +∞

− 0 +

لگٴܭ (Cf) ปฃۜٷৎ৊ا اذن اނ؇رّ۬ ݆݁ ݁؞ଫଃا ਍ಱأڎم ሒᇃ؇اܳټ اৎ৊ލٺݑ
e

3
2 − 2 ᄭᄥاܳڰ؇ݬ ذات اܳٷگޚ۰ ؜ٷڎ إَأޚ؇ف َگޚ۰

لޚܹص َگޚ۰ ሒᇭ (D) لިازي (T ) ᆙᆘ؇ݿ؇ لگٴܭ (Cf) أن ོྟ٭؇ن 6
ᄩᄟ ᄭᄟ݁أ؇د ا܋ٺص ቕ቉ ، ؇ዛኤ؇ਃುڎا༡ا ඔ൹ّأ٭

f ′(x) =
1

2
ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ොຶܭ

݁أٷ؇ه 1 − ln(x + 2)

(x + 2)2
= 0 ݁أٷ؇ه f ′(x) =

1

2

x = e − 2 : أن أي 1 − ln(x + 2) = 0

(T ) గጻዧ؇س ᄭᄟ݁أ؇د ۰ً؇঺঒ -
(T ) : y =

1

2
x + 1 + e−1

؇ዛውܹڣ؇ݬ َگޚ۰ ሒᇭ اܳڰިاݬܭ ො੼ިر لگޚؕ (Cf) ปฃۜٷৎ৊ا أن اਊು؇ت 7
.−3

2
< α < −1 : ۋ٭ت α

. ( ༃واࡵ ) اৎ৊ٺިݿޚ۰ اܳگࡗࡲ ۱ଫଊ݁ٷ۰

: (T ) واৎ৊݄؇س (Cf) ปฃۜٷৎ৊ا ، (D) ྾ངر 8
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3 من 3 الصفحة

−3 −2 −1 0 1 2 3 4

−5

−4

−3

−2

−1

0

1

2

3

4

(Cf)

(D)

(T )

: ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ༡ߺࠊل ༟ڎد و وۏިد ݁ٷ؇ڢލ۰ _ ًـ
ln(x + 2)

x + 2
= m + 1

m اࠍ੆گ٭ࠔࠫ اܳިݿ٭ޔ ڢࡗࡲ ۋފص ؇ਃ಻؇ਃಸ
ln(x + 2)

x + 2
= m + 1 : ؇਍ಱᄴᄟ

f(x) =
1

2
x + m + 2 ݁أٷ؇ه

اৎ৊ފٺگࡗࡲ ؕ݁ (Cf) ّگ؇ޗؕ َگޔ ڣިاݬܭ ሒሃ ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ۱ڍه ༡ߺࠊل
y =

1

2
x + m + 2 ᄭᄟأ؇دৎ৊ا ذو

وۋ٭ڎ ༡ܭ ᄭᄟأ؇دగጻዧ m ≤ −1 ݁أٷ؇ه m + 2 ≤ 1 ؇ৎ৊ -
−1 < m < −1+e−1 ݁أٷ؇ه 1 < m+2 < 1+e−1 ؇ৎ৊ -ඔ൹ܹ༡ ᄭᄟأ؇دగጻዧ
ᄭᄟأ؇دగጻዧ m = −1 + e−1 ݁أٷ؇ه m + 2 = 1 + e−1 ؇ৎ৊ وۋ٭ڎ- ༡ܭ
༡ߺࠊل ༥ިّ৖৑ڎ m > −1 + e−1 ݁أٷ؇ه m > 1 + e−1 ؇ৎ৊ -
(Ch) , h(x) = f(| x |) : ًـ R আॻ༟ اৎ৊أݠڣ۰ h ᄭᄟاᄴᄟا ଫଊَأٺ 9

. اܳފ؇ًݑ اৎ৊أ޺޾ ሒᇭ ሒᇃ؇اܳٴ٭ ஓஇټ٭۳ܹ؇
زوۏ٭۰ h ان ོྟ٭؇ن (ا)

0 ܳـ ً؇ܳྡྷފٴ۰ ݁ٺٷ؇ޖݠة R ؇਍ಱᄴᄟ
: ؇਍ಱᄴᄟو

h(−x) = f(| −x |) = f(| x |) = h(x)

. زوۏ٭۰ ᄭᄟدا h و༟ܹ٭۬
اৎ৊ޚܹگ۰ اܳگ٭۰݄ ਲ਼ਦر دون h(x) ؜ٴ؇رة ۰ً؇঺঒ (ب)

h(x) =

{
f(x) ;x ∈

[
0;+∞

[
f(−x) ;x ∈

]
− ∞; 0

]

ปฃۜٷৎ৊ا ݆݁ اَޚఈఃڢ؇ (Ch) ปฃۜٷৎ৊ا ྾ངر لࡤࡲ ܋٭ژ ๤ཇح -
(Cf)

ً؇ܳٺٷ؇ޖݠ კაჂَ ቕ቉ [
0;+∞

[ ሒᇭ (Cf) আॻ༟ ਍ಱޚٴݑ (Ch)

اଫଐܳا྘ོص ௱௯௫ިر ً؇ܳྡྷފٴ۰
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