
 ملخص الدالة الأسية

 : و تحقق الشرطين الآتيين التي هي معرفة و قابلة للإشتقاق على  fالدالة   :تعريف 

   f f  (0)و 1f    تسمى الدالة الأسية و نرمز لها بـ:exp( )x  أو بالكتابة المبسطة
xe. 

 . nو من أجل كل عدد صحيح  x ،yمن أجل كل عددين حقيقيين   :خواص 
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5)x ye e  معناهx y  ،6)x ye e  معناهx y     ،7)x ye e  معناهx y 

8)0 1e      ،9 )0x  1يكافئxe      ،11 )0x  0يكافئ 1xe 

 :دراسة الدالة الأسية 

الدالة 
xx e  و  قابلة للإشتقاق على( )x xe e  بصفة عامة إذا كانت الدالةu 

xفإنه من أجل كل  Dقابلة للإشتقاق على  D  :
( ) ( )( )u x u xe u x e 

 :  النهايات
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من أجل ( 1 :ملاحظات 
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 :دراسة إشارة العبارات الأسية 

الحالة الأولى 
( )( ) u xf x e  هنا الإشارة من إشارة الدّالةf 

: العبارة من الشكل الحالة الثانية 
xae b  حيثa  ،b  ،  ،  0أعداد حقيقية معa . 

0xaeموجبين فإن  bو  aإذا كان ( 1 b . 

0xaeسالبين فإن  bو  aإذا كان ( 2 b . 

0xaeمخـــتلفين لإ الإشـــارة فـــإن المعادلـــة   bو  aإذا كـــان (3 b  تقبـــل حـــا وحيـــدا
0
x  و الإشـــارة

 كمايلي 
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   التمرين الاول
 :بسط العبارات التالية
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   التمرين الثاني
 أثبت صحة المساواة لإ كل حالة ممايلي 
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   التمرين الثالث
  المعادلات التالية  حل لإ: 
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  المتراجحات التالية  حل لإ: 
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2x xe e 
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   التمرين الرابع
 : أدرس إشارة كل من العبارات التالية 

1( ) 2 3xA x e                       ،
1( ) 2 5xB x e 

3( ) 2 4xC x e                             ،
2 1( ) 1xD x e 

2 3( ) ( 2) xE x x x e                      ،
2( ) 6x xK x e e 

2( ) 7 12x xG x e e 

   تمرين الخامسال
 أحسب مشتقات الدوال التالية
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   التمرين السادس
 أحسب النهايات التالية 
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 المسألة الأولى

*g بـ  ة المعرفة على الدالة العددي :
2 2( ) 1 2 xg x x e 

 . على  gأدرس اتجاه تغير الدالة ( 1

)بيّن أن المعادلة( 2 ) 0g x0,36: ، ثم تحقق أن  لإتقبل حا وحيدا 0,37 
)استنتج اشارة ( 3 )g x  على . 

 **f  بـ  الدالة العددية المعرفة على :
2 2( ) 1xf x xe x 

)و  )
f
C  تمثيلها البياني لإ المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( . ; )O i j 

:  من xبيّن أنه من أجل كل ( أ( 1
2 2( ) ( )xf x e g x 

 ;و متزايدة تماما على  ;متناقصة تماما على  fاستنتج أن الدالة ( ب 

 . f، ثم شكل جدول تغيرات الدالة  و عند  عند  fأحسب نهاية ( 2

limأحسب ( 3 ( ) 1 0
x

f x x ثم فسر النتيجة هندسيا. 

)ادرس وضعية ( 4 )
f
C بالنسبة إلى المستقيم( 1yالذي معادلته  ( x . 

)أنشئ ( 5 )و  ( )
f
C  على المجال

1
;
2

)، نأخذ   ) 0,1f . 

 المسألة الثانية

*g  كمايلي  الدالة المعرفة على :( ) ( 2) 2xg x x e 

limأحسب ( 1 ( )
x

g x  وlim ( )
x

g x 

 .، ثم شكل جدول تغيراتها gأدرس اتجاه تغير الدالة ( 2

)، ثم استنتج اشارة  g(0)أحسب ( 3 )g x . 

 **f مايلي ك الدالة المعرفة على :( ) 2 3 ( 1) xf x x x e 

( )
f
C  المنحنى الممثل للدالةf  لإ المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( . ; )O i j . 



lim: بيّن أن ( 1 ( )
x

f x  ثم أحسب ،lim ( )
x

f x 

): xبيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي ( أ( 2 ) ( )f x g x 

)إستنتج إشارة ( ب  )f x  ثم شكل جدول تغيرات الدالة ،f . 

)بــيّن أن المســتقيم  ( جـــ 2عادلــة ذو الم ( 3y x   مســتقيم مقــارب مالــل للمنحنــى( )
f
C  ثــم  عنــد

)أدرس وضعية  )
f
C  بالنسبة إلى المستقيم( ) . 

)بيّن أن المعادلة ( أ( 3 ) 0f x حيث  و  تقبل حلين : 

                          0,92 1,56و   0,93 1,55 

)أرسم المستقيم (ب )و المنحنى ( )
f
C  على المجال

3
;
2

 

 المسألة الثالثة

):كمايلي  المعرفة على  gالدالة العددية  نعتبر*  ) 4 (4 2 ) xg x x e 

 ، ثم شكل جدول تغيراتها  gأدرس تغيرات الدالة ( 1

)بيّن أن المعادلة(2 ) 0g x1,59:  حيثتقبل حلين أحدهما معدوم و الاخر 1,6 

)استنتج إشارة ( 3 )g x 

 **f كمايلي  هي الدالة المعرفة على :
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( )
f
C  المنحنى الممثل للدالةf  لإ المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( . ; )O i j . 

)بيّن أن (  )
f
C  1مستقيمين مقاربين معادلتهما على الترتيب و يقبل عندy  0وy . 

:  xبرهن أنه من أجل كل عدد حقيقي ( أ( 2
2

( )
( )

( 2 )x

g x
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e x
 

)استنتج اشارة ( ب  )f x ات الدالة ، ثم شكل جدول تغيرf. 
)إشارة  x، ثم استنتج حسب قيم f(1)أحسب ( جـ  )f x . 

: بيّن أن( أ( 3

1
( ) 1

1
f  من الجزء الاول 2ل هو العدد المعرف لإ السؤا : حيث. 

تدور النتالج إلى )  إستنتج حصر للعدد ( ب
210) 

)أرسم ( جـ )
f
C . 

2: ، عدد و إشارة حلول المعادلة  mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط ( 4 2 ( 2 )( 1)xx e x m 

5)h كمايلي  هي الدالة المعرفة على :

2
( ) ( )h x f x 

)أحسب ( أ  )h x  بدلالة( )f x  و( )f x  ثم استنتج إشارة ،( )h x . 

 . hشكل جدول تغيرات الدالة ( ب
 

 

 

 

 

 



 المسألة الرابعة

: بـ  المعرفة على f نعتبر الدالة العددية 
3 2 1( ) ( 2 ) xf x x x e 

( )
f
C  المنحنى الممثل للدالةf  لإ المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس( . ; )O i j . 

limأحسب ( أ( 1 ( )
x

f x  وlim ( )
x

f x   استنتج وجود مستقيم مقارب للمنحنـى( )
f
C     يطلـب تعـيين معادلـة

 .له 

،  xبيّن أنه من أجل كـل عـدد حقيقـي    ( ب
2 1( ) ( 5 4) xf x x x x e       ثـم اسـتنتج اتجـاه تغـير الدالـة

f و شكل جدول تغيراتها. 

)أكتب معادلة ( 2 )T  مماس المنحنى( )
f
C 2الفاصلة  لإ النقطة ذات . 

3 )h  كمايلي  ;0الدالة المعرفة على المجال :
2 2( ) 4xh x x e 

)ثم استنتج إشارة  hأدرس إتجاه تغير الدالة  )h x ندلذ وضعية المنحنى حدّد ع( )
f
C   بالنسـبة إلى( )T   علـى

 . ;0المجال 

)أرسم المماس ( 4 )T  و المنحنى( )
f
C  0على المجال; . 

): الموجــب  xوســيط حقيقــي و المعادلــة ذات المجهــول الحقيقــي    mنعتــبر ( 5 ) ( 2)......( )f x m x E  *

)عدد حلول المعادلة  mناقش بيانيا حسب قيم  )E 

6 )g بـ  ;0الة المعرفة علة المجال الد :

1
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x
 

 . g، شكل جدول تغيرات الدالة  (1)إعتمادا على السؤال رقم 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 حلول المسائل
 سألة الأولىالمحل 

 



 

 

 سألة الثانيةالمحل 

 



 

 



 

 سألة الثالثةالمحل 

 



 

 



 

 



 

 سألة الرابعةالمحل 
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