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 واصـــــــــــــــخ

 الحوادث الخاصية

0 ( ) 1 p A  A حادثة كيفية 

( ) 1p E        ؛( ) 0 p  المستحيلة ،الحادثتان الأكيدة  

( ) ( ) ( )  p A B p A p B  A  ،Bغير متلائمتين 

( ) 1 ( ) p A p A  A  الحادثة العكسية للحادثةA 

( ) ( ) ( ) ( )    p A B p A p B p A B  A ، B كيفيتان 

   :تجربة عشوائية

 ها رغم معرفة مجموعة النتائج الممكنة تجوائية كل تجربة لا يمكن توقع نتينسمي تجربة عش

  : الإمكانياتمجموعة 

  عشوائيةال لتجربةالنتائج الممكنة جميع مجموعة  )المخارج( هيمجموعة الإمكانيات

 ة )مخرج(مكانيويسمى كل عنصر منها بالإ أوEونرمز لها بالرمز

  :الحادثة

 بالحادثة EمنAنسمي كل جزء

 كيفيتين  حادثتينA،Bلتكن

Aرمز لها بالرمزون BوAالمشتركة بينهي الحادثة تشمل جميع العناصر BوAالحادثة   B 

Aرمز لها بالرمزون Bعناصر وأAهي الحادثة تشمل عناصرBوأA: الحادثة B 

Aإذا كان  B  نقول عن الحادثتينA،B غير المتلائمتين 

 تعريف قانون الإحتمال 

عنصرا أيnتجربة عشوائية ذاتلمجموعة المخارج Eلتكن       1 2, ,...., nE x x x 

ةاولي ةكل حادثق ارفبإ Eعلى قانون احتمال نعرف          ix موجب عددبip حيث 
1

1
n

i

i

p


  

 nx  ............  2x   1x   ix  

1p  ......... 2p  1p  ip  

  :تعريف تساوي الإحتمال
  ة نفسوليلأا ادثوحالكان لكل اذا الاحتمال  ةمتساوي هاأن تجربة عشوائية عن نقول

i  : أي ) من أجل كلالتوزيع  تساويم الاحتمال قانون نقول الاحتمال 
1

( )i ip x p
n

 )  

 :Aمن أجل كل حادثة  فإنهفي حالة تساوي احتمال  :نتيجة
 ي ؛ التباين والانحراف المعياري لمتغير عشوائيياتالأمل الرياض

هو:Xلقانون الاحتمال لمتغير عشوائي يياتالأمل الرياض
1

( )



n

i i

i

E X p x 

هو: Xلقانون الاحتمال لمتغير عشوائي التباين 
2

1

( ) ( )


 
r

i i

i

Var X p x E X 

)هو:Xالانحراف المعياري  لقانون الاحتمال لمتغير عشوائي ) ( )X Var X 
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 -1-التمرين 
 ،نسحب عشوائيا  كرة واحدة من الكيس و نسجل رقمها  .10إلى  1 من مرقمة كرات متماثلة  10يحتوي كيس على 

 مجموعة الامكانيات  .        .عين 1

 "  3" ظهور رقم  مضاعف لــ  B" ظهور رقم زوجي "        A: .احسب احتمال الحوادث2

C  11" ظهور رقم أصغر تماما من   "     D  " ظهور رقم سالب "      E  9" ظهور رقم أكبر تماما من " 

 بطريقتين .A.احسب احتمال الحادثة  9 

Aاحسب احتمال الحادثة  .10 B   ، استنتج احتمال الحادثة  ثمA B  . 

Bاحسب احتمال الحادثة  .11 E   ماذا تستنتج بالنسبة للحادثتين ،B  وE ،  استنتج احتمال الحادثةB E  . 

 -2-التمرين 
 و كريتان      1نميز بينها عند اللمس ثلاثة منها تحمل الرقم  كريات  لا 6يحتوي صندوق 
 سحب كرية واحدة عشوائيا، ن  3و كرية تحمل الرقم 2تحملان الرقم 

  .مجموعة المخارجE.عين 1

 .  لهذه التجربةقانون الاحتمال .عرف 2

 " .: " الحصول على رقم فردي A ةالحادث.احسب احتمال 3

 -3-التمرين 

1 .A ، B حيث  حادثتان( ) 0.3p A ،( ) 0.7p A B  ،( ) 0.2p A B 
)، احسب      )p B .  

2.A ، B حادثتان ،( ) 0.45p A ،( ) 0.37p B  ،( ) 0.82p A B  احسب  ،( )p A B
  . 

3.A ، B حادثتان غير متلائمتان ،( ) 0.55p A ،( ) 0.31p B    احسب ،( )p A B.  

 -4-التمرين 

  .Fوp متوازنة تحمل الوجهين قطعة نقود .نرمي 1

  .مجموعة المخارجEأ.عين 

 . لهذه التجربة قانون الاحتمال ب. عرف 

 .  مرتينقطعة . نرمي ال2
  .مجموعة المخارجEأ.عين 

 . لهذه التجربة قانون الاحتمال ب. عرف 

الوجه الآخر و ظهور  ضعف احتمالAقطعة نقود مزيفة بحيث عند رميها يكون احتمال ظهور الوجه الذي يحمل الحرف.3

  .B الذي يحمل الحرف

)أحسب الاحتمالات التالية : أ. )P A  ،( )P B  ،( )P A ، ( )P A B .  

المتغير العشوائي الذي X ليكن ، دج  50يعطي خسارة  Bدج و ظهور الوجه 100يعطى ربح  Aنفرض أن ظهور الوجهب.

 يأخذ قيم الربح أو الخسارة 

  Xالانحراف المعياري للمتغيرالتباين و و  يياتأحسب الأمل الرياض- Xأكتب قانون الاحتمال للمتغير العشوائي -

 -5-التمرين 
  التالي :  Xالمتغير العشوائي قانون احتماليكن ل.

3 2 1 iX  

2  2


 
1
2  iP  

 ..عين قيمة 1

).احسب2 ² 1 0)p X  
  

 -6-التمرين 
 وائيا  كرة واحدة من الكيس .نسحب عش  .حمراء   4سوداء  و  3كريات متماثلة ، منها   7كيس غير شفاف  به  

  .    التجربة. شكل جدول الامكانيات الموافق لهذه 1

 "سحب كرة حمراء  " . A.احسب احتمال الحادثة 2

)50يتحصل على سوداء  كرة ، إذا سحب كرة لاعب ويسحب نقترح اللعبة التالية : .3 )DA  
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)30يخسرو إذا سحب كرة حمراء    )DA     نعتبر وX. متغير عشوائي يمثل مقدار الربح أو الخسارة 

  Xقانون احتمال المتغير العشوائي  عرفأ. 

)ب. أحسب الأمل الرياضي   )E Xللمتغير العشوائيX هل اللعبة في صالح اللاعب ؟ ، 

 -7-التمرين 

 .حمراء   2سوداء  و  3كريات متماثلة ، منها   5كيس غير شفاف  به  

 من الكيس .  في آن واحدنسحب عشوائيا  كرتين 

 .أ. شكل جدول الامكانيات الموافق لهذه التجربة.  1

 "سحب كرتين مختلفتين في اللون" . Aب.احسب احتمال الحادثة 

 . ''سحب كرتين من نفس اللون '':  Bالحادثة  ج.احسب احتمال

 .  ''الحصول على كرة  سوداء على الأقل'':  Cالحادثة  د.احسب احتمال

 المتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحب عدد الكرات الحمراء المتحصل عليها .  X.ليكن 2

 أ.عرف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي .

)ب. أحسب الأمل الرياضي   )E Xللمتغير العشوائيX 

)ج. أحسب التباين   )Var X  و الانحراف المعياري( )X  للمتغير العشوائيX 

 -8-التمرين 

 .حمراء   2سوداء  و  3كريات متماثلة ، منها   5كيس غير شفاف  به  

 من الكيس .   بإرجاع على التوالي نسحب عشوائيا  كرتين 

 .أ. شكل جدول الامكانيات الموافق لهذه التجربة.  1

 " . حمراوين "سحب كرتين  Aب.احسب احتمال الحادثة 

 . '' الكرة المسحوبة الثانية فقط حمراء '':  Bالحادثة  ج.احسب احتمال

 .  '' الكرة المسحوبة الثانية حمراء :  Cالحادثة  د.احسب احتمال

 -9-التمرين 

 .حمراء   4سوداء  و  3كريات متماثلة ، منها   7كيس غير شفاف  به  

 من الكيس .  على التوالي دون ارجاعنسحب عشوائيا  كرتين 

 .أ. شكل جدول الامكانيات الموافق لهذه التجربة.  1

 .  '' من بين الكرتين المسحوبتين ، واحدة فقط حمراء ''" Aاحتمال الحادثة  ب.احسب

يتحصل  سوداوين عدد طبيعي معطى ويسحب كرتين ، إذا سحب كرتين  حيث  DA)(اللاعبيدفع نقترح اللعبة التالية : .2

100)(على  DA 50)(و إذا سحب كرتين مختلفتين في اللون يتحصل على DA   يخسر ما دفعه. و  حمراوين و إذا سحب كرتين

 المتغير العشوائي الذي يمثل ربح أو خسارة اللاعب بدلالة  Xليكن 

هي  Xأن قيم المتغير العشوائي  أ.برر 100 ,50 ,     . ثم عرف قانون احتماله، 

هو : Xب.أثبت أن الأمل الرياضياتي لــ  
300

7
E X   . أوجد  أكبر قيمة لـ ثم  حتى تكون اللعبة في صالح اللاعب. 

 -10-التمرين 

 .  2،  2،  1،  1تحمل الأرقام حمراء  أربع و  1تحمل الرقم سوداء   3كريات متماثلة ، منها   7كيس غير شفاف  به  

 .  على التوالي دون ارجاعكرتين  من الكيسنسحب عشوائيا 

 . 2للحمراء المرقمة بـالرقم 2Rو بـ   1للكرة الحمراء المرقمة بـالرقم  1Rو بـ 1المرقمة بـ  للكرة السوداء 1Nنرمز بـ 

 .  الموافق لهذه التجربة  .أ. شكل جدول الامكانيات1

 ''.   1: ''سحب كرتين تحمل كل منهما الرقم  B"حادثة سحب كرتين حمراوين ''    و الحادثة  Aنعتبر   .2

)أحسب : )p A   و( )p B  و( )p A B    ثم استنتج( )p A B. 

        Xأ.أوجد قانون احتمال المتغير العشوائي  اوي لمجموع  الرقمين  الظاهرين .المتغير العشوائي المسX.نسمي 3
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 -1-حل التمرين 
مجموعة الامكانيات  .  .عين 1 1;2;3;4;5;6;7;8;9;10 

 .احسب احتمال الحوادث:2

 A " ظهور رقم زوجي ":      2;4;6;8;10A    ،
5 1

( )
10 2

P A   

 B  3" ظهور رقم  مضاعف لــ  "   : 3;6;9B     ،
3

( )
10

P B  . 

C  11" ظهور رقم أصغر تماما من   " :C     ،( ) 1P C   ،C  حادثة أكيدة . هي 

D     " ظهور رقم سالب " :D     ،( ) 0P D   ،D  حادثة مستحيلة  . هي  

E  9" ظهور رقم أكبر تماما من "  : 10E     ،
1

( )
10

P E   ،D  حادثة أولية  . هي 

 بطريقتين .A.احسب احتمال الحادثة  9 

:  1طريقة  1;3;5;7;9A     ،
5 1

( )
10 2

P A    ،A  الحادثة العكسية للحادثة  هيA  . 

:  1طريقة 
1 1

( ) 1 ( ) 1
2 2

P A P A     

Aاحسب احتمال الحادثة  .10 B  ، 

 6A B     ،
1

( )
10

P A B  

Aاستنتج احتمال الحادثة  ثم   B  . 

5 3 1 7
( ) ( ) ( ) ( )

10 10 10 10
P A B P A P B P A B         

Bاحسب احتمال الحادثة  .11 E   ، 

B E     ،( ) 0P B E  

 :   غير متلائمان . Eو  Bماذا تستنتج بالنسبة للحادثتين 

Bاستنتج احتمال الحادثة   E  .   
3 1 2

( ) ( ) ( )
10 10 5

P B E P B P E      

 -2-حل التمرين 
مجموعة المخارج.E.عين 1 1;2;3;4;5;6;7;8;9;10E   

 معرف بالشكل:.       .عرف قانون الاحتمال لهذه التجربة2

 3  2   1   ix  

6/1  3/1  2/1  ip  

: " الحصول على رقم فردي "A.احسب احتمال الحادثة 3 1 , 3A           ،   
1 1 4 2

( ) 1 3
2 6 6 3

     p A p p 

 -3-حل التمرين 

1 .( ) ( ) ( ) ( )P A B P A P B P A B      و منه( ) ( ) ( ) ( ) 0.7 0.3 0.2 0.6P B P A B P A P A B         
2. ( ) ( ) ( ) ( )P A B P A P B P A B      و منه( ) ( ) ( ) ( ) 0.45 0.37 0.82 0P A B P A P B P A B         

3.( ) ( ) ( )P A B P A P B    و منه( ) 0.55 0.31 0.86P A B    . 
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 -4-حل التمرين 

     .مجموعة المخارجEأ.عين .1 ;E P F 

  .لهذه التجربة قانون الاحتمال ب. عرف 
 معرف بالشكل:

 F   P   ix  

1/2 2/1  ip  

  .مجموعة المخارجEأ.عين . 2 ; ; ;E PP PF FP FF 

 

 لهذه التجربة.قانون الاحتمال ب. عرف 
 معرف بالشكل:

 FF   FP   PF   PP   ix  

1/4 1/4 1/4 1/4 ip  

)أحسب الاحتمالات التالية : أ. .3 )P A  ،( )P B  ،( )P A ، ( )P A B  

( ) 2 ( )P A P B
 

) و ) ( ) 1P A P B  

( ) 2 ( )P A P B  3  و منه ( ) 1P B 
  

و منه: 
1

( )
3

P B   

( ) ( ) 1P A P B  و
2

( )
3

P A        ، 
1

( ) 1 ( )
3

P A P A   ، ( ) 0P A B  

( ) ( ) ( ) ( )P A B P A P B P A B   معناه
1 2

1 ( )
3 3

P A B     :ومنه 

 : احتمال للمتغير العشوائي قانونب.
2 1

( ) 100 ( 50 ) 50
3 3

E X      

2 22 1
( ) (100 50) ( 50 50) 5000

3 3
V X      

( ) ( ) 70.7X V X   

 

50- 100 X 
1

3

 2

3
 ( )P X 

 -5-التمرين حل 
 ..عين قيمة 1

1
2 2

2 1   
 

1و منه  4 2 
 

5و منه  1 
 

و منه 
1

5
  

 

 

 
).احسب2 ² 1 0)p X  

  

² 1 0X  
 

1Xمعناه   
1Xأو     

مرفوض   .    اذن :    
1

( ² 1 0) ( 1)
2

p X p X     

 -6-التمرين حل 
مجموعة  الامكانيات .   حدد  .1 ;N R  

"سحب كرة حمراء  " . A.احسب احتمال الحادثة 2
4

( )
7

p A 
 

 

  Xقانون احتمال المتغير العشوائي  عرفأ. .3
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3 2 1 iX  
2

5
 1

10  
1
2  iP  

-30 50 iX  

4
7  

3
7  iP  

  - 5 -صفحة 
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)ب. أحسب الأمل الرياضي   )E Xللمتغير العشوائيX هل اللعبة في صالح اللاعب ؟ ، 

3 4 30
( ) 50 ( 30 )

7 7 7
E X      

 
)لأن   للعبة في صالح اللاعب، ا ) 0E X 

 -7-التمرين حل 
 .أ. شكل جدول الامكانيات الموافق لهذه التجربة.  1

 

 

 

 

 

 

 
 "سحب كرتين مختلفتين في اللون" . Aب.احسب احتمال الحادثة 

 A NR         ،
6 3

( )
10 5

p A  
 

 . ''سحب كرتين من نفس اللون '':  Bالحادثة  ج.احسب احتمال

 ;B NN RR         ،
4 2

( )
10 5

p A  
 

 .  ''الحصول على كرة  سوداء على الأقل'':  Cالحادثة  د.احسب احتمال

 ;C NR NN         ،
9

( )
10

p A 
 

 المتغير العشوائي الذي يرفق بكل سحب عدد الكرات الحمراء المتحصل عليها .  X.ليكن 2

 

 

 

 

 

 

 

 

 أ.عرف قانون الاحتمال للمتغير العشوائي .

)ب. أحسب الأمل الرياضي   )E Xللمتغير العشوائيX 
3 6 1 4

( ) 0 1 2
10 10 10 5

E X        

)ج. أحسب التباين   )Var X  و الانحراف المعياري( )X  للمتغير العشوائيX 
2 2 2

4 3 4 6 4 1 53
( ) 0 1 2

5 10 5 10 5 10 250
V X

     
              
            

53
( )

250
X  

 -8-التمرين حل 
 .أ. شكل جدول الامكانيات الموافق لهذه التجربة.  
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 " . حمراوين "سحب كرتين  Aب.احسب احتمال الحادثة 

 A RR         ،
4

( )
25

p A 
 

 . '' الكرة المسحوبة الثانية فقط حمراء '':  Bالحادثة  احتمال ج.احسب

 B NR         ،
6

( )
25

p B 
 

 .  '' الكرة المسحوبة الثانية حمراء :  Cالحادثة  د.احسب احتمال

 ;C NR RR         ،
10 2

( )
25 5

p C  
 

 -9-التمرين حل 
 .حمراء   4سوداء  و  3كريات متماثلة ، منها   7كيس غير شفاف  به  

 من الكيس .  على التوالي دون ارجاعنسحب عشوائيا  كرتين 

 الامكانيات .  .أ. شكل جدول الامكانيات الموافق لهذه التجربة ثم حدد عدد 1

N N N R R R R  

R N  R N  R 
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R R R R R R  R 
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R R R R  R R R 

R N  R N  R 
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R R  R R R R R 

R N  R N  R 

N  

 R R R R R R R 
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 .  '' من بين الكرتين المسحوبتين ، واحدة فقط حمراء ''" Aاحتمال الحادثة  ب.احسب

 ;A NR RN         ،
24 4

( )
42 7

p A  
 

هي  Xأ.برر أن قيم المتغير العشوائي  100 ,50 ,     . ثم عرف قانون احتماله، 

100Xومنه  aDAودفع في بداية اللعبة  100DA يحصل على  سوداوين سحب كرتين    

50Xومنه aDAودفع في بداية اللعبة 50DA يحصل سحب كرتين مختلفتين    

Xراوين  يخسر ما دفعه أي حمكرتين  سحب   

 : Xاحتمالقانون 

 50  100  iX 

2

7
 

4

7
 

1

7
 

iP 

هو : Xب.أثبت أن الأمل الرياضياتي لــ  
300

7
E X   . 

       
1 4 2 100 200 4 2 300 7 300

100 50
7 7 7 7 7 7

E X
   

   
         

               
       

 .حتى تكون اللعبة في صالح اللاعب  أوجد  أكبر قيمة لـ ثم 

:اللعبة في صالح اللاعب إذا كان  0E X 300تعني
0

7
   300ومنه

7
  42,85ومنه. 

42حتى تكون اللعبة في صالح اللاعب هي :  للعدد  .ومنه أكبر قيمة  

 -10-التمرين حل 

 .أ. شكل جدول الامكانيات الموافق لهذه التجربة.  1
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 ''.   1: ''سحب كرتين تحمل كل منهما الرقم  B"حادثة سحب كرتين حمراوين ''    و الحادثة  Aنعتبر   .2
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 المتغير العشوائي المساوي لمجموع  الرقمين  الظاهرين .X.نسمي 3
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