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تهيئة نفسية 
تذكير بطرائق إزالة حالة التعيين 

: نهاية مركب دالتين
: 1مبرهنة
f ثلاث دوال حيث f و u ، vنعتبر  v u  و لتكن ،a ،b و c أعداد حقيقية إما 

limإذا كانت  .  أو منتهية أو  ( )
x a

u x b


 و lim ( )
x b

v x c


 فإن 
lim ( )
x a

f x c


  

 دالة معرفة عمى مجال f :مثال 0;1:  بـ
( )f x

x
  

1مركب الدالتين fالدالة 
( )u x

x
 و ( )v x x حيث  f v u   

:  عند أطراف مجموعة التعريفfلنحسب نهاية 

0:  لدينا 0

1
lim ( ) lim

lim ( ) lim

x x

x x

u x
x

v x x

 

 

 

  
     




  

:   و منه
0

lim ( )
x

f x




   

:   لدينا
0 0

1
lim ( ) lim 0

lim ( ) lim 0

x x

x x

u x
x

v x x

 

 

  
  

 
  


lim:  و منه ( ) 0
x

f x


  
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 :تقويم 

: النهايات بالمقارنة
: 2مبرهنة

f و g دالتان معرفتان عمى D من   
limإذا كانت  ( )

x
g x


  و كان ( ) ( )f x g x من أجل x كبير جدا بالقدر الكافي 

limفإن  ( )
x

f x


   
 

3x دالة معرفة من أجل كل fلتكن  :مثال 2:  بـ
( )

3

x
f x

x



  

3xبين أنه إذا كان  -1  1 فإن 1

3 2x x



  

   عند fاستنتج نهاية  -2
: 3مبرهنة

f و g دالتان معرفتان عمى D من  
limإذا كانت  ( )

x
g x


  و ( ) ( )f x g x من أجل x كبير جدا بالقدر الكافي فإن 

lim ( )
x

f x


   
cos أن xأثبت أنه من أجل كل عدد حقيقي  :مثال 1x x x    ثم استنتج ،

 lim cos
x

x x


  
: 4مبرهنة

f gوh دوال معرفة عمى  D من  و ليكن ،a و l عددان حقيقيان إما منتهيان أو 
 أو  . إذا كان( ) ( ) ( )g x f x h x  حيث lim ( )

x a
g x l


 و lim ( )

x a
h x l


 

limفإن  ( )
x a

f x l


  

1دالة معرفة عمى  f :تمرين
;

2

 
  
 

sin:  بـ
( )

2 1

x x
f x

x





  

1بين أنه من أجل كل عدد حقيقي  -1

2
x   1 فإن 1

( )
2 1 2 1

x x
f x

x x

 
 

 
  

limاستنتج  ( )
x

f x


   
 
 
 

 


