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 التذكير بمفهوم النهاية  :التهيئة النفسية 
 

    اونهاية منتهية لدالة عند 
  دالة معرفة عمى مجال من الشكل f :تعريف ;0x وl عدد حقيقي .

 يشمل أيضا كل القيم l يعني ان كل مجال مفتوح شامل لمعددlهي     عندfالقول ان نهاية
)(xf من اجلx كبير بالقدر الكافي و نكتبlim ( )

x
f x l


    و تقرأ ")(xf يؤول الى l لما 

 " الى xيؤول
                                               نحصل عمى نفس التعريف ونتيجة مماثمتين عند :ملاحظة 
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 المعرفة عمى fلتكن الدالة:تطبيق ;2كما يمي :
2

3
)(




x
xf lim أثبت      ( ) 0

x
f x


 

 المستقيم المقارب الأفقي 
ly نقول ان المستقيم ذو المعادلة:نتيجة  هو مستقيم مقارب لممنحنى  

fCالممثل لمدالةf عند 
 عند أو 
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    اونهاية غير منتهية لدالة عند 

  دالة معرفة عمى مجال من الشكل f (:1)تعريف ;0x .
 يعني ان كل مجال من الشكل هي عندfالقول ان نهاية ;A حيثRA يشمل أيضا 

كبير بالقدر الكافي و نكتبxمن اجل xf)(كل القيم 




x

xf )(lim " 

 دالة معرفة عمى مجال من الشكلf :2تعريف 0 ;x . 
 يعني أن كل مجال من الشكل هي عندfالقول أن نهاية B;(RB)  يشمل كل

القيم f xمن أجل xنكتب. كبير بالقدر الكافي  lim
x

f x


 و نقرأ  f xيؤول إلى  
 . إلىxلما يؤول
. نحصل عمى تعريفين مماثمين عند :ملاحظة
 الدالة المعرفة عمىfلتكن:تطبيق .4  ِ4 ببـ)(  xxf  أثبت باستعمال التعريف

         :أن lim
x

f x


  
نهاية منتهية أو غير منتهية لدالة عند عدد حقيقي  

 نهاية منتهية عند عدد حقيقي
 دالة معرفة عمى مجموعة من الشكلf :تعريف   0 0; ;a x x bو lالقول أن .     عدد حقيقي
 يشمل كل القيمl يعني أن كل مجال مفتوح شامل لمعددl هي0x عندfنهاية f xمن أجل x 

 نكتب.0xقريب بالقدر الكافي من 
0

lim
x x

f x l


و نقرأ  f xيؤول إلى lلما يؤول x0 إلىx. 
نهاية غير منتهية عند عدد حقيقي 

 دالة معرفة عمى مجموعة من f (:1)تعريف
 الشكل   0 0; ;a x x b.القول أن نهايةf0 عندxهي يعني أن كل مجال من الشكل 

 ;A (RA) يشمل كل القيم f xمن أجل x0 قريب بالقدر الكافي منx.نكتب 



 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 :تقويم 

 
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

 و نقرأ  f xيؤول إلى لما يؤول x0 إلىx. 

(1: أمثلة
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1
)( ( النهاية من اليمين و اليسار لبf0عند )

المستقيم المقارب العمودي 
 ليكن:نتيجة  

fCالتمثيل البياني لمدالة f في معمم ، و ليكن المستقيم   ذو المعادلةx a 
القول أن المستقيم مستقيم  مقارب لممنحنى  

fC يعني أن نهاية الدالة f عندa (من يسارa 
 أو هي  (aأو من اليمين 

 
 

1;المعرفة عمى f  نعتبر الدالة :تطبيق 1;          1:  ببب
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x
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. تمثيمها البياني في معمم
 عند أطراف مجموعة تعريفها، مبببببببببببببباذا تستنتج؟ fأدرس نهايات الدالة  (1
  fشكل جدول تغيرات الدالة  (2
)عين نقاط تقاطع  (3 )

f
 مع محور الفواصل ثم مع محور التراتيب ثم أرسم المنحني ( )

f
. 
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