
 

 

1 

ية الـال ية الديـجزائـجمهور  مقراطية الشعبيةـر
ية الـثان  وي ـثان 3مستوى : ـال                                            ة  ـزلـنـم الـهيثـحسن ابن الـو

ياضيات / تقني رشعبة :                                               فتاح      ـفة عبد الـالأستاذ: بوق  ر
  𝐁𝐚𝐜 𝟐𝟎𝟐𝟓 : 𝟎𝟐إختبار رقم 

برة ت ياضيات ليست إ  ممتازا فيها ة السنة لتصبحـدايـي بـي جسمك فـحقن فـالر
ياضيات = حبها + التركيز + المرافقة   اليوميةالر

 
Ι- 𝑔 على المعرفةة ـدالـال ℝ ـ ب: 𝑔(𝑥) = 𝑥3 − 3𝑥2 − 2 . 
 (𝐶𝑔) ي الشكل الـمقابل ـما هو مبين فـكي ـالبيان مثيلهاـت 
  1ة ـي النقطة ذات الفاصلـف (𝐶𝑔)منحني ـماس للـهو م (D)م ـقيـمستـال

  : بقراءة بيانية
 . 𝑔′′(1)و  𝑔′(0)  ،𝑔′(2)  ،𝑔′(1) : أحسب كل من ❶
 . 𝑔 ةـدالـل جدول تغيرات الـشك ❷
𝑔و  𝑔(3)حدد إشارة   ❸ (

7

2
 وحيد  𝛼دد حقيقي ثم إستنتج وجود ع (

;3[مجال ـمن ال
7

2
𝑔(𝛼)بحيث  ] = 3,1 : ثم تحقق أن 0 < 𝛼 < 3,2  

   ℝ على 𝑔(𝑥) إشارةإستنتج  ❹
ΙI- 𝑓 على معرفةـة الـدالـهي ال ℝ − 𝑓(𝑥)بـ :  {1} =

𝑥3+1

(𝑥−1)2
  ،(𝐶𝑓) مـمعلمثيلها البياني في ـت (𝑂; 𝑖

→

, 𝑗
→

) . 
يفها ، ثـة تـجموعـعند أطراف م 𝑓ة ـدالـهايات الـأحسب ن  ❶  .ج هندسيا ـئنتاـم فسر الـعر
𝑥بين أنه من أجل كل   أ/ ❷ ∈ ℝ − 𝑓′(𝑥) :فإن  {1} =

𝑔(𝑥)

(𝑥−1)3
 . 

   . هاـل جدول تغيراتـم شكـث 𝑓ة ـدالـغير الـجاه تـإستنتج إت /ب    
𝑙𝑖𝑚أحسب   أ/ ❸

𝑥→±∞
 [𝑓(𝑥) − 𝑥]م إستنتج أن ـ، ث(𝐶𝑓) يطلب تعيين معادلة له  (∆)ل ئيقبل مستقيم مقارب ما. 

 . (∆)بالنسبة إلى  (𝐶𝑓) ىـمنحنـأدرس وضعية ال /ب    
𝑙𝑖𝑚عين دون حساب  ❹

𝑥→𝛼
 
𝑓(𝑥)−𝑓(𝛼)

𝑥−𝛼
 .وفسر النتيجة بيانيا  

𝑓(𝛼)  : بين أن ❺ = 3 +
6𝛼

(𝛼−1)2
 2−10ج إلى ئتدور النتا 𝑓(𝛼)، ثم أعط حصرا لــ  

1−عند النقطة ذات الفاصلة  (𝐶𝑓)منحنى ـلـل (T)ماس مأكتب معادلة  ❻
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 .حوري الإحداثيات ـمع م (𝐶𝑓)جد نقاط تقاطع  ❼
 . (∆)قـــيم ـمستـو ال (𝐶𝑓) ىمنحنـكلا من ال ئأنش ❽
𝑓(𝑥) :ة ـمعادلـعدد وإشارة حلول ال 𝑚م الوسيط ـناقش بيانيا ، حسب قي ❾ = 𝑥 + 𝑚 
IΙI-  ة ـدالـالنعتبرℎ على ةـمعرفـال ℝ − ℎ(𝑥)بـ :  {1} =

|𝑥3+1|

(𝑥−1)2
 ،(𝐶ℎ) تمثيلها البياني في معلم (𝑂; 𝑖

→

, 𝑗
→

)  

ة منحك الل  ه بدايـعندما ي
 جديدة لا تكرر أخطائك

 تمرينـال



 

 

2 

 

  .قة ـلـمطـقيمة الـز الـدون رم ℎ(𝑥)أكتب  ❶
 تيجة هندسيا .ـنـسر الـم فـ، ث 1−قيمة ـعند ال ℎة ـدالـأدرس قابلية إشتقاق ال ❷
 . (𝐶𝑓)إنطلاقا من  (𝐶ℎ)إستنتج رسم  ❸
 

إن شاء الل  ه بالتوفيق  

ن لعب "م :قال سفيان الثوري رحمه الل  ه 
ع أيام بعمره ضيع أيام حرثه ، ومن ضي
 حرثه ندم أيام حصاده
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 20م ـختبار التجريبي رقلإمفصل لـحل الـال
  𝑔′′(1)و  𝑔′(0)  ،𝑔′(2)  ،𝑔′(1) : حساب ❶

𝑔′(2) و  = 𝑔′(0) =   ( حليةـم حدية مـقي)  0
𝑔′(1)  مماس ـميل الهو(D)  ، نختار نقطتين إذن

;𝐴(1كيفيتين من المماس  ;𝐵(0و  (4−  : ومنه (1−
𝑔′(1) و  =

−1−(−4)

0−1
= −3  

;  𝑔′′(1) = يغير وضعيته عند نقطة  (D)، المماس  0
نقطة ذات ـي الـف (𝐶𝑔)رق ـتـخـماس وبالتالي فهو يـتـال
 قطة إنعطاف .ـي تعتبر نـتـال 1ة ـفاصلـال

  𝑔ل جدول تغيرات الدالة  ـشك ❷
−∞             0                     2         + ∞ 𝑥 

+                      −                 + 𝑔′(𝑥) 
              −2                             + ∞ 

 
−∞                                − 6                

 
𝑔(𝑥) 

 
)𝑔و  𝑔(3)حدد إشارة   ❸

7

2
) 

𝑔(3)  : من البيان نلاحظ أن < 𝑔و  0 (
7

2
) > 0  

𝑔(𝛼)وحيد يحقق  𝛼إستنتج وجود عدد حقيقي  = 0 
;3]ماما على المجال ـمستمرة ومتزايدة ت 𝑔الدالة 

7

2
ما ـوب [

𝑔 : أن (
7

2
) × 𝑔(3) < ومنه حسب مبرهنة القيم  0

𝑔(𝑥)المتوسطة فإن  = 3تقبل حلا وحيدا  0 < 𝛼 <
7

2
 

3,1 : تحقق أن < 𝛼 < 3,2  
;3,1[ لدينا 3,2[ ⊂ ]3;

7

2
مستمرة  𝑔الدالة ، إذن  ]

;3,1] ومتزايدة تماما على  و [3,2
 𝑔(3,1) = 𝑔(3,2)و  1,039− = اي أن  0,048

𝑔(3,1) × 𝑔(3,2) < ومنه حسب مبرهنة القيم  0
𝑔(𝑥)المتوسطة فإن  = 3,1تقبل حلا وحيدا  0 < 𝛼 <

𝑔(𝛼)يحقق   3,2 = 0  
    ℝ على 𝑔(𝑥) إشارةإستنتج  ❹

−∞                          𝛼                      + ∞ 𝑥 
−                                   + 𝑔(𝑥) 

ΙI- ❶   أحسب نهايات الدالة𝑓ج ئ، وفسر النتا 
limو 

    𝑥→−∞
 𝑓(𝑥) = lim

    𝑥→−∞
(

𝑥3

𝑥2) = lim
    𝑥→−∞

(𝑥) = −∞ 
lim و

    𝑥→+∞
 𝑓(𝑥) = lim

    𝑥→+∞
(

𝑥3

𝑥2) = lim
    𝑥→+∞

(𝑥) = +∞ 

lim و
    𝑥

<
→1

 𝑓(𝑥) = } لأن ∞+
→ البسط 2

→ المقام 0+
          

lim و
    𝑥

>
→1

 𝑓(𝑥) = } لأن ∞+
→ البسط 2

→ المقام 0+
 

𝑥ومنه  =   (𝐶𝑓)مستقيم مقارب عمودي لــ  1
𝑥بين أنه من أجل   أ/ ❷ ≠ 1 : 𝑓′(𝑥) =

𝑔(𝑥)

(𝑥−1)3
  

𝑓′(𝑥) =و =
3𝑥2(𝑥−1)2−2(𝑥−1)(𝑥3+1)

(𝑥−1)4
 

3𝑥2(𝑥−1)−2(𝑥3+1) ز

(𝑥−1)3
=

3𝑥3−3𝑥2−2𝑥3−2

(𝑥−1)3
 

= و
𝑥3−3𝑥2−2

(𝑥−1)3
=

𝑔(𝑥)

(𝑥−1)3 = 𝑓′(𝑥) 
 وهو المطلوب 

 ثم شكل جدول تغيراتها   𝑓إستنتج إتجاه تغير  /ب
𝑥)و  𝑔(𝑥)إشارة المشتق من إشارة  − 1) 

−∞           1                 𝛼           + ∞ 𝑥 
−                     −                  +          𝑔(𝑥) 
−                    +                  +          (𝑥 − 1)3 

+                     −                  +          𝑓′(𝑥) 
;∞−[متزايدة تماما على المجالين  𝑓الدالة   ;𝛼]و  ]1 +∞[  

;1[ومتناقصة تماما على المجال  𝛼]  
−∞          1                𝛼           + ∞ 𝑥 

+                     −                  +          𝑓′(𝑥) 
           +∞    + ∞                   + ∞   

  
−∞                             𝑓(𝛼)               

 
𝑓(𝑥) 

 
𝑙𝑖𝑚أحسب   أ/ ❸

𝑥→±∞
 [𝑓(𝑥) − 𝑥] 

  𝑙𝑖𝑚
𝑥→±∞

  [
𝑥3+1

(𝑥−1)2
− 𝑥] = lim

    𝑥→±∞
[

𝑥3+1−𝑥(𝑥−1)2

(𝑥−1)2
] 

lim ز
    𝑥→±∞

[
𝑥3+1−𝑥3−𝑥+2𝑥2

(𝑥−1)2 ] = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→±∞

 [
2𝑥2−𝑥+1

(𝑥−1)2 ] 
lim و

    𝑥→+∞

2𝑥2

𝑥2
= 2  

𝑙𝑖𝑚 ز
𝑥→±∞

 [𝑓(𝑥) − 𝑥] = 𝑙𝑖𝑚أي  2
𝑥→±∞

 [𝑓(𝑥) − 𝑥 − 2] = 0 
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𝑙𝑖𝑚أي 
𝑥→±∞

 [𝑓(𝑥) − (𝑥 + 2)] = ومنه نستنتج أن المستقيم  0
(∆): 𝑦 = 𝑥 +  ∞−و  ∞+ل بجوار ئمامقارب  2

  (∆)بالنسبة إلى  (𝐶𝑓)أدرس وضعية المنحني  /ب    
𝑓(𝑥) : ندرس إشارة الفرق − (𝑥 + 2) = 

𝑥3+1  و

(𝑥−1)2
− (𝑥 + 2) =

𝑥3+1−(𝑥+2)(𝑥−1)2

(𝑥−1)2
 

. 𝑥3+1−(𝑥3−2𝑥2+𝑥+2𝑥2−4𝑥+2)

(𝑥−1)2
=

3𝑥−1

(𝑥−1)2
 

𝑥)ومنه إشارة الفرق من إشارة البسط لأن  − 1)2 > 0 
. 3𝑥 − 1 = 𝑥أي  0 =

1

3
  

−∞            
1

3
                 1         + ∞ 𝑥 

−                 +                +          𝑓(𝑥) − 𝑦 
الوضع  

 النسبي
 

𝑙𝑖𝑚عين دون حساب  ❹
𝑥→𝛼

 
𝑓(𝑥)−𝑓(𝛼)

𝑥−𝛼
 

يف العدد المشتق   حسب تعر
. 𝑙𝑖𝑚

𝑥→𝛼
 
𝑓(𝑥)−𝑓(𝛼)

𝑥−𝛼
= 𝑓′(𝛼) =

𝑔(𝛼)

(𝛼−1)3
= 0 

مماسا يوازي حامل  (𝐶𝑓)السابقة نستنتج أن  من النتيحة
𝑦 : محور الفواصل )أفقيا( معادلته = 𝑓(𝛼)   

𝑓(𝛼)  : بين أن ❺ = 3 +
6𝛼

(𝛼−1)2
 

. 𝑓(𝛼) = 3 +
6𝛼

(𝛼−1)2
=

𝛼3+1

(𝛼−1)2
− (3 +

6𝛼

(𝛼−1)2
) 
. 𝛼3+1−3(𝛼−1)2+6𝛼

(𝛼−1)2
=

𝛼3−3𝛼2−2

(𝛼−1)2
=

𝑔(𝛼)

(𝛼−1)2
= 0 

 وهو المطلوب .
 2−10ج إلى ئتدور النتا 𝑓(𝛼)أعط حصرا لــ 

. 3,1 < 𝛼 < 4,41أي  3,2 < (𝛼 − 1)2 < 4,84 
0,2أي  <

1

(𝛼−1)2 < 0,23 … … (1)        
18,6ولدينا      < 6𝛼 < 19,2 … … . (2) 
3,72نجد  (2)في  (1)بضرب  <

6𝛼

(𝛼−1)2 < 4,42 
6,72ومنه   < 3 +

6𝛼

(𝛼−1)2 < 7,42   
6,72ومنه     < 𝑓(𝛼) < 7,42  

𝑥0عند  (𝐶𝑓)للمنحنى  (T)ماس ممعادلة  ❻ =
−1

3
 

. (𝑇): 𝑦 = 𝑓′ (
−1

3
) (𝑥 +

1

3
) + 𝑓 (

−1

3
) = 𝑥 +

7

8
 

 مع محوري الإحداثيات (𝐶𝑓)جد نقاط تقاطع  ❼
 𝑓(0)نحسب  : مع محور التراتيب

𝑓(0)أي   =
03+1

(0−1)2 = يقطع محور  (𝐶𝑓)ومنه  1
;𝐴(0الترتيب في النقطة  1) 
𝑓(𝑥) : نحل المعادلة : مع محور الفواصل = 0 

𝑥3+1أي  

(𝑥−1)2
= 𝑥3أي   0 + 1 = 𝑥أي  0 = −1 

;𝐵(−1يقطع محور الفواصل في النقطة  (𝐶𝑓)ومنه  0) 
  (∆)و المستقـــيم  (𝐶𝑓)كلا من المنحني  ئأنش ❽

𝑓(𝑥)بيانيا عدد وإشارة المعادلة ناقش  ❾ = 𝑥 + 𝑚 
مع  (𝐶𝑓)حلول المعادلة بيانيا هي فواصل نقاط تقاطع 

𝑦 : المستقيم ذو المعادلة = 𝑥 + 𝑚   
. 𝑚 <

7

8
 لا توجد حلول   

. 𝑚 =
7

8
 حل سالب   

. 𝑚 =  حلين أحدهما معدوم والآخر معدوم   1

. 1 < 𝑚 <  حلين مختلفين في الإشارة  2

. 𝑚 =  حل وحيد موجب   2

. 𝑚 >  حلين موجبين  2
IΙI- ❶  أكتبℎ(𝑥)   دون رمز القيمة المطلقة 

 .ℎ(𝑥) = {

𝑥3+1

(𝑥−1)2 = 𝑓(𝑥)  ; 𝑥 ∈ [−1; 1[ ∪ ]1; +∞]

−
𝑥3+1

(𝑥−1)2
= −𝑓(𝑥)  ; 𝑥 ∈ ]−∞; −1]

 

(𝐶𝑓)  
 فوق

 (∆) 
 

(𝐶𝑓)  
 فوق

 (∆) 
 

(𝐶𝑓)  
 تحت

 (∆) 
 

(𝐶𝑓)  
 يقطع

 (∆) 
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 1−عند القيمة  ℎأدرس قابلية إشتقاق الدالة  ❷
  : من اليمين

. lim
𝑥

>
→−1

 
ℎ(𝑥)−ℎ(−1)

𝑥−(−1)
= lim

𝑥
>
→−1

 

𝑥3+1

(𝑥−1)2−0

𝑥+1
= 

. lim
𝑥

>
→−1

 
𝑥3+1

(𝑥+1)(𝑥−1)2
=  lim

𝑥
>
→−1

 
(𝑥+1)(𝑥2−𝑥+1)

(𝑥+1)(𝑥−1)2
=

3

4
 

 من اليمين  (1−)تقبل الإشتقاق عند  ℎومنه الدالة 
  : من اليسار

. lim
𝑥

<
→−1

 
ℎ(𝑥)−ℎ(−1)

𝑥−(−1)
= lim

𝑥
<
→−1

 
−

𝑥3+1

(𝑥−1)2−0

𝑥+1
= 

. lim
𝑥

<
→−1

 
−(𝑥3+1)

(𝑥+1)(𝑥−1)2
= lim

𝑥
<
→−1

 
−(𝑥+1)(𝑥2−𝑥+1)

(𝑥+1)(𝑥−1)2
= −

3

4
 

 من اليسار (1−)تقبل الإشتقاق عند  ℎومنه الدالة 
ℎ𝑔بما أن 

′(−1) ≠ ℎ𝑑
غير  ℎفإن الدالة   (1−)′

𝑥0قابلة للإشتقاق عند  = −1   
 أعط تفسيرا هندسيا لـهذه النتيجة .

𝑥0قابلة للإشتقاق على يسار ويمين  ℎالدالة   = −1  
معامل توجيه   يقبل نصفي مماسين (𝐶ℎ)المنحني ومنه 

3كل منهما 

4
−و  

3

4
;1−)، ومنه النقطة  هي نقطة  (0

ية لــ     (𝐶ℎ)زاو
  (𝐶𝑓)إنطلاقا من  (𝐶ℎ)إستنتج رسم  ❸

(𝐶ℎ)  ينطبق على(𝐶𝑓)  1−]في المجال; 1[ ∪ ]1; +∞] 
(𝐶ℎ)  نظير(𝐶𝑓)  بالنسبة لمحور الفواصل في]−∞; −1] 

  
 

يائنصا  ح جد هامة لطلاب البكالور
  ، التوكل على الل  ه وحده أول خطوة نحو النجاح

إذن من واجب الطالب المسلم بذل الأسباب 
 ى يقين أن التوفيق من الل  ه وحدهلذلك وكن عل

  يلة لأنها ستجعلك تجنب المراجعة لفترات طو
نفسية قد مرهقا ذهنيا وتتعرض لضغطات 
يا ، لذلك حاول ئتؤدي بك إلى ترك المراجعة نها

أن تنظم وقتك لفترات حين تراجع ساعة 
ونصف ، ثم قم بترويح النفس قليلا لمدة نصف 

ساعة ، بعدها ستكون قادرا على إستيعاب 
 الدروس

  تلخييص الدروس قبل المراجعة وحبذا أن
يكون الملخص على شكل مخطط لـكي يساعدك 

 سهولة على تذكره ب
  يا في المنزل وضع جدول تنظيم المراجعة للبكالور

)كلما كان الجدول أبسط كلما كان والإلتزام به 
  بمقدورك تطبيقه(

  يقة ممكنة  التعود على حل التمارين بأسرع طر
ففي فترة الإمتحانات ستجد نفسك في سباق 

 مع الوقت 
  ؟متى أحفظ مواد الحفظ  

كلنا يعلم أن الفترات الصباحية بعد الإستيقاظ 
 من النوم مباشرة هو الوقت الأنسب للحفظ .

 تعسر عليك حفظه  ئلا تضيع وقتك في شي 
  تجنب مواقع التواصل الإجتماعي أثناء المراجعة 
  يا السابقة  حل مواضيع بكالور
  يا ، الصلاة الدعاء في وقت التحضير للبكالور

والدعاء  ليست مجرد نصيحة بل هيا واجبة على 
، فأكثر كل مسلم ، لأن الل  ه يحب إلحاحك له 

 من طرق بابه حتى يفتح لك . 
 


