
  : ــةی تـمـھـیــد  ــةنـشــط أ
  :ســب  د  الـمـوالـیــة  فـي  الـعـمــود  الـمـنــا ا د  مـن  الأعــد ضـع  كـل  عـد)  1

  . 5 6 8 8؛    2 3 7 6؛    5 1 7 4؛    0 8 7 3؛    7 4 1 3؛  ؛    5 7 6؛    8 3 5؛    9 1 2     
  

  د  الـتـي  تـقـبــل  الـقـسـمــة  عـلـى ا الأعــد
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  یــة قـلـیــد ت  الـتـي  تـعـبــر عـن  قـسـمــة  إ ویـا تـیــة ، مـا ھـي  الـمـسـا ت  الآ ویـا مـن  بـیــن  الـمـسـا)  2
  .یــة ؟ عـلــل  قـلـیــد ت  الـتـي  لا  تـعـبــر عـن  قـسـمــة  إ ویـا و مـا ھـي  الـمـسـا     
  ؛  7 + 5 × 6 = 7 3   ؛     4 + 5 × 5 = 9 2   ؛     5 + 3 × 7 = 6 2     
  .  2 + 3 × 6 = 0 2 ؛       6 + 6 × 2 = 8 1    ؛    0 + 9 × 5 = 5 4     
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  .مُـبــسّــط  طــق  د  نـا عــدل  ـلى  شـكــج  عــت الـنـا  ء ـاطـع مـع  إ  یـلي مّـاكـلا  مـ  ســبحــ ا ) 3
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  طـقــة د  الـنــا ا عــدالأد  الـطـبـیـعـیـة  و  ا عــدالأ
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  .د  طـبـیــعــي  ســـم  عـــد قــا  : 0 8ص    0 1ط   نـشــا
 :لـة  ة  الـتـي  تـعـبــر عــنـھـا ، فـي  كـل  حـا وا كـتــب  الـمـســا یـة ، ثـم  ا قـلـیـد نجـز الـقــسـمـة  الإ ا)  1

  .  6عـلـى    4 2؛            4عـلـى    6 7؛            8 1عـلـى    3 0 1     
 
 
 
 
  
  
  :كـمــل  مـا یـلـي  ا)  2

  .  .  .ھـو    4عـلـى    6 7د   یــة  لـلـعــد قـلـیــد قـي  الـقـسـمـة  الإ بـا     
  . 4د   لـلـعــد .  .  .  .  . .  .    6 7و     أ     4عـلـى   .  .  .  .  .  .  .  .  . .  .    6 7ن   نـقــول  إ     
  . 6 7د   الـعــد.  .  .  .  .  .    4و     أ     6 7د   لـلـعــد.  .  .  .  .  .    4یـضــا   و نـقــول  أ     

  .؟ عـلــل  4 2یـقــســم    6د   و ھــل  الـعــد  3 0 1د   یـقــســم  الـعــد  8 1ھــل  )  3
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  .بـتــك  جـا طـئـة ؟ بــرّر إ تـیــة  مـا ھـي  الـصـحـیـحـة  و مـا ھـي  الـخـا بـیـن  الـجـمــل  الآ  مـن)  4
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .؛    7 بـل  لـلـقـسـمة  عـلى  قا  1 2     
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .؛    3د   مــضــاعــف  لـلـعــد  5 1     
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .؛    5د   مــضــاعــف  لـلـعــد  8 1     
  .  .  .  .  .  .  .  .  ..  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  ؛    4 1د   مــضــاعــف  لـلـعــد  7     
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .؛    9د   ســم  لـلـعــد قــا  1     
  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .؛    6د   ســم  لـلـعــد قــا  0     
  .  . .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . ؛    0د   ســم  لـلـعــد قــا  6     

  .د  طـبـیــعــي  ســـم  عـــد تـعـیـیــن  قــوا  : 0 8ص    0 2ط   نـشــا
  یــن  طـبـیـعـیـیــن  و بـجـمـیـع  الـطـرق  الـمـمـكـنـة د ء  عــد ا كـتــب  عـلـى  شـكـل  جـد ا     

  .د  كــل  عــــد  ســـم قــواسـتــنـتــج   ؛  ثــم  ا  3 1و     2 3كـلا  مـن        
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  .د  طـبـیــعــي  ســـم  عـــد ص  قــوا خــوا  : 0 9ص    0 3ط   نـشــا

1  (a    ؛b    ؛n  د  طـبـیـعـیـة  حـیـث    ا أعــدa ≥ b     وn ≠ 0 .  

  :ول  الـجــدكـمــل   ا     

a b n a + b a – b 

4 8 3 0 2 7 8 1 8 

1 0 5 5 0 5 1 5 5 5 5 

  
  :ن  فـي  كـل  حـالـة  تـحـقــق  أ     

  
   ( a – b )یـقـســم    nو     ( a + b )یـقـســم    nن   فــإ  bیـقـســم    nو     aیـقـســم    nن   ا  كا ذ إ     
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2  (a    ؛b    ؛n  د  طـبـیـعـیـة  حـیـث    ا أعــدb ≠ 0     وn ≠ 0 .  

  . bعـلـى    aد   یــة  لـلـعــد قـلـیــد قـي  الـقـسـمـة  الإ بـا  rلـیـكــن       

  :ول  الـجــدكـمــل   ا     

a b n r 

6 6 2 4 6 1 8 

3 9 2 6 1 3 1 3 

4 5 1 5 5 0 

  
  :ن  فـي  كـل  حـالـة  تـحـقــق  أ     

  
   rیـقـســم    nن   فــإ  bیـقـســم    nو     aیـقـســم    nن   ا  كا ذ إ     
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  .یــن  د كـبــر لـعـــد ســـم  الـمـشـتــرك  الأ الـقــا  : 0 9ص    0 4ط   نـشــا

  . 8 1و    2 4یــن   د لـلـعـــدســـم  الـمـشـتــركـة   وجــد  الـقــوا أ)  1

  : 2 4ســم   د  قـوا یـجـا إ     
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  : 8 1ســم   د  قـوا یـجـا إ     
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  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .:  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  ھـي   8 1و    2 4یــن   د ســـم  الـمـشـتــركـة  لـلـعـــد الـقــوا     

  ســـم  الـمـشـتــركـة ؟ ه  الـقــوا كـبــر ھـذ مـا ھـو أ)  2

     .  .  .    .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  ..  .  .  .  .  .  

  . 8 1و    2 4یــن   د لـلـعـــدكـبــر  ســـم  الـمـشـتــرك  الأ ھـو الـقــا.  .  .  د   الـعـــدنـقــول  إ ن       

  . P G C Dكـبــر بـالـرمــز   ســـم  الـمـشـتــرك  الأ نــرمــز لـلـقــا     

 . .  .  .  = P G C D ( 4 2 ; 1 8 ):  و نـكـتــب      

  .لـھـمـا ر ـكـبـ سـم  الـمـشـتـرك  الأ الـقـاســم   و قـوا  8 1و    2 4یــن   د لـلـعــدالـمـشـتـركـة    ســم رن  بـیـن  الـقـوا قـا)  3

      .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . .  .  .  .  .  .  .  .  

       .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  ..  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  

      .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . .  .  .  .  .  .  .  .  

      .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . .  .  .  .  .  .  .  .  

      .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  

      .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . .  .  .  .  .  .  .  . 



  .لـیــة  الـطــرح  الـمـتـتــات   رزمـیـة  عـمـلـیــا خــوا  : 1 0ص    0 5ط   نـشــا

  a > bحـیـث   بـ  ن ایــطـبـیـعـ  ن  ا د عــد  b  و   a  : 1 صـیة خـا     

  ھــو   bو     a  یــن  د كـبــر لـلـعـــد ســـم  الـمـشـتــرك  الأ الـقــا                       

  ( a – b ) و    b  یــن  د كـبــر لـلـعـــد ســـم  الـمـشـتــرك  الأ الـقــا                       

  P G C D ( a ; b ) = P G C D ( b ; a – b ):   ي  أ                       

  ؛  a  وم غـیـر مـعـد  د  طـبـیـعـي جـل  كـل  عـد مـن  أ  : 2 صـیة خـا     

                       P G C D ( a ; a ) = a 

  P G C D ( 1 4 9 ; 1 4 9 ) = 1 4 9؛        P G C D ( 7 ; 7 ) = 7    :مـثـلا      

  : لـیـة الـطــرح  الـتــات   عـمـلـیــاا  فـي   تـمـعــن  جـیــد     

                                 1 3 3 – 7 6 = 5 7 

                                    7 6 – 5 7 = 1 9 

                                    5 7 – 1 9 = 3 8 

                                    3 8 – 1 9 = 1 9 

  ه ؛ أعـــلاالـطــرح  ت   عـمـلـیــاو   ص اوخـل  الـ سـتـعــمــا بـا     

  . P G C D ( 1 3 3 ; 7 6 )  وجــد أ     

     P G C D ( 1 3 3 ; 7 6 ) =  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                           .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                           .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                           .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                           .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                                           P G C D ( 1 3 3 ; 7 6 ) =  .  .  . 

  .)  یـة یـدـلـق الإت   الـقـسـمـا( س   ـدقـلـی رزمـیـة  إ خـوا  : 1 0ص    0 6ط   نـشــا

  a ≥ b > 0ن  بـحـیـث    ن   طـبـیـعــیـا ا د عــد  bو     a  : 3 صـیة خـا     

  bعـلـى    aد   یــة  لـلـعــد قـلـیــد قـي  الـقـسـمـة  الإ بـا  rلـیـكــن                         

  ھــو   bو     a  یــن  د لـلـعـــدكـبــر  ســـم  الـمـشـتــرك  الأ الـقــا                       

  rو     b  یــن  د لـلـعـــدكـبــر  ســـم  الـمـشـتــرك  الأ الـقــا                       

  P G C D ( a ; b ) = P G C D ( b ; r ):   ي  أ                       

  ؛  b  وم مـعـدغـیـر   د  طـبـیـعـي جـل  كـل  عـد مـن  أ  : 4 صـیة خـا     

                       P G C D ( b ; 0 ) = b 

  P G C D ( 0 ; 2 8 7 ) = 2 8 7؛        P G C D ( 4 3 ; 0 ) = 4 3    :مـثـلا      

  : یـة قـلـیـد ت  إ ي  تـعـبـر عـن  قـسـمـاالـت  لـیـة الـتــا  ت ویـا الـمـسـاتـمـعــن  فـي       

                                 4 6 8 = 3 9 6 × 1 + 7 2 

                                 3 9 6 = 7 2 × 5 + 3 6 

                                    7 2 = 3 6 × 2 + 0 

  ه ؛ أعـــلا  ت ویـا الـمـسـاو   ص اوخـل  الـ سـتـعــمــا بـا     

  . P G C D ( 4 6 8 ; 3 9 6 )وجــد   أ     

     P G C D ( 4 6 8 ; 3 9 6 ) =  .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                              .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                              .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                              .  .  .  .  .  .  .  .  .  .  . 

                                                           P G C D ( 4 6 8 ; 3 9 6 ) =  .  .  . 
  



  .ن  فـیـمــا  بـیـنـھــمــا  ولـیــا ن  الأ ا د الـعـــد  : 1 1ص    0 8ط   نـشــا

  . 7و     2 2یــن   د لـلـعـــدســـم  الـمـشـتــركـة   وجــد  الـقــوا ا)  1
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   بـیـنـھــمــا  فـیــما  ن ولـیــا أ  7و     2 2یــن   د ن   الـعـــد نـقــول  إ     

  ؟ 7و     2 2یــن   د كـبــر لـلـعـــد ســـم  الـمـشـتــرك  الأ مـا ھـو الـقــا     
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2   (a     وb  ن  بـحـیـث    ن   طـبـیـعــیـا ا د عــدP G C D ( a ; b ) =  1 .  

  ؟  bو     a  یــن  د لـلـعـــدســـم  الـمـشـتــركـة   ا ھـي  الـقــوامـ     

  ؟ بـیـنـھــمــا  فـیــما  ن ولـیــا أ  bو     a  ن  ا د لـعـــدھــل  ا     
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  . بـیـنـھــمــا  فـیــما  ن ولـیــا أ  7 0 4 2و     0 1 6 3یــن   د لـعـــدن  ا تـحـقــق  أ)  3
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  .خــتـــزال  بـلــة  لـلا كـســور غــیـــر الـقــاالـ  : 1 1ص    0 9ط   نـشــا

  .عـلــل ؟  بـیـنـھــمــا  فـیــما  ن ولـیــا أ  8 2و     9 ن  ا د لـعـــدھــل  ا)  1
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  .بـتــك  جـا بــرّر إخــتـــزال ؟  بـلــة  لـلا كـســور غــیـــر الـقــاالـتـیــة ، مـا ھـي   الآكـســور الـمـن  بـیــن  )  2

     
4 5

3 0
؛      

2 8

9
؛      

5 2

7
؛      

2 7 4

5 0
؛      

1 6

2 1
؛      

1 5

1 0 4
؛     

1 3

3 9
؛      

1 1

3 0 0
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  :كـبــر لـكـل  مـمــا یـلـي  ســم  الـمـشـتـرك  الأ وجــد  الـقـا ا)  3

  . 6 0 8 4و     4 7 3 1             ؛              5 0 1و     9 3 1                ؛                  9 7 2و     2 7 3                
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  :كـســور الـتـالـیــة لـكـل  مــن  الـخــتـــزال   لـلا  بــل الـكـســر غــیـــر الـقــا  وجــد ا     

     
3 7 2

2 7 9
؛      

1 0 5

1 3 9
؛      

1 3 7 4

4 8 0 6
 .  
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  : ــةی تـمـھـیــد  ــةنـشــط أ
  :ســب  د  الـمـوالـیــة  فـي  الـعـمــود  الـمـنــا ا د  مـن  الأعــد ضـع  كـل  عـد)  1

  . 5 6 8 8؛    2 3 7 6؛    5 1 7 4؛    0 8 7 3؛    7 4 1 3؛  ؛    5 7 6؛    8 3 5؛    9 1 2     
  

  د  الـتـي  تـقـبــل  الـقـسـمــة  عـلـى ا الأعــد
  :ھـي   9  :ھـي   5  :ھـي   3  :ھـي   2

5 3 8  
3 7 8 0  
6 7 3 2  

  
  

2 1 9  
7 6 5  

3 1 4 7  
3 7 8 0  
6 7 3 2  
8 8 6 5  

7 6 5  
3 7 8 0  
4 7 1 5  
8 8 6 5  

  
  

7 6 5  
3 7 8 0  
6 7 3 2  
8 8 6 5  

  

  یــة قـلـیــد ت  الـتـي  تـعـبــر عـن  قـسـمــة  إ ویـا تـیــة ، مـا ھـي  الـمـسـا ت  الآ ویـا بـیــن  الـمـسـا مـن )  2
  .یــة ؟ عـلــل  قـلـیــد ت  الـتـي  لا  تـعـبــر عـن  قـسـمــة  إ ویـا و مـا ھـي  الـمـسـا     
  ؛  7 + 5 × 6 = 7 3   ؛     4 + 5 × 5 = 9 2   ؛     5 + 3 × 7 = 6 2     
  .  2 + 3 × 6 = 0 2 ؛       6 + 6 × 2 = 8 1    ؛    0 + 9 × 5 = 5 4     

  . 7  >  5ن   لأ  7على    6 2د   یــة  لـلـعــد قـلـیــد تـعـبــر عـن  الـقـسـمــة  الإ  5 + 3 × 7 = 6 2ة   وا الـمـسـا     

  . 5  >  4ن   لأ  5على    9 2د   یــة  لـلـعــد قـلـیــد تـعـبــر عـن  الـقـسـمــة  الإ  4 + 5 × 5 = 9 2ة   وا الـمـسـا     

  . 5  <  7  و  6  <  7ن   لأ  یــة قـلـیــد تـعـبــر عـن  قـسـمــة  إ لا   7 + 5 × 6 = 7 3ة   وا الـمـسـا     
   5على    5 4  قـسـمــةتـیـن ، ھـمـا  یـ قـلـیــد إ  تـیـنتـعـبــر عـن  قـسـمـ  0 + 9 × 5 = 5 4ة   وا الـمـسـا     

  . 9  >  0ن   لأ  9على    5 4  قـسـمــةو    5  >  0ن   لأ     

  . 2  <  6  و  6  =  6ن   لأ  یــة قـلـیــد تـعـبــر عـن  قـسـمــة  إ لا   6 + 6 × 2 = 8 1ة   وا الـمـسـا     
   6على    0 2  قـسـمــةتـیـن ، ھـمـا  یـ قـلـیــد إ  تـیـنتـعـبــر عـن  قـسـمـ  2 + 3 × 6 = 0 2ة   وا الـمـسـا     

  . 3  >  2ن   لأ  3على    0 2  قـسـمــةو    6  >  2ن   لأ     

  .مُـبــسّــط  طــق  د  نـا عــدل  ـلى  شـكــج  عــت الـنـا  ء ـاطـع مـع  إ  یـلي مّـاكـلا  مـ  ســبحــ ا ) 3
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  طـقــة د  الـنــا ا عــدالأد  الـطـبـیـعـیـة  و  ا عــدالأ



  .د  طـبـیــعــي  ســـم  عـــد قــا  : 0 8ص    0 1ط   نـشــا
 :لـة  تـعـبــر عــنـھـا ، فـي  كـل  حـاة  الـتـي   وا كـتــب  الـمـســا یـة ، ثـم  ا قـلـیـد نجـز الـقــسـمـة  الإ ا)  1

  .  6عـلـى    4 2؛            4عـلـى    6 7؛            8 1عـلـى    3 0 1     
 
 
 
 
  
  
  :كـمــل  مـا یـلـي  ا)  2

  0ھـو    4عـلـى    6 7د   یــة  لـلـعــد قـلـیــد قـي  الـقـسـمـة  الإ بـا     
  . 4د   لـلـعــد  مــضــاعــف  6 7و     أ     4عـلـى     لـلـقـسـمـةبــل   قــا   6 7ن   نـقــول  إ     
  . 6 7د   الـعــدیـقــســم    4و     أ     6 7د   لـلـعــدســم     قــا    4یـضــا   و نـقــول  أ     

  .؟ عـلــل  4 2یـقــســم    6د   و ھــل  الـعــد  3 0 1د   یـقــســم  الـعــد  8 1ھــل  )  3
  .وم  غـیــر مـعــد  8 1عـلـى    3 0 1قـي  قـسـمـة   لأن  بـا  3 0 1لا  یـقــســم    8 1د   الـعــد     
  .وم  مـعــد  6عـلـى    4 2د   قـي  قـسـمـة  الـعــد لأن  بـا  4 2د   یـقــســم  الـعــد  6د   الـعــد     

  .بـتــك  جـا طـئـة ؟ بــرّر إ تـیــة  مـا ھـي  الـصـحـیـحـة  و مـا ھـي  الـخـا مـن  بـیـن  الـجـمــل  الآ)  4
  .وم  مـعــد  7عـلـى    1 2قـي  قـسـمـة   صـحـیـحـة  لأن  بـا؛    7بـل  لـلـقـسـمة  عـلى   قا  1 2     

  .وم  مـعــد  3عـلـى    5 1قـي  قـسـمـة   صـحـیـحـة  لأن  بـا ؛   3د   مــضــاعــف  لـلـعــد  5 1     
  .وم  مـعــدغـیــر   5عـلـى    8 1قـي  قـسـمـة   بـا  ـة  لأنـئـطـ ـاـخ؛    5د   مــضــاعــف  لـلـعــد  8 1     
  .وم  غـیــر مـعــد  4 1عـلـى    7قـي  قـسـمـة   لأن  بـا  ـةـئـطـ ـاـخ  ؛  4 1د   مــضــاعــف  لـلـعــد  7     

  . 1بــلــة  لـلـقـسـمـة  عـلـى   د  قــا ا كــل  الأعــدلأن  ـحـة  حـیصـ؛    9د   ســم  لـلـعــد قــا  1     
  . 0بــلــة  لـلـقـسـمـة  عـلـى   د  غـیــر  قــا ا الأعــدكــل    لأن  طــئــة ـاـخ؛    6د   ســم  لـلـعــد قــا  0     
  .ھ ــسـفـا  ن دـاعـد  م ا بــل  لـلـقـسـمـة  عـلـى  كــل  الأعــد قــا  0صـحـیـحـة  لأن    ؛  0د   ســم  لـلـعــد قــا  6     

  .د  طـبـیــعــي  ســـم  عـــد تـعـیـیــن  قــوا  : 0 8ص    0 2ط   نـشــا
  طـبـیـعـیـیــن  و بـجـمـیـع  الـطـرق  الـمـمـكـنـةیــن   د ء  عــد ا كـتــب  عـلـى  شـكـل  جـد ا     

  .د  كــل  عــــد  ســـم قــواسـتــنـتــج   ؛  ثــم  ا  3 1و     2 3كـلا  مـن        
 3 1ن   ـاقـســمیـ  3 1و     1ن   ذ إ؛   3 1 × 1 = 3 1               2 3ن   ـاقـســمیـ  2 3و     1ن   ذ إ؛   2 3 × 1 = 2 3     

 3 1لا  تـقـسـم    2 1إلـى    2د  مـن   ا الأعــد               2 3ن   ـاقـســمیـ  6 1و     2ن   ذ إ؛   6 1 × 2 = 2 3     

  3 1یـقــســم    3 1                                                         2 3لا  یـقــســم    3     

  3 1  د لـلـعـــد  سـم قـابـقـا  كـ كــر سـا و قـد  ذ                    2 3ن   ـاقـســمیـ  8و     4ن   ذ إ؛   8 × 4 = 2 3     

  ــھ ن نـتـوقـف  ؛ و نـسـتــنـتــج  أن   ذ إ                                  2 3لا  تـقـسـم    7و   6و   5د  ا الأعـد     

 : ـمـاھ  ن  فـقــط ـاســم اقـ  3 1د   لـلـعــد         ؛   2 3  د لـلـعــد  سـم قـاكــر كـ ؛ و قـد  ذ  2 3یـقــســم    8     

  . 3 1  و   1   .                                                           نـتـوقـف ن   ذ إ     

              :ي ـھ  2 3ســـم   قــوا     

 . 2 3 ؛   6 1؛    8؛    4؛    2؛    1     

 

            2 4      6 

               0      4 

 

2 4 = 6 × 4 + 0 

 

            7 6      4 

            3 6      1 9 

               0 

7 6 = 4 × 1 9 + 0 

 

         1 0 3      1 8  

            1 3      5 

 

1 0 3 = 1 8 × 5 + 1 3 



  .د  طـبـیــعــي  ســـم  عـــد ص  قــوا خــوا  : 0 9ص    0 3ط   نـشــا

1  (a    ؛b    ؛n  حـیـث   د  طـبـیـعـیـة   ا أعــدa ≥ b   و  n ≠ 0 .  

  :ول  الـجــدكـمــل   ا     

a b n a + b a – b 

4 8 3 0 2 7 8 1 8 

1 0 5 5 0 5 1 5 5 5 5 

  
  :ن  فـي  كـل  حـالـة  تـحـقــق  أ     

  
   ( a – b )یـقـســم    nو     ( a + b )یـقـســم    nن   فــإ  bیـقـســم    nو     aیـقـســم    nن   ا  كا ذ إ     

  

    0 3یـقـســم    2و     8 4یـقـســم    2     

  . 8 1یـقـســم  فـرقـھـمـا    2و     8 7یـقـســم  مـجـمـوعـھـمـا    2لــك   و كـذ     

    0 5یـقـســم    2و     5 0 1یـقـســم    5     

  . 5 5یـقـســم  فـرقـھـمـا    5و     5 5 1یـقـســم  مـجـمـوعـھـمـا    5لــك   و كـذ     

2  (a    ؛b    ؛n  د  طـبـیـعـیـة  حـیـث    ا أعــدb ≠ 0     وn ≠ 0 .  

  . bعـلـى    aد   یــة  لـلـعــد قـلـیــد قـي  الـقـسـمـة  الإ بـا  rلـیـكــن       

  :ول  الـجــدكـمــل   ا     

a b n r 

6 6 2 4 6 1 8 

3 9 2 6 1 3 1 3 

4 5 1 5 5 0 

  
  :ن  فـي  كـل  حـالـة  تـحـقــق  أ     

  
   rیـقـســم    nن   فــإ  bیـقـســم    nو     aیـقـســم    nن   ا  كا ذ إ     

  

  . 4 2عـلـى    6 6قـي  قـسـمـة   بـا  8 1یـقـســم    6لــك   و كـذ  4 2یـقـســم    6و     6 6یـقـســم    6     

  . 6 2عـلـى    9 3قـي  قـسـمـة   بـا  3 1یـقـســم    3 1لــك   و كـذ  6 2یـقـســم    3 1و     9 3یـقـســم    3 1     

  . 5 1عـلـى    5 4قـي  قـسـمـة   بـا  0یـقـســم    5لــك   و كـذ  5 1یـقـســم    5و     5 4یـقـســم    5     



  .یــن  د كـبــر لـعـــد ســـم  الـمـشـتــرك  الأ الـقــا  : 0 9ص    0 4ط   نـشــا

  . 8 1و    2 4یــن   د لـلـعـــدســـم  الـمـشـتــركـة   الـقــوا وجــد  أ)  1

  : 2 4ســم   د  قـوا یـجـا إ     

  كـنـةـمـیـن  طـبـیـعـیـیـن  و بجمـیع  الـطـرق  الـم د عـد  ء ا عـلـى  شـكـل  جـد  2 4  نـكـتـب     

  . 2 4د   لـلـعــدن   سـمـا قـا   2 4و     1ن   ذ ؛ إ  2 4 × 1 = 2 4     

  . 2 4د   ن  لـلـعــد سـمـا قـا   1 2و     2ن   ذ ؛ إ  1 2 × 2 = 2 4     

  . 2 4د   ن  لـلـعــد سـمـا قـا   4 1و     3ن   ذ ؛ إ  4 1 × 3 = 2 4     

  . 2 4ن   لا  یـقـسـمــا  5و   4  ن ا د ـعـــدال     

  . 2 4د   ن  لـلـعــد سـمـا قـا    7  و    6ن   ذ ؛ إ  7 × 6 = 2 4       

  .نـتـوقـف ن   ذ إ؛  2 4د   سـم  لـلـعــد بـقـا  كـقـا كــر سـا و قـد  ذ؛   2 4یـقــســم    7     

  . 2 4؛    1 2؛    4 1؛    7؛    6؛    3؛    2؛    1  :ي ـھ  2 4ســـم   قــوا     

  : 8 1ســم   د  قـوا یـجـا إ     

  كـنـةـمـیـن  طـبـیـعـیـیـن  و بجمـیع  الـطـرق  الـم د عـد  ء ا عـلـى  شـكـل  جـد  8 1  نـكـتـب     

  . 8 1د   ن  لـلـعــد سـمـا قـا   8 1و     1ن   ذ ؛ إ  8 1 × 1 = 8 1     

  . 8 1د   ن  لـلـعــد سـمـا قـا    9  و    2ن   ذ ؛ إ  9 × 2 = 8 1        

  . 8 1د   ن  لـلـعــد سـمـا قـا    6  و    3ن   ذ ؛ إ  6 × 3 = 8 1        

  . 8 1ن   لا  یـقـسـمــا  5و   4  ن ا د ـعـــدال     

  .نـتـوقـف ن   ذ إ؛  8 1د   سـم  لـلـعــد بـقـا  كـقـا كــر سـا و قـد  ذ؛   8 1یـقــســم    6     

  . 8 1؛    9؛    6؛    3؛    2؛    1  :ي ـھ  8 1ســـم   قــوا     

  . 6؛    3؛    2؛    1  :ھـي   8 1و    2 4یــن   د ســـم  الـمـشـتــركـة  لـلـعـــد الـقــوا     

  ســـم  الـمـشـتــركـة ؟ ه  الـقــوا كـبــر ھـذ مـا ھـو أ)  2

  . 6ســـم  الـمـشـتــركـة  ھـو   ه  الـقــوا كـبــر ھـذ أ     

  . 8 1و    2 4یــن   د كـبــر لـلـعـــد ســـم  الـمـشـتــرك  الأ ھـو الـقــا   6   د نـقــول  إ ن  الـعـــد     

  . P G C D  كـبــر بـالـرمــز ســـم  الـمـشـتــرك  الأ نــرمــز لـلـقــا     

 . P G C D ( 4 2 ; 1 8 ) =  6   :و نـكـتــب      

  .لـھـمـا ر ـكـبـ سـم  الـمـشـتـرك  الأ الـقـاســم   و قـوا  8 1و    2 4یــن   د لـلـعــدســم  الـمـشـتـركـة   الـقـوا رن  بـیـن  قـا)  3

  یـن  طـبـیـعـیـیـن  و بجمـیع  الـطـرق  الـمـمـكـنـة د ء  عـد ا جـدنـكـتــبـھ  عـلـى  شـكـل    6ســم   د  قـوا اـجـی لإ     

  . 6د   ن  لـلـعــد سـمـا قـا   6و     1ن   ذ ؛ إ  6 × 1 = 6     

  . 6د   ن  لـلـعــد سـمـا قـا   3و     2ن   ذ ؛ إ  3 × 2 = 6     

  . ن  نـتـوقـف ذ إ؛  6د   سـم  لـلـعــد بـقـا  كـقـا كــر سـا ؛ و قـد  ذ  6یـقــســم    3     

  . 6؛    3؛    2؛    1:  ھـي   6ســـم   قــوا     

  كـبــر لـھـمـا سـم  الـمـشـتـرك  الأ و ھــو الـقـا  6ســم   ھـي  قـوا  8 1و    2 4یــن   د ســم  الـمـشـتـركـة  لـلـعــد الـقـوا     



  .لـیــة  الـمـتـتــا الـطــرح ت   رزمـیـة  عـمـلـیــا خــوا  : 1 0ص    0 5ط   نـشــا

  a > bن  بـحـیـث    ن   طـبـیـعــیـا ا د عــد  bو     a  : 1 صـیة خـا     

  ھــو   bو     a  یــن  د كـبــر لـلـعـــد ســـم  الـمـشـتــرك  الأ الـقــا                       

  ( a – b )و     b  یــن  د لـلـعـــد كـبــر ســـم  الـمـشـتــرك  الأ الـقــا                       

  P G C D ( a ; b ) = P G C D ( b ; a – b ):   ي  أ                       

  ؛  a  وم غـیـر مـعـد  د  طـبـیـعـي جـل  كـل  عـد مـن  أ  : 2 صـیة خـا     

                       P G C D ( a ; a ) = a 

  P G C D ( 1 4 9 ; 1 4 9 ) = 1 4 9؛        P G C D ( 7 ; 7 ) = 7    :مـثـلا      

  : لـیـة الـطــرح  الـتــات   عـمـلـیــاا  فـي   تـمـعــن  جـیــد     

                                 1 3 3 – 7 6 = 5 7 

                                    7 6 – 5 7 = 1 9 

                                    5 7 – 1 9 = 3 8 

                                    3 8 – 1 9 = 1 9 

  ه ؛ أعـــلاالـطــرح  ت   عـمـلـیــاو   ص اوخـل  الـ سـتـعــمــا بـا     

  . P G C D ( 1 3 3 ; 7 6 )وجــد   أ     

     P G C D ( 1 3 3 ; 7 6 ) = P G C D ( 7 6 ; 5 7 ) 

                                       = P G C D ( 5 7 ; 1 9 ) 

                                       = P G C D ( 1 9 ; 3 8 ) 

                                       = P G C D ( 1 9 ; 1 9 ) 

                                       = 1 9 

                                                           P G C D ( 1 3 3 ; 7 6 ) =  1 9 

  . ) یـة یـدـلـق الإت   الـقـسـمـا( س   قـلـیـد رزمـیـة  إ خـوا  : 1 0ص    0 6ط   نـشــا

  a ≥ b > 0ن  بـحـیـث    ن   طـبـیـعــیـا ا د عــد  bو     a  : 3 صـیة خـا     

  bعـلـى    aد   یــة  لـلـعــد قـلـیــد قـي  الـقـسـمـة  الإ بـا  rلـیـكــن                         

  ھــو   bو     a  یــن  د كـبــر لـلـعـــد ســـم  الـمـشـتــرك  الأ الـقــا                       

  rو     b  یــن  د كـبــر لـلـعـــد ســـم  الـمـشـتــرك  الأ الـقــا                       

  P G C D ( a ; b ) = P G C D ( b ; r ):   ي  أ                       

  ؛  b  وم غـیـر مـعـد  د  طـبـیـعـي جـل  كـل  عـد مـن  أ  : 4 صـیة خـا     

                       P G C D ( b ; 0 ) = b 

  P G C D ( 0 ; 2 8 7 ) = 2 8 7؛        P G C D ( 4 3 ; 0 ) = 4 3    :مـثـلا      

  : یـة قـلـیـد ت  إ الـتي  تـعـبـر عـن  قـسـمـا  لـیـة الـتــا  ت ویـا الـمـسـاتـمـعــن  فـي       

                                 4 6 8 = 3 9 6 × 1 + 7 2 

                                 3 9 6 = 7 2 × 5 + 3 6 

                                    7 2 = 3 6 × 2 + 0 

  ه ؛ أعـــلا  ت ویـا الـمـسـاو   ص اوخـل  الـ سـتـعــمــا بـا     

  . P G C D ( 4 6 8 ; 3 9 6 )وجــد   أ     

     P G C D ( 4 6 8 ; 3 9 6 ) = P G C D ( 3 9 6 ; 7 2 ) 

                                          = P G C D ( 7 2 ; 3 6 ) 

                                          = P G C D ( 3 6 ; 0 ) 

                                          = 3 6 

                                                           P G C D ( 4 6 8 ; 3 9 6 ) =  3 6 
  



  .ن  فـیـمــا  بـیـنـھــمــا  ولـیــا ن  الأ ا د الـعـــد  : 1 1ص    0 8ط   نـشــا

  . 7و     2 2یــن   د لـلـعـــدســـم  الـمـشـتــركـة   وجــد  الـقــوا ا)  1

  ء ا نـكـتــبـھ  عـلى  شـكـل  جـد  7ســم   د  قـوا جـای لإ              ء ا نـكـتــبـھ  عـلى  شـكـل  جـد  2 2ســم   د  قـوا جـای لإ     

  جـمـیـع  الـطرق  الممكـنـةـن  و بیــن  طـبـیـعـیـی د عـد               یــن  طـبـیـعـیـیـن  و بجـمـیـع  الـطرق  الممكـنـة د عـد     

     2 2 = 1 × 2 2                                                              7 = 1 × 7  

  7 لا  تـقـسـم   6إلـى    2د  مـن   ا الأعــد                                                              1 1 × 2 = 2 2     

  لـم ـاعكـقـا  ـب ـانـفـســھ  و قـد  وجــد  س یـقــســم   7                          2 2لا  تـقـسـم    0 1إلـى    3د  مـن   ا الأعــد     

 .نـتـوقـف ن   ذ إ                لـم ـاعكــا  قـب ـاوجــد  س؛ و قـد    2 2یـقــســم    1 1     

  : ـمـاھ  ن  فـقــط ـاســم اقـ  7د   لـلـعــد   .                                                           نـتـوقـف ن   ذ إ     

  . 7  و   1                                                      :ي ـھ  2 2ســـم   قــوا     

 . 2 2 ؛   1 1؛    2؛    1     

  ؛ 1د   وحـیــد  ھــو الـعــد حــد  و وا  ســـم  مـشـتــرك قــا  7و     2 2یــن   د لـلـعـــد     

   بـیـنـھــمــا  فـیــما  ن ولـیــا أ  7و     2 2یــن   د لـعـــدا   ن نـقــول  إ     

  ؟ 7و     2 2 یــن  د كـبــر لـلـعـــد ســـم  الـمـشـتــرك  الأ الـقــا مـا ھـو     

  P G C D ( 2 2 ; 7 ) = 1       ي أ       1  ھـو  7و     2 2یــن   د كـبــر لـلـعـــد ســـم  الـمـشـتــرك  الأ الـقــا     

 

2  ( a     وb  ن  بـحـیـث    ن   طـبـیـعــیـا ا د عــدP G C D ( a ; b ) =  1 .  

  ؟  bو     a  یــن  د لـلـعـــدســـم  الـمـشـتــركـة   ا ھـي  الـقــوامـ     

  ؟ بـیـنـھــمــا  فـیــما  ن ولـیــا أ  bو     a  ن  ا د لـعـــدھــل  ا     

  )ة ـیـص اـخ(   كـبــر لـھـمـا م  الـمـشـتـرك  الأـسـ الـقـا  ســم ھـي  قـوا  bو     aیــن   د لـلـعــدســم  الـمـشـتـركـة   الـقـوا     

  ؛نـفـســھ   1د   حـیــد  ھــو الـعــدو حــد  و واســم   قـا  1د   لـلـعــد     

  ؛ 1د   حـیــد  ھــو الـعــدو حــد  و واســـم  مـشـتــرك   قــا   bو     aیــن    د لـلـعـــدن   ذ إ     

  . بـیـنـھــمــا  فـیــما  ن ولـیــا أ   bو     aیــن    د ن  الـعـــد نـســتــنـتــج  أ     

 

  . بـیـنـھــمــا  فـیــما  ن ولـیــا أ  7 0 4 2و     0 1 6 3یــن   د لـعـــدن  ا تـحـقــق  أ)  3

  )یــة  قــلـیــد ت  الإ الـقـسـمـا( س   قـلـیــد رزمـیـة  إ مــل  خــواـلـنـسـتـعـ     

                                                            3 6 1 0 = 2 4 0 7 × 1 + 1 2 0 3 

                                                            2 4 0 7 = 1 2 0 3 × 2 + 1 

                                                            1 2 0 3 = 1 × 1 2 0 3 + 0 

   P G C D ( 3 6 1 0 ; 2 4 0 7 ) = 1  ن   ذ ؛ إ  1وم  ھــو  ق  غــیــر مـعـــد خــر بـا آ     

  . بـیـنـھــمــا  فـیــما  ن ولـیــا أ   7 0 4 2و     0 1 6 3یــن    د ن  الـعـــد نـســتــنـتــج  أ     

  



  .خــتـــزال  بـلــة  لـلا الـقــاكـســور غــیـــر الـ  : 1 1ص    0 9ط   نـشــا

  .عـلــل ؟  بـیـنـھــمــا  فـیــما  ن ولـیــا أ  8 2و     9 ن  ا د لـعـــدھــل  ا)  1

 )یــة  قــلـیــد ت  الإ الـقـسـمـا( س   قـلـیــد رزمـیـة  إ مــل  خــواـلـنـسـتـعـ     

                                                            2 8 = 9 × 3 + 1 

                                                               9 = 1 × 9 + 0 

   P G C D ( 9 ; 2 8 ) = 1  ن   ذ ؛ إ  1وم  ھــو  ق  غــیــر مـعـــد خــر بـا آ     

  . بـیـنـھــمــا  فـیــما  ن ولـیــا أ   8 2و     9یــن    د ن  الـعـــد أ نـســتــنـتــج      

  .بـتــك  جـا بــرّر إخــتـــزال ؟  بـلــة  لـلا كـســور غــیـــر الـقــاالـي  ـا ھـة ، مــیـت كـســور الآالـن  ــیـن  بـم ) 2

     
4 5

3 0
   ؛   

2 8

9
   ؛   

5 2

7
   ؛   

2 7 4

5 0
   ؛   

1 6

2 1
  ؛    

1 5

1 0 4
  ؛   

1 3

3 9
   ؛   

1 1

3 0 0
 .  

الـكـســور       
2 8

9
؛      

5 2

7
؛      

1 6

2 1
؛      

1 5

1 0 4
؛      

1 1

3 0 0
  ـھن لأ  ل خــتـــزا بـلــة  لـلا غــیـــر قــا  

  . 1 د الـعــد وـھ حـیــد و حــد  و واسـم  مـشـتـرك   قـا لـكـسـوره  ا مـن  ھـذ كـســرل  ـم  ك اـقـط  و مـسـبلـ     

  :كـبــر لـكـل  مـمــا یـلـي  الـمـشـتـرك  الأســم   وجــد  الـقـا ا)  3

  . 6 0 8 4و     4 7 3 1             ؛              5 0 1و     9 3 1                ؛                  9 7 2و     2 7 3                

 : PGCD (1374 ; 4806)  د جـای إ    : P G C D ( 1 3 9 ; 1 0 5 )د   جـای إ    : P G C D ( 3 7 2 ; 2 7 9 )د   ایجـ إ     

  س قـلـیـد رزمـیـة  إ نـسـتعـمـل  خـوا       س قـلـیـد رزمـیـة  إ نـسـتعـمـل  خـوا      ت عـمـلـیــارزمـیـة   نـسـتعـمـل  خـوا     

  ) یــة  قــلـیــد ت  الإ الـقـسـمـا(        )       یــة  قــلـیــد ت  الإ الـقـسـمـا(                        لـیــة الـطــرح  الـمـتـتــا     

                       3 7 2 – 2 7 9 = 9 3                1 3 9 = 1 0 5 × 1 + 3 4           4 8 0 6 = 1 3 7 4 × 3 + 6 8 4  

                       2 7 9 – 9 3 = 1 8 6                     1 0 5 = 3 4 × 3 + 3                   1 3 7 4 = 6 8 4 × 2 + 6   

                          1 8 6 – 9 3 = 9 3                     3 4 = 3 × 1 1 + 1                      6 8 4 = 6 × 1 1 4 + 0  

 6وم  ھــو  ق  غــیــر مـعــد خـر بـا آ             0 + 3 × 1 = 3                           0 = 3 9 – 3 9                            

  PGCD (1374 ; 4806) = 6 ن ذ إ     1وم  ھــو  ق  غــیــر مـعــد خـر بـا آ    3 9وم  ھــو  ق  غــیــر مـعــدفـرخـر  آ     

       P G C D ( 1 3 9 ; 1 0 5 ) = 1 ن ذ إ   PGCD ( 3 7 2 ; 2 7 9 ) = 3 9ن  ذ إ     

  :كـســور الـتـالـیــة لـكـل  مــن  الـخــتـــزال   لـلا  بــل الـكـســر غــیـــر الـقــا  وجــد ا     

     
3 7 2

2 7 9
؛      

1 0 5

1 3 9
؛      

1 3 7 4

4 8 0 6
 .  

     9 3 = P G C D ( 3 7 2 ; 2 7 9 )        P G C D ( 1 3 9 ; 1 0 5 ) = 1         P G C D (1 3 7 4 ; 4 8 0 6) = 6 

 :   و مـنـھ      5 0 1و     9 3 1  ن  ا د الـعـــد  ن ذ إ                                        :   و مـنـھ      

                بـیـنـھــمــا  فـیــما  ن ولـیــا أ                                                          

الـكـســر      
4

3
و الـكـســر                 بــل غــیـــر قــا 

1 0 5

1 3 9
الـكـســر        بــل غــیـــر قــا 

2 2 9

8 0 1
  بــل غــیـــر قــا 

  .ل  خــتـــزا لـلا                                .ل  خــتـــزا لـلا                                 .ل  خــتـــزا لـلا     

1 3 7 4 1 3 7 4  
   

4 8 0 6 4 8 0 6  
1 3 7 4 2 2 9

   
4 8 0 6 8 0
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