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بريك حمزة الأستاذ:

بمجهولين،5 الأولى الدرجة من معادلتين جملة
التآلفيّة والدالة الخطيّة الدالة

بمجهولين1 الأولى الدرجة من معادلتين جملة

بمجهولين الأولى الدرجة من معادلتين جملة

y و x بمجɺول؈ن ʄالاوڲ الدرجة من معادلت؈ن جملة ɲس׿ܣ
الشɢل: من جملة }ɠل

ax +by = c

a′x +b′y = c ′

معلومة. أعداد c ′ و b′ ، a′ ، c ، b ، a حيث:

مثال

بمجɺول؈ن ʄالأوڲ الدرجة من معادلت؈ن جملة
{

2x + y = 3

5x −2y = 8
حيث:

.c ′ = 8 و b′ =−2 ، a′ = 5 ، c = 3 ، b = 1 ، a = 2

بمجɺول؈ن ʄالأوڲ الدرجة من معادلت؈ن ݍݨملة حلاّ ɲسّ׿ܣ
اݍݨملة ɸذه أجلɺا من تɢون الۘܣ

(
x0; y0

)
ثنائيّة ɠل

واحد. آن ʏࢭ محقّقة

}مثال
2x + y = 2

x + y = 0
اݍݨملة: لتكن

:(1;0) الثنائيّة أجل من N{
2 = 2

1 ̸= 0
ومنھ

{
2×1+0 = 2

1+0 = 0

السابقة. لݏݨملة حلاّ لʋست (1;0) الثنائيّة
:(1;0) الثنائيّة أجل من N{

2 = 2

0 = 0
ومنھ

{
2× (2)+ (−2) = 2

(2)+ (−2) = 0

السابقة. لݏݨملة حل (2;−2) الثنائيّة
(التعويض) معادلتين جملة حل

بطرʈقة بمجɺول؈ن ʄالأوڲ الدرجة من معادلت؈ن جملة ݍݰل
:ʏيڴ ما نȘبع التعوʈض

إحدى من الآخر بدلالة اݝݨɺول؈ن أحد نكتب ¶
.(x (مثلا المعادلت؈ن،

معادلة ʄعڴ فنحصل الأخرى المعادلة ʏࢭ x ɲعوّض ·
.y قيمة نحسب ثم y واحد بمجɺول

.x وɲستɴتج المعادلات إحدى ʏࢭ بقيمتھ y ɲعوّض ¸

مثال
اݍݨملة: }لنحلّ

−5x + y = 2...(1)

3x − y =−4...(2.)

y = 2+5x :(1) المعادلة من ¶
:(2) المعادلة ʏࢭ y ɲعوّض ·

x = 1 أي −2x −2 =−4 ومنھ 3x − (2+5x) =−4

:(1) المعادلة ʏࢭ x ɲعوّض ¸
y = 7 ومنھ −5×1+ y = 2

.(1;7) ɸو: اݍݨملة حل
المتكافئتان المعادلتان

اݍݰل. نفس لɺما معادلتان ɸما المتɢافئتان المعادلتان
ʄعڴ نتحصّل العدد نفس ʏࢭ معادلة ʏطرࢭ ضرȋنا إذا

لɺا. مɢافئة معادلة

مثال
نجد: 3 ʏࢭ المعادلة ʏطرࢭ نضرب x +2 = 1 المعادلة: لتكن

3× (x +2) = 3×1
.3x +6 = 3 تصبح المعادلة

(الجمع) معادلتين جملة حل
:ʏيڴ ما نȘبع معادلت؈ن جملة ݍݰل

نجمع ثم متعاكس؈ن اݝݨɺول؈ن أحد ʏمعامڴ نجعل ¶
بمجɺول معادلة ʄعڴ لنتحصّل لطرف طرفا المعادلت؈ن

نحسبھ. ثم واحد
الآخر. وɲستɴتج المعادلات إحدى ʏࢭ اݝݨɺول ɲعوّض ·
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مثال
y ʏمعامڴ أن نلاحظ

{
4x +2y = 7...(1)

x −2y = 3...(2)
اݍݨملة حل

متعاكسان.
4x + 2y + x − 2y = 7+ 3 لطرف: طرفا المعادلت؈ن نجمع ¶

x = 2 أي 5x = 10 ومنھ
:ʏالتاڲȋو 2 − 2y = 3 نجد: (2) المعادلة ʏࢭ y قيمة ɲعوّض ·

y = −1
2 ومنھ −2y = 3−2(

2; −1
2

)
ɸو: اݍݨملة حل

بيانيّا معادلتين جملة حل
:ʏيڴ ما نȘبع بيانيا معادلت؈ن جملة ݍݰل
معادلة. ɠل من x بدلالة y نكتب ¶

معادلة. ɠل ʏࢭ y ونحسب x لـ قيمت؈ن نفرض ·
الذي (d2) و (1) معادلتھ الذي (d1) المستقيم نرسم ¸

.(2) معادلتھ
اݍݨملة. حل ʏۂ (d2) و (d1) تقاطع نقطة إحداثيات ¹

1تمرين

التالية: اݍݨملة التعوʈض طرʈقة باستعمال حل b{
3x −5y = 30...(1)

2x + y = 7...(2)

2تمرين

العدد ب؈ن والفرق 50 مجموعɺما أن علما عددين جد b
.5 ɸو الثاɲي العدد وضع الأول

3تمرين

التالية: اݍݨملة حل ¶{
x + y = 20...(1)

7x +4y = 104...(2)

وزن صندوقا 20 من الشاحنات إحدى حمولة تتɢون ·
وزن أنّ علما 16K g الآخر البعض ووزن 28kg Ȋعضɺا
الۘܣ الصناديق عدد ع؈ن 416K g ɸو الشاحنة حمولة

.16K g ڈا وزٰ الۘܣ الصناديق وعدد 28K g ڈا وزٰ

4تمرين

التالية: اݍݨملة حل ¶{
5x +2y = 13...(1)

x +2y = 8...(2)

وزɸرȖي نرجس زɸور 5 من متɢونة زɸور باقة ثمن ·
نرجس زɸرة من متɢونة باقة ثمن بʋنما 13D A ɸو أقحوان

.8D A ɸو أقحوان وزɸرȖي
زɸور 3 نرجسو زɸور 4 متɢونةمن ɸوثمنباقةزɸور Nما

أقحوان.

5تمرين

إذا ه أنّ علما الشɢل مستطيلة قاعة وعرض طول ¶ع؈ّن
25m2 بـ مساحْڈا زادت 3m بـ عرضɺا وزاد 1m بـ طولɺا زاد
نقصتمساحْڈا 1m بـ وطولɺا نقصɠلمنعرضɺا إذا أمّا

.9m2 بـ
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الخطيّة2 الدالة

الخطيّة الدالة
معلوم. وغ؈ف معلوم حقيقي عدد a

عرّفنا أنّنا نقول ax باݍݨداء x عدد ɠل نرفق عندما b
. f : x 7−→ ax بـ: لɺا نرمز خطيّة دالة

. f (x) = ax ونكتب: f بالدالة x صورة f (x) ɲسّ׿ܣ b
f الدالّة معامل ʇسّ׿ܢ a العدد b

مɺمـــــــــةملاحظة

تناسȎية. وضعيّة عن Ȗع؄ّف اݍݵطيّة الدالة

مثال
. f (x) = 2x :ʏۂ بضعفھ عدد ɠل ترفق الۘܣ الدالة

. f الدالة معامل ɸو 2 N
f (2) = 4 ونكتب 4 العدد ɸو f بالدالة 2 صورة N

. f (3) = 6 ونكتب: f بالدالة 6 صورتھ الذي العدد ɸو 3 N

خطيّة بدالة عدد صورة تعيين
معاملɺا. a و خطيّة دالة f

ونكتب: f (x) العدد ɸو f بالدالة x صورة N
. f (x) = ax

x = f (x)
a ɸو: f بالدالة f (x) صورتھ الذي العدد N

مثال
f (x) = 5x

ونكتب: f (2) العدد ɸو f بالدالة 2 صورة N
. f (2) = 5×2 = 10

ونكتب: f (4) العدد ɸو f بالدالة 4 صورة N
. f (4) = 5×4 = 20

ومنھ: f (x) = 5x = 25 : f بالدالة 25 صورتھ الذي العدد N
x = 25

5 = 5

ومنھ: f (x) = 5x = 15 : f بالدالة 15 صورتھ الذي العدد N
x = 15

5 = 3

بيانيّا خطيّة دالة تمثيل
المبدأ، من يمرّ مستقيم ɸو خطيّة لدالة البياɲي التمثيل

المبدأ عن تختلف أخرى نقطة Ȗعي؈ن يكفي لرسمھ

مثال
يمر مستقيم ɸو البياɲي تمثيلɺا f (x) = 1

2 x اݍݵطيّة الدالة لتكن
أخرى: نقطة ɲع؈ّن لرسمھ بالمبدأ

x 0 2
f (x) 0 1

f للدالة البياɲي التمثيل ɸو (O A) المستقيم أنّ نقول
. f (4) ، f (−2) جد: f للدالة البياɲي التمثيل N

خطيّة دالة عبارة تعيين
.a المعامل إيجاد يكفي خطيّة دالة عبارة لتعي؈ن

طرʈقت؈ن يوجد a المعامل لإيجاد

حسابيّا
a = f (x)

x المعامل فإنّ f (x) وصورتھ x علم إذا

f (1) = 4 حيث: اݍݵطيّة الدالة f مثال
f (x) = ax

عبارة ومنھ a = 4
1 = 4 ومنھ f (1) = a × 1 = 4 بالتعوʈض:

f (x) = 4x ʏۂ f الدالة

بيانيّا
نحو عموديّأ نتجھ ثمّ اليم؈ن نحو بوحدة المبدأ من ننطلق
المعامل ɸو عموديّا الوحدات عدد للدالة، البياɲي التمثيل

.a

ʏۂ عبارٮڈا a = 4 ɸو معاملɺا f للدالة ʏالتاڲ البياɲي التمثيل N

f (x) = 4x
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ʏۂ عبارٮڈا a =−2 ɸو معاملɺا g للدالة ʏالتاڲ البياɲي التمثيل N

g (x) =−2x

التآلفيّة3 الدالة

التآلفيّة الدالة
معلومان حقيقيان عددان b و a

العدد نضيفلھ مّ ax باݍݨداء x نرفقɠلعدد bعندما
بـ: لɺا نرمز تآلفية دالة عرّفنا أنّنا نقول b

. f : x 7−→ ax +b

ونكتب: f بالدالة x صورة f (x) ɲسّ׿ܣ b
. f (x) = ax +b

مɺمـــــــــةملاحظة

تناسȎية. وضعيّة عن Ȗع؄ّف لا التآلفية الدالة

مثال
:ʏۂ خمسة لھ مضافا بضعفھ عدد ɠل ترفق الۘܣ الدالة

. f (x) = 2x +5

f (2) = 2×1+5 = 7 ونكتب 7 العدد ʏۂ f بالدالة 1 صورة N
. f (5) = 15 ونكتب: 5 ɸو f بالدالة 15 صورتھ الذي العدد N

خاصة حالة
خطيّة. دالة ʏوۂ f (x) = ax تصبح b = 0 ɠان إذا N

ثابتة. دالة ʏوۂ f (x) = b تصبح a = 0 ɠان إذا N
تآلفية بدالة عدد صورة تعيين

معاملٕڈا. b و a و تآلفية دالة f

ونكتب: f (x) العدد ɸو f بالدالة x صورة N
. f (x) = ax +b

x = f (x)−b
a ɸو: f بالدالة f (x) صورتھ الذي Nالعدد

f (x) = 5x −2 التآلفيّة الدالة لدينا مثال
ونكتب: f (2) العدد ɸو f بالدالة 2 صورة N

. f (2) = 5×2−2 = 8

ونكتب: f (4) العدد ɸو f بالدالة 4 صورة N
. f (4) = 5×4−2 = 18

: f بالدالة 28 صورتھ الذي العدد N
x = 28−(−2)

5 = 6 ومنھ: f (x) = 5x −2 = 28

: f بالدالة 23 صورتھ الذي العدد N
x = 23−(−2)

5 = 5 ومنھ: f (x) = 5x −2 = 23

بيانيّا تآلفيّة دالة تمثيل
ɸو f (x) = ax + b تآلفيّة لدالة البياɲي التمثيل

حيث: (x; y) الإحداثيات ذات النقط مجموعة
y = ax +b

f (0) = b المبدأ عند ال؅فتʋب ʇسّ׿ܢ b العدد
التوجيھ. معامل ʇسّ׿ܢ a العدد

مثال
ɸو البياɲي تمثيلɺا f (x) = 2x+2 بـ: المعرّفة التآلفيّة الدالة لتكن

منھ: نقطت؈ن Ȗعي؈ن يكفي لرسمھ بالمبدأ يمر لا مستقيم
x 0 1

f (x) 2 4
النقط A(0,1) B(1,4)
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بيانيّا تآلفيّة دالة عبارة تعيين
.b و a المعامل؈ن إيجاد معناه تآلفية دالة عبارة Ȗعي؈ن

طرʈقت؈ن يوجد b و a المعامل؈ن لإيجاد
حسابيّا

:a المعامل حساب N

a = f (x2)− f (x1)
x2−x1:b المعامل حساب N

عددان f (x) و x حيث f (x) = ax +b المعادلة نحل
معلومان.
بيانيّا

تقاطع نقطة (ترتʋب المبدأ عند ال؅فتʋب ɸو b المعامل
للدالة). البياɲي التمثيل مع ال؅فاتʋب محور

البياɲي: التمثيل من بالانطلاق a المعامل Ȗعي؈ن يتم
اليم؈ن نحو بوحدة الاتجاه ¬

الوحدات عدد البياɲي، التمثيل نحو عموديا نتجھ ثمّ ­

.a المعامل ɸو عموديا

مثال
ʇشمل حيث f للدالة البياɲي التمثيل ɸو

(
C f

)
المستقيم

B (1;3) ، A (−1;−1) النقطت؈ن
بيانيّا

a = 2 ɸو a المعامل
b = 1 ɸو b المعامل

f (x) = 2x +1 ʏۂ f الدالة عبارة
حسابيّا

:a المعامل حساب N

f (−1) =−1 معناه A (−1;−1)
f (1) = 3 معناه B (1;3)

a = 3−(−1)
1−(−1) = 2 ومنھ

:b المعامل حساب N

b = 1 ʏالتاڲȋو f (1) = 2×1+b = 3 ومنھ f (x) = 2x+b لدينا
f (x) = 2x +1 إذن

1تمرين

f (x) = 2x +1

معاملɺا؟ ɸو وما الدالة ɸذه طبيعة ما ¶
: f بالدالة التالية الأعداد صور احسب ·

.4 ، −3 ، 0 ، −2
. f (5) ، f (−1) احسب ¸

.19 ، −31 ، −5 صورɸا الۘܣ الأعداد ع؈ن ¹
:ʏيڴ مما حالة ɠل ʏࢭ x العدد ع؈ّن º

. f (x) = 11 ، f (x) =−9 ، f (x) = 1

2تمرين

f (x) =−3x +2

معاملɺا؟ ɸو وما الدالة ɸذه طبيعة ما ¶
: f بالدالة التالية الأعداد صور احسب ·

.2 ، −1 ، 0 ، 6
. f (2) ، f (−3) احسب ¸

.32 ، −20 ، −6 صورɸا الۘܣ الأعداد ع؈ن ¹
:ʏيڴ مما حالة ɠل ʏࢭ x العدد ع؈ّن º

. f (x) = 24 ، f (x) =−6

3تمرين

التالية: اݍݰالات من حالة ɠل ʏࢭ التآلفية الدالة عبارة حدّد
f (4) = 13 ، f (0) = 1 حيث: f التآلفية الدالة ¶

f (4) =−18 ، g (0) = 2 حيث: g التآلفية ·الدالة
h (1) = 8 ، h (−2) = 1 حيث: h التآلفية الدالة ¸

4تمرين

التالية: التآلفيّة للدوال البياɲي التمثيل أɲآۜܡ b
f (x) = 2

3 x −3 ، f (x) =−2x +1 ، f (x) = 3x +2

5تمرين

التالية: اݍݰالت من حالة ɠل ʏࢭ التآلفيّة الدالة عبارة جد
النقطت؈ن ʇشمل البياɲي تمثيلɺا الۘܣ f التآلفية الدالة ¶

.B (−1;1) ، A (3;7)
النقطت؈ن ʇشمل البياɲي تمثيلɺا الۘܣ g التآلفية الدالة ·

.B (3;−7) ، A (−1;5)
النقطت؈ن ʇشمل البياɲي تمثيلɺا الۘܣ h التآلفية الدالة ·

.B (−2;−4) ، A (2;0)
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6تمرين

f (x) = 2x−1 حيث: f للدالة البياɲي التمثيل أɲآۜܡ ¶
.−3 و 3 ، −2 ، 1 التالية: الأعداد صور بيانيّا حدّد ·
.−3 و 5 ، 7 ، −9 صورɸا: الۘܣ الأعداد بيانيّا حدّد ¸

7تمرين

حالة ɠل ʏࢭ التآلفية الدالة لتمثيل تɴت׿ܣ الۘܣ النقاط حدّد
:ʏيڴ مما

.B (3;−5) ، A (2;−4) f (x) = 2x +1 ¶

.B (−2;−8) ، A (1;1) g (x) = 4x −3 ·

.B (−2;−1) ، A (3;3) h (x) = 2x +1 ¸

8تمرين

واحدة: إستقامة ʄعڴ التالية النقاط ɸل b
.C (−2;−5) ، B (3;5) ، A (1;1) ¶

.C (0;−4) ، B (−2;6) ، A (−1;1) ·

9تمرين

. f (2) = 4 ، g (1) = 6 ، g (−2) =−4
.g التآلفية والدالة f اݍݵطيّة الدالة عبارة جد ¶

:ʏيڴ ما احسب ·
.g (−1) ، g (0) ، f (3) ، f (−2)

حيث: x احسب ¸
g (x) =−6 ، f (x) = 4

.g و f للدالت؈ن البياɲي التمثيل أɲآۜܡ ¹
.−2 ، 3 الأعداد صور بيانيا حدّد º

.−1 ، 1 صورɸا: الۘܣ الأعداد بيانيّا حدّد »
اݍݰل؟ يمثّل ماذا ، f (x) = g (x) المعادلة حل ¼

البياني؈ن التمثيل؈ن تقاطع نقطة إحداثيات احسب ½
.g و f للدالت؈ن

النȘيجة. فسّر ثمّ ، f (x) ≤ g (x) المعادلة حل ¾


