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 2011شهادة 
        ( َقطت12) :الجزء الأول

 ( َقاط03) :انتًريٍ الأول 

ذؽمك تاٌىشش مه أن  (1   22 1 3 2 7 3x x x x     

:  ؼٕس Aٌرىه اٌعثاسج  (2  22 7 3 2 1 3 2A x x x x      .

.    إٌّ ظذاء عامٍٕه مه اٌذسظح الأٌَّ Aؼًٍ اٌعثاسج     - 

ؼً اٌمعادٌح  (3  2 1 4 1 0x x    

 ( َقاط03 ) :انتًريٍ انثاَي 

: ؼٕس   (عذد عثٕعٓ a )5a عٍّ اٌشىً Aأورة اٌمعمُع  ( 1

                            125 45 20A     

5أؼسة اٌعذاء  (2

30
A 

.  مثٕىا مشاؼً اٌؽساب 

 ( َقاط03 ) :انتًريٍ انثانث 

ABC ٓمصٍس لائم اٌضأَح ف A.   AH الاسذفاع اٌمرعٍك تاٌُذش BC 

تٕه أن .- 
2AB BH BC  ( ٍّٔمىىه الاعرماد عˆcosABC ًفٓ و 

 ( ABC َ ABHمه اٌمصٍصٕه 

 ( َقاط03 ) :انتًريٍ انرابع 

 اٌمسرُِ مضَد تمعٍم مرعامذ َ مرعاوس  ; ;o i j
 

 

عٍم اٌىمظ  -1 1;2A  ,  3;2B  ,  1; 1M   .

 َ صأَرً M تاٌذَسان اٌزْ مشوضي Aٌٓ صُسج Bتّٕه أن -2
AMB 

 ( َقاط08 ) :الجزءالثاني
  :انًسأنت 

ذمرشغ َواٌح ذعاسٔح ٌلإذصالاخ اٌٍاذفٕح ٌٍرسذٔذ اٌشٍشْ اٌصٕػ اٌصلاز 

: اٖذٕح 

.  دٔىاس ٌٍذلٕمح 11دفع  : (أ )اٌصٕغح 

.  دواوٕش  ٌٍذلٕمح 5 اشرشاوا شٍشٔا َ 600دفع  : (ب)اٌصٕغح 

.  دواوٕش  ٌٍذلٕمح 3 اشرشاوا شٍشٔا 1200َدفع  : (ض)اٌصٕغح 

 . دلٕمح فٓ وً مه اٌصٕػ اٌصلاز 100أؼسة ذىٍفح اٌمىاٌماخ اٌرٓ مذذٍا  (1

2) y ٔمصً اٌىٍفح تاٌذٔىاسx ٔمصً اٌمذج تاٌذلائك . 

.   فٓ وً مه اٌصٕػ اٌصلاز xتذلاٌحy    أورة

َ فٓ وفس اٌمعٍم مصً تٕاوٕا اٌصٕػ اٌصلاز َ اسرىرط اٌفرشج  

. ألً ذىٍفح  (ب )        اٌضمىٕح اٌرٓ ذىُن خلاٌٍا اٌصٕغح 

 دقيقت عهً يحىر انفىاصم و 50 تًثم 1cmيًكُك اختيار انًعهى بحيث  )    

1cm     200 تًثمDA عهً يحىر انتراتيب ) .
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        ( َقطت12) :الجزء الأول

 ( َقاط03) :انتًريٍ الأول 

2 : ٌمادج اٌرشتٕح اٌمذوٕح وغثك اٌماوُن اٌراmٌٌٓؽساب اٌمعذي اٌفصٍٓ  3

5

a b
m


   

.  ٌٓ علامح الاخرثاس b ٌٓ علامح اٌرمُٔم اٌمسرمش َ aؼٕس 

12bأَظذ علامح اٌرمُٔم اٌمسرمش َ إرا عٍمد أن  علامح الاخرثاس   اٌمعذي َ 

14mاٌفصٍٓ   

 ( َقاط03 ) :انتًريٍ انثاَي 

 .220 َ 140أؼسة اٌماسم اٌمشرشن الاوثش ٌٍعذدٔه  -1

 1,40mَ 2,20mصفٕؽح صظاظٕح مسرغٍٕح اٌشىً تعذاٌا  -2

 ظُضئد إٌّ مشتعاخ مرسأَح

.  تأوثش ضٍع دَن ضٕاع 

 .ما ٌُ عُي ضٍع وً مشتع  ( أ

 .ما ٌُ عذد اٌمشتعاخ اٌىاذعح  ( ب

 ( َقاط03 ) :انتًريٍ انثانث 

 ; ;o i j
 

.  معٍم مرعامذ َ مرعاوس ٌٍمسرُِ 

عٍم اٌىمظ   (1 0;2A ,  1;0B  ,  1;0M  .

 .؟ عABCًٍّما وُع اٌمصٍس  (2

 تاٌذَسان اٌزْ A صُسج اٌىمغحDعّٕه إؼذاشٕا اٌىمغح  أن  (3

 ABDC شم اسرىرط وُع ٌشتاعٓ 180َصأَرً Oمشوضي

 ( َقاط03 ) :انتًريٍ انرابع 

 فٓ اٌشىً اٌمماتً    //EF BC .

 FC ،EFأؼسة اٌغٌُٕه 

 ( َقاط08 ) :الجزءالثاني

  :انًسأنت 

ٔمصً اٌشىً اٌمماتً أسضٕح لاعح ؼفلاخ مىُوح مه  

. مشتع َ مسرغًٕ َ وصف لشص 

عُي لغش اٌمسرغًٕ ٔضٔذ عه عُي لغش اٌمشتع 

 . 28mَ معمُع عٌٍُٕما .2m تـ  

.  دٔىاس 800ٔشٔذ صاؼثٍا ذثٍٕغٍا تثلاط سعش اٌمرش اٌمشتع اٌُاؼذ  

 .أؼسة عُي لغش اٌمشتع  (1

cosاؼسة عُي َ عشض اٌمسرغًٕ عٍما أن  (2 0.8  

 .أؼسة اٌسعش الإظمآٌ ٌٍثلاط  (3

 

B

7
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    ( وقط03 ) :انرمشٌه الأول 

5:  حٍث  A , B, C   نركه الأعذاد  1C    ,  2 45B  ,  80A    

Aأكرة  -1 B  5 عهى انشكمa  ًحٍث عذد طثٍع a.  

Aتٍه أن  -2 B  ًهى عذد طثٍع . 

أورة    -3
2

5

C  عٍّ شىً وسثح ممامٍا عذد واعك .                                       

    03

:  ؼٕس E      ٌرىه اٌعـثاسج 
22 10 ( 5)E x x     

 .  Eأوشش شم تسّظ اٌعثاسج  -1

  .Eؼـًٍ اٌعثاسج  -2

: ؼـً اٌمـعادٌح  -3 ( 5) 7 0x x   

02.5

 AB 6 لغعح مسرمٕم عٌٍُاcm .

َ A تاٌذَسان اٌزْ مشوضي B  صُسج اٌىمغح Cأوشء اٌىمغح   -1

. فٓ اذعاي عىس عماسب اٌساعح 90لٕس صأَرً  

  .(تشس إظاتره  )  ؟ ABC ما وُع اٌمصٍس  -2

 .BCأَظذ اٌغُي   -3

03.5 

14:                  ؼـً اٌعمـٍح  -1

4 32

x y

x y

 


 

   

 . 125 َ 500أَظذ اٌماسم اٌمشرشن الأوثش ٌٍعذدٔه -2

  إرا 500gَ صىف 125g مه اٌشاْ فٓ عٍة مه صىف 4000gملأ ذاظش-3

. ،أَظذ عذد اٌعٍة ٌىً صىف 14 أنّ اٌعذد اٌىٍٓ ٌٍعٍة ٌُ خعٍم

32لاؼظ أنّ  )  125 4000 ) 
( وماط08 ) اٌمسأٌـح   

  4m َ اسذفاعٍا 5mذم تىاء خضّان ٌٍماء عٍّ شىً أسغُاوح دَساوٕح وصف لغش لاعذذٍا 

. 2m َ اسذفاعً 20mَ 6m  ٌرضَٔذ مسثػ عٍّ شىً مرُاصْ مسرغٕلاخ تعذا لاعذذً

3,14وأخز  ).اؼسة سعح وً مه اٌخضان َ اٌمسثػ  -1 .) 

    h 12m3/)إرا عٍمد أن اٌخضان ممٍُءذماما َاٌمسثػ فاسغ ذماما َذذفك اٌماء فٓ اٌمسثػ ٌُ

 فٓ اٌساعح ، أؼسة ومٕح اٌماء اٌمرذفمح فٓ اٌمسثػ َ ومٕح اٌماء اٌمرثمٕح فٓ 12m3أْ 

. اٌخضان تعذ مشَس شلاز ساعاخ 

سعرً  )وفشض أن اٌخضان ممٍُء -2
3314m)  وسمٓ. َ اٌمسثػ فاسغ f(x)  ومٕح 

ومٕح اٌماء اٌمرذفمح فٓ اٌمسثػ تاٌمرش اٌمىعة تعذ مشَس   g(x)اٌماء اٌمرثمٕح فٓ اٌخضان َ 

x أَظذ اٌعثاسج . ساعحg(x)   شم اسرىرط اٌعثاسج: f(x) تذلاٌح x. 

 f(x)314-12x َ g(x)12x : ؼٕس f َ gوعرثش اٌذاٌرٕه  -3

 فٓ معٍم مرعامذ َ مرعاوس fَ gأسسم اٌرمصًٕ اٌثٕاوٓ ٌىً مه اٌذاٌرٕه-      أ ; ;o i j
 

       

 ( عٍّ مؽُس اٌرشاذٕة50m3ٔمصً   1cm عٍّ مؽمش اٌفُاصً 4hَ ٔمصً 1cmٔؤخز )

  f(x)=g(x) ؼً اٌمعادٌح –ض .     أَظذ اٌُلد اٌمسرغشق ٌمًء اٌمسثػ -      ب

. مارا ٔمصًّ ؼً ٌزي اٌمعادٌح -
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 ( نقط 2.5 ) :التمرين الأول 

   .1215 و 945 انقاسم انمشرشك الأكثش نهعذدٌه  أوجذ (1

 انكسش أكرة  (2
945

1215
  .نلاخرضالغٍش قاتم كسش  عهى شكم 

 : حٍث عذد  A : ( نقط3.5 ):التمرين الثاني  
2

2 3A   

 .Aوشش ثم تسط  أ (1

 :  حٍث Eنركه انعثاسج انجثشٌح  (2 2
- 7-4 3E x   

7xأحسة انقٍمح انمضثىطح  مه أجم   - .  

 . إنى جذاء عامهٍه مه انذسجح الأونى Eحهم   -
 حم انمعادنح  -   2 3 2 3 0x x     

 
وحذج انطىل انمخراسج هً انسىرٍمرش  ( نقط 3 ):التمرين الثالث 

 ABCًمثهث قائم ف A 3 حٍثAB5 وBC  

  .AC أوشئ انشكم ثم حذد انطىل

E وقطح مه  AB 1 حٍثAE . 

و ٌعامذ E انمسرقٍم انزي ٌشمم ABٌقطع BC فً انىقطح M 

 BMأوجذ انطىل   -

cosأحسة ABC


EMBثم اسرىرج قٍس انضاوٌح


 (ذذوس انىرٍجح إنى انذسجح  ) 

 ( نقط 3) :التمرين الرابع  

  انمسرىي مىسىب إنى انمعهم مرعامذ و مرجاوس  jio ;;. 

  عهم  انىقطرٍه    1, 0 , 0, 4B A.  

حذد انعثاسج انجثشٌح نهذانح انرآنفٍح  انرً ذمثٍهها انثٍاوً هى انمسرقٍم  AB 

ٌكه انمسرقٍم   انرمثٍم انثٍاوً نهذانح  g حٍث    :  2
2

3
g x x  

أوشئ     .  ًٍوجذ إحذاثM وقطح ذقاطع انمسرقٍمٍه  AB و    .                                     

 ( نقط 08 )المسألة 

قطعح اسض مسرطٍهح انشكم مساحرها 
2

2400m , و عشضها ٌساوي ثهثً طىنها 

أساد صاحة هزي انقطعح اسرخذامها كحظٍشج نهسٍاساخ و نهشاحىاخ راخ انحجم 
 .أحسة عشض و طىل هزي انقطعح - 1. انصغٍش 

ٌرم ذقسٍم هزي انقطعح كما هى مثٍه -2     
:فً انشكم انمىانً

1S  انجضء انمخصص  نهسٍاساخ

  2S : انجضء انمخصص نهشاحىاخ حٍثAM x              

عثشعه مساحرً انجضءٌه- أ 
1Sو

2S تذلانح x  

  218m إرا عهمد أن  انمساحح انمخصصح  نسٍاسج واحذج هً–       ب 

  حرى ٌرسع انجضء x أوجذ 230m  و نهشاحىح انىاحذج هً 
1S سٍاسج ثم  80 نـ 

اسرىرج فً هزي انحانح اكثش عذد نهشاحىاخ انرً ٌمكه ذىقفها فً انجضء 
2S.  

 8960DAانمذخىل انٍىمً نهحظٍشج  نما  ذكىن كم الأماكه محجىصج هى -1
حذد ذسعٍشج انرىقف انٍىمً نكم مه انسٍاسج انىاحذج و انشاحىح انىاحذج  إرا عهمد 

 .   مه ذسعٍشج انرىقف انٍىمً نهشاحىح 30%أن ذسعٍشج انرىقف انٍىمً نهسٍاسج 
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03    

98:         نيكٍ انـعدداٌ  3 32 128A    و 
3 5 2

2 4 3

B                                                                                  

.   عـدد طبيـعـي a حيث 2aعهً شكم Aأكتب   -1

:  ثى بيٍّ أٌ Bبـسّط انـعدد  -2

2
1

3

33 3

A
B   

 03

:   حيث Eنتكٍ انعـبارة انجبريت       
2 2

10 ( 2) ( 8)E x x                                                  

 .  Eأَشر ثى بسّط  -4

( x – 2 )  – حـهم انعـبارة -5
2  

 10
2

   E  ، ثى استُتج تـحـهيم انعـبارة انجبريت

    0 = (8 +x)(x– 11 ): حـم انًـعادنت  -6

02.5

4:                  حـم انجًـهت - 1     5 105

6 4 112

x y

x y

 

 





   

  DA 105 بًبـهغ     أقلاو  كراريس و خـًست  أربـعت  يكتبت  يٍ  رضـىاٌ اشـتري-2

 .   DA 56 كراريس  و قـهًـيـٍ بـًـبـهـغ   ثلاثت  يريى  اشترث و  

 .            أوجـد ثـًـٍ انـكراس انـىاحـد و ثـًٍ انـقـهى انـىاحـد

03.5

  BC= 7.5 cm ; AB = 4.5 cm:   حـيث  A انـقـائى في ABCأرسى انًثهث - 1    

. ACأحسب   - 2    

 حيث   [AC] َقطت يٍ D و  AB = 3 AE  حيث  [AB] يٍ Eنتكٍ انُقطت - 3    

2

3

DC AC   -  ٍعيّـٍ عهً انشكم انُقطتيE  ،  D  .

  . DE ثى أحسب (DE) // (BC)بيّـٍ أٌ  -7

08

:      ذـمرشغ ششوح ٌسٕاساخ الأظشج اٌرسعٕش ذٕه اٌرإٌرٕه 

.   ٌٍـىٍُٕمرش اٌُاؼذ ٌغـٕش اٌمىخشعٕه DA 15: اٌرـسـعـٕشج الأٌَّ   - 

 ٌٍـىٍُٕمرش اٌُاؼذ مـع مشاسوح شـٍشٔح  DA 12: اٌرـسـعـٕشج اٌـصاوٕـح - 

    DA 900لذسٌا

اوـمً اٌعذَي عٍّ -1

 :  َسلح الإظاتح شم أومًٍ

 
.      ٌـُ عـذد اٌىٍُٕمرشاخ ٌٍمسافاخ اٌممغُعح x:   ٌـٕىه - 2    

 Y1َ ٌٌَّـُ اٌمثٍػ ؼسة اٌرـسـعـٕشج الأ    Y2ٌـُ اٌمثـٍػ ؼسة اٌرـسـعـٕشج اٌصاوٕح    

 . x  تـذلاٌح y1   َ y2عـثّـش عـه  - أ

12x       15 900 ؼـً اٌمرشاظؽح          -     ب x    

فٓ اٌمسرُْ اٌمىسُب إٌّ معـٍـم مرـعـامذ َ مرعـاوس  - 3     jio


;;  . 

f(x) = 15 xَ       :  ؼٕس g ; fمـصً تٕاوٕا اٌذٌرٕه -     أ =12x+900g x     

(1cmً50عٍّ مؽُساٌفُاصً ٔمصkm،1cmً500عٍّ مؽُساٌرشاذٕة ٔمص DA )  
.  اسرـعـمً اٌرمصًٕ اٌثٕاوٓ ٌرؽـذٔذ أفضً ذـسـعـٕشج مـع اٌـشـشغ -    ب

   60 اٌمـسافـح 

 5100   (DA)ذـسـعـٕشج الأٌَّ  

  3060  (DA)ذـسـعـٕشج اٌصاوٕح  
A

C

B

D

Mx

s s
1 2
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